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OBSERVATIONES CIRCA FRACTIONES CONTINUAS
' IN HAC FORMA . CONTENTAS ‘

n
S—T+n+!

- aitnta L
e : 3+n+3 . .
-~ . 4~ ete. e
AUCTORE, o

L. EULERO.

Convent‘ui,.exhil_b.‘ die 18. Novembris 1779.

L Cum plures adhuc inventae sint methodi ad frac-
tiones continuas deveniendi, earumque visissim valores as- =

signandi; nulla tamen earnm ita est comparata, cujus ope
valores - earuni™fractionum continuarum, quae in hac forma
sunt. contentae, 1nvestlgau queant, umco casu excepto, que

-~

n=1. Memini enim a me lam olim istins folmae :
, 4 | ‘ _

I~ >y
2 -+ 3

3+ 4

4+ ete. - : =
valorem 1nvcntum esse —'"e—i—I ,  denotante e numertm,

. cujus loganthmus hypelbohcus .est . umitas , id quod. mihi

quldem €o magis . mirum v1detul, quod 1eIIqms casibus om-
+ nibus ; qmbus n est numelus 1ntege1 positivus , sumina

o a __"f.‘“" R "—_""'_7 L_I a\ r“ .'“';'
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adeo per numeros rationales exprirﬁ-i queat ;  quamobrém

mea investigatio .super hoc argumento, qua istas summas
inveni,” plurimum lueis allatura V]detur ad hanc docmnam‘

P

summli momenti ubelms excolenddm.

IL.  Ono indolem hujus fmmae accuratius perscrutarl

liceat, eain sequentlbu_s formulis sum complexus :

1
[a

3

-

4
Iro

L

H

ERY

-

Qw s wn
+4

iy e

-h‘gw'

+
Clw ﬁiml:d
-

etc. |

‘ex quibus vicissim sequentes derivanmtur: - . AN

A -
A""— §s—1s7
- .B____n_j;_l‘-—-—-.gsr
' N A ) —
C-—-—"*‘E I >
i R .
D— c . 4}.

.ete.
I Hine jam - facile patet semper. esse -

S<IJ A<n+1 B<n+n <'n,—l—g

e’tc.

Quodsi jam in prima formula loco A scubatur valor ”—-‘ti,
2 i

qui est valde. magnus, tum flEtCth —_—’h eut ‘nimis parvzz,.
‘HJ B

ideoque erit S = ‘+”'““ 1, s:lve efrIt S =2
2 —1

circa sequentes fonnulds 1’at10c:1nando ﬁet :

Snmll modo

S
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SR o il 2
AS TR, sive A S0
e L -
B> 3FiEs, sive B 2D,
‘ C'>4ﬁkg_?',_sive C>%§f‘—%?, )
i R
“D>5+_n_;'—_,5, sive D}Tf’;:‘). o |
Cenvemet autemn Ras formulas conspectm clanus expoui.
Tabula. 1. " - Tabuala -H_ |
S__—-;-—!—A A= ;_'_18<; S: 'n—i— )
A= Bt agek pn o
=EE|C=RE s B B )
C=13|D="E—4 |02 C>:§_§4;
T4 [ n-4 n+4 | 4]
E_?ﬁi? F:”if——ﬁ Eifﬁ-_ﬁ Di??r:—sss)
-—F:ﬁiﬁ I éF §(nile)
-7+G"" <7'>n—-i—63

~1V. Ope harum tabuldrum dellB erit, assumto pro S

; valore quocunque, dlgnoscele utrum is Slt ve;tltatl consen— )

_taneus, nec ne? Quodsi enim inde, ex prlmae tdbulae ‘se-

cunda columna, quaerantur valores A, B, C etc. . statim- at-

que eomm ahqms e‘ma Iimites in secunda tabula asszgna—

tos cadat id certnm erlt S1gnum valmem assumtum esse -

'f-alsum, 1deoque vel nimis magnum. vel nimis patvum,
. hocque modo, plures pro S valores fingendo, contmuo-prg-a
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pius ad veram vaforem accedere licebit. Hls igitur obS'er-r

vationibus uLamm ad quosdam -easus SlllIPllClOl@S evo"b-
vendos. . . o |

"Evolutio casus quo n=—2, 1&eoqu,e e

S —= I_—F-?T

s

-

I

EE ' o
s iy .
5 o+ ete: S -
V Pro hoc Iglmr ‘casu hmltes erunt 8 {2 et 5 > 45
A<iet A5 BSY i%c<’ﬁc>$1kﬁﬁ-
P> % cte. Smlnam..u&‘ 1g}tm S =%, atque si llnde sé‘que‘n‘ti?.mr'
Iitterarmun valores dedncantux,. repe‘ri‘emus A =1; B=13

C—=1; D=1 etc. qui valores csz ommes- intra asmgnd-

tos limites cadant, id certum est signum valorem assum-
tum S — & veritati esse e‘onsentaneum- quod quldem fa-
cile ex Lpsa forma perspicere lcuisset.

Evolutio casus quo n.__3 e -

S =y .
T s
- B 6 )
) 441 :

5 ei‘c.
VE  Hoe ergb castw Hmites. nostri elumt.,
S < ]'5 J‘ S > L :‘ '
Aoy Asg, "

B i, Boom,




C<; Cea.
‘ D< D>%;
! etc._

Hinc jam statim patet non esse S..__Q fcnet enim A
.quod excluchtm. Qme:o S— -2, fit A_.__l, qui _valor etiam
extra limites cadit. Sumator igitnr S—=¢ et plodlblt A=,
qui valor jam 'intra _limites cadit ; -hi’nc ergo fiet. B :—g-;-'
—=%; D=§; E :_'2 ; F=% etc., qui “valofes cum
-9mnes intra 111n1tes piaescnptos cadant hoe certum- est

signum  hujns flactloms continuae ploposnae verum valo--

1emesseS A

VI Commode th usu venit, ut omnes vaimes lit-

terarum S, A B C, D etc. ‘manifesto ordine se insequan-

: tul, “scilicet 3,'15 g ; g; 8 etc - quandoquldem termini ha- -

rum fractionum proglesmonem arithmeticam constituunt. At
vero ipsa rei natura postulat, ut hae litterae S, A, B, C;

D etc. secundum legem quandam uniformen plogmdldﬂ—

tur, quemadmodum hoc casa pmdm: progressio  arithme-
tica, cujus differentiae pnmae sunt constantes; unde con-

cludere licet, etiam Pro 1e11qms casﬂaus ejusmodi valmes

pro litteris S, ,A, B, C, D, prodire debere,- qui differen-
1ii continuo sumendis tandem ad differentias evanescentes
perducant. . Hoc observato, relinquamas - ipsi S stum vﬂo-'

TEm mdeﬁmtum, mdeque computemus valores sequeumum

r's’ .

litte

Jam

hac
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’ 65-—-6 C 33--—535 __ X188 §— 16§

Htterarom A__"—'— B=y— 55-—6 2~ — §3-TE5 ete,

hac serie progrediuntur; 13 S; 3-—8, 65~ 6 33—238S;
128 S —168. Hinc erunt:

Different. primae SQ-J_; 3—28; 78—~09; 30—2985; 1515—~201,
Different. secundae: 4—38;95—12 25 48—368; 1808—240.
Diﬁ'erent tertiae 1 128 — 16, 60 — 45 S; 216 S — 283.

" ex iis, nihilo aequatls, prodnent diversi valores pro - 8 Se=

8y 72 29

Jorem differentiae tertiae, et sequentes, nihilo aequatae, pro~

ducunt, sicque certi esse possumus revera. foré S—1z z.
Evolutio casus que n==4 et
— 4 A | -
S oz _!—'.L .
e Ts
1 - ei‘c - T .

-

*

exposﬂam, et ex valore.indefinitc S colllgunus Valcnes lit-
terarum A, B, C, D ete. qui erunt: - : ‘

A —4—5. :75-“8 __‘__48-—'—273 1578 — 48,
s ?B -4——SJC D—4e-~zvs.’.

r

E 1624-———-10015 o, _ .
- Is?S—-—m}s R : -

Memonesdc I’Aam‘ T Iv. o - .. 8

Jam termini harum fractionmm ;- 50111cet denommatmes -~1n-

Hic statim patet dlffelentzas prlmas non evanescele, quia

quentes: 1; 3. 9. 39 etc. At vero si differentiac secum«da&'

nihilo aequentur, omnes pracbent S — £, quem-eunndem vaw "

VIII. Hic statim 'adhibeamus- methodum modo aﬁte' |

e
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Jam -termini harum formularam n seriem disponantur, et -, .’;ﬂ p
Contmuo differentiae caplantm , ut seqmtul : R TR 1

13 85 4—8; '18-83;48 —278; 1578-—048
DL S—1; 4—28; 8S—12; 56 — 34S; 1848 —296;
D.Il. 5-—35; 108—16; 68 —425; 2188 — 352;
- D.IL ‘ 1SS~—21, 84-—528 2608 — — 4203

'D. 1V. ‘ | 105 = 658; 108——504

Hic statim- peisplcuum est neque dlﬁ'elentlas prn‘nas, ne-

L 0y

que secundas, scopo saus*"acele quia ex iis, mhllo aequatis, -

B i e T R T LN R AL

d1ve131 valmes pro S essent pxodltuu, at verd dliTelenmae

'tertlae omnes dant S =% qui ergo pro velo “valore f]ﬂC— :

[ 2

"L‘-T’s;_?;:*::‘.f gz

£ R G el

“tiomis - commuae PLOPOSR&G est.- habendus.

-

IX." Quo autem de hoc cextiores recha-mur, exploremus

istum valorem 2 per methiodum pmno 1ndlcatam, ex eoque

: -computemus sequentes valores ope secundae columnae pri=

mae tabulae, samendo n=4; jits seqmtur A=3; B=g; -

O —57- Ty — 73 [ — 9E- ‘ o Tiy
C—= 2, D=12;. E—2%; qm valores omnes . intra . limites :

in tabula secunda . datos cade1e depwhenduntm Praeterea

ST

e — o

R,

e s

D e

vero eglegmm- ordinem proglessmms inter se se;vant;. cu

€orum tEImlnl cxescant secundum dlffelentzas* 8-' ’-10 12_,;

- !’{
e

p:

{
:

14, 16 ete. ‘quae scﬂlcet bmarlo continuo, mescunt um

contra qulllbet 4111 vanres pro- S assamti ad valmes ab-




B Sl

59

qurdos deducerent, gui mox extra limites praescriptos ex-

travagarentur.
o . A _ B
Evolutio casus, quo #==5 et .
5 = TE
. a+'f
3""1“3
4-+~ Tete.

X. Applicemus hic etiam methodum ante usitatam,
ac repetientur sequentes valores :

5-,_5_. 88 — 10, 5-—-—315 D 1883—340 .
A-—' 5 B_'_‘ §—28 2 C _ BS—m ; 65»—-3:8 2

- ap8y —— 712198 - . ;
B T s

188 § —= 340

L]

Jam termini harum fractionum in seriem dlspondntur,- et .

dlffewnuae contmuae sumantm hoc modo. K

1;8; 5 —5;:85—10; 65 31S 1888~340 ‘“985--—19198* -

D.L S—1; ;5—28; 65— 15 75-—398 2198-—405 2625—1404S;
D.1IL 6—— Sy 11S 20,90——488 588—-480,3030-——16268-
D.IL 148—26; 110—595; 3068-5170; 3510-—18848
D.IV. | 136-—738 3635 680, 4080~01908.

'XI I—Imc dIﬁ'elentlae tertlae nondum . negotmm con-
ﬁcmnt, qu:za mde orirentur - diversi valmes pro: S; at- ex

d1fferﬁn tiis ‘quartis omnibns idem - ermitur valor 8§ == %¢, qui_- -

ergo -est” veius valor fldCt]OTllS contmuae, quem si secun-
dum pumam methodum explomre xellmus, _egregie. cam
. ‘ ‘ g%




" ‘bus,. vel tubus membmv truneatas, cunr sit :
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limitibus praescriptis corivenire deprehendetur. Casts au-

_tem jam evoluti, in ordinem digesti, erunt:

n—=2in—=3|\n=4 n=—5

— — 4 — 2L | § — 136
S=1|S=4% ,S:——za S =15,

XII. 'Quia autem inter hos ’VaVIOres nullus ordo ob-

servatur, et methodus,, qua sumus usi, pro casibus sequen-.
tibus nimis taedlosas calcull operationes reqr_ureref: - alias
1methodos sum tladltmus, quae mehou suceessu ad scopum’
optatum , etiam pro_ ma]oubus numeris Ioco - assumtls,'

perdticant, - | P

| Methodus secunda
summas hamm serfetum continuarum mvestrgandl.

XIIT. Quomam: v1d1n1us valmes I1tterarum S A B,

T. D etc. semper'secundum cmﬁam qttandam legem um—
formem pxocrledz,. dom llttewe A, B, C, D valores expu—.
Inunt 31m111um ﬂactwnum contlnuarum, vel uno,, vel duo- '

L4

A 'n—-{—! _— B ‘u.-—}-a.'." 5 S
— Tadbmobe> P Tpadegd U T i
—!—n+? 4—i—n~f—4 s+n+s
4—!:-—em : S s+etm _ T 6+n+6

2+ efe.
nullum est. d?ubmm,, quity euam: “nostra formula proposita,

_'retm continuata, similem 1egem wniformem sit secumra.-
“Sin autem wostra forma tmo g;adu retro contﬂmetm, pro-
- dibit ——'z—s’ quam. . vocemus: ‘—a, ita wt sit a—— Tt At SL.
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dnobus gradibus retro co*ztmuemus , erty, ———1—;5“:-; — B Si

‘simili modo ualtro retrogredmmm',' nangcisceimar -has f()i‘ﬁitiléis’";
nm—3 __._ n—4 __ %, n—s __ . n——i___ ‘
-—2—{—@;‘""’1/’ iy — % SiFE— 8 -—5—%—5“'{’

atque hic certo affirmare. hcet, inter has novas litteras....
g, £, 0, v B, .S A, B ete. _similem legem umfoxmndtls

continnam deprehendi debere-. Retro igitur hae formulae |
continuentur, donec perveniatur ad numeratorem __0, quo

casu habebnur faljs forma:
SR

—)-.-+—1 N . ‘ ' I )
uy yrmpasBP g . ' ,
Aoty ' : - - S~
A —-'.k—l-—-g - efc._ o -
quae autem eXpl‘E*SSlO‘ etlﬁmSl nume}ator est '_0_,« IdGO 1’10[).

ipsa evanescele est censenda’ - qum everme potest | ut

etlam denommator evanescat Atque hoc revela usu Venlt ln

e

nostus fc)lmls quas Sumns pmscmtatml pm 11& lgttur erit:
of—}x-—l—: ) .. SL ..
Sp——Y -+~ 2 —I— ete, - ; .
quae ergo fiactio. contmuct Sl con‘rmuetm: usque ad Ipsam :

formam p10p0s1tam S, }néie ehcl poterlt valor l_'pSlLlS S, ld”
quod pro smgulls casibus ostendemus, I '
XIV. Slt 1g1tur 71:2, et forma fra,ctlems contmuae,

5
retro contmuatae exit, 1 -+ L pernc 29 quae ergo nlhllo\ aeqp&ata

dabit S—1, ut ante invenimus. Pro casu n=3 orietur haec :
. cu:.:-—-—z-—{—i,. : i  —
aequatio: ‘ __;_H“f Sk W_ld'e fit 9.,47 =

o5 .

_ 1deo-

2
s

k4
— i
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que S—=¢, ut ante. Pro casu n=— 4 habebimus :~
: o= —3 -+ | ’ ‘

—— -+- -3 _

. s

—— s, ‘

unde fit S:':§§ Hic autem .calculus e};pedltlus 1ns’c1tue‘mr

sl lltterls ante 1ntroductls cu, 8, 'y utamur tum eniin erit
- ‘0‘__,--* 34 v. Hrat atitem o= & £ ; 8=
Hic €1go erit =3, 1deoque z— +g, unde fit g=I=—"—

1-|-ar.'

B — 13— 3 —
_hmcque colllgltur o= Y =, sicque tdndem erit S — ﬁ

Hoc ergo artificio etlam m..sequ_entlbus ntamur, -

XV Quo bas opeaatlones pro majonbus numeris

Eubl;avemus, ex fmmulls pro 11tter1s ey 8, q/_, 3 ete, ante
- assumtis denvemus 160113100218, qulbus quaelibet llttela pen
plaecedentem definiatur, quas utrasque formulas in sequenti

o i:abella exhlbeamus :

~ Cum sit . | . erit o
eo= B IS mode i
F=SEL je=a1 4 |
Ly = j—:é"g e = R
Vi e :::";ﬁ IR

~

ml—f—m > 'y———-z%ﬁ ‘
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63
VI Jam beneficio hujus tabulac facile eﬁfj;omn.@s ca-

sus evolvere.. Ac primo quidem, sumto n==1, quo.casu fit:

+ i I
S .....-'—-. -"I '+ 2 ' ‘
2 -3
tm‘, 5 = 4 + ofe. .
erit videtur fieri S =— o, cum tamen supra. innuimus esse
Eq:g- S——=——. Verum probe notetur, istam conclusionem non va-
5
) lere, si etiam fuerit a==0, quia tum exit S_wo-f—o. Ni-
y 1
'.,"—;'%:, .hl]. 'Vf"lO 1ep{10‘nat, quo mlll[.IS sit 8:9—'—' ~quae EXCBPEIO
N solo hoc casn locum habet. Plogledlamul ergo ad reli-
é, quos casus; ac. sumto n—e, ubl est S—==: +3 o
' j est — O, manifesto er = ‘
mte | quia hic § non , manifesto erit a == 1, h1ncqu¢
pex b S—-1, uti jam ante invenimus. Sit jam no— 3, ideoque:
=nti % . - S_ R i S L T
-k R B ik S SR |
- “ 3 --}— eft: ) ] .
¢ erit “e"_,g quia non est y=—=o0; hine’ ergo regredlendo erlt,
a—i1+i=%e e ¢, Sunite porro n=—4, quo casu exit :
i Q4 - - ' :
2 _ . , S S i 2 .
. i - - o - 3 ~— efc : _
4 erit vy — 3, unde oriuntur seguentes ¥alores:
R : B=o~+1I=7;
ST a=145=% e
. ' v — it‘ . A : . o
: .. 8 — 15t ‘ "

e it
T

i
b3
5
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quo casu erit: S - " R

S |
.Slt ne=35, quo casu fit: 8= + = ) . o .
) —l—~ T ' ; [
L T : B I
. o 4 T eten al
mm erit 8 ._4 ,‘ unde sequentes ouuntm valores ¥ . i
. ‘}/ . 3 + 4- .z ) lrli
x - —— 34
'-g A 2 + IS ’q—'--t—'i“a"_p i
A - 3 13 o 73 -
—_— 4-34 34 —_ 136
S = 0 —}— = = B

XVII Nune ulterins prog1ed1amu1, ac ponamus n::ﬁ

6 o
: S = = P , |
28 -
‘ : g —+ efe. :
eutque e=5, unde sequentes ormntm valores :
d =4+ I =%, .
—_— . 2.5 :
Yy =3+ 2 =%, '
k ' — 209, , -
73 73 * : ‘

)
P
!

) 473 _— 30
= | + 2og — 2097
—— 5. 209 — 1045
: S=o0 + so1 — 301 °
XVII,

Slt nuc n__ 7 et § =
- . . g-_t 9

ent é’ — 6 unde sequentes onuntur Valores
— 5 - %
.5'::. 4 -—l.—; -

feShai

2

IR
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w
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65 -
o 331 _ sor
Y o— 3 36 T I56°
— 4736 3556
g — 2. +  5or 75_51 2 =
5308 —— 4051
% = 1 —I_-\615466 2 T546 7
S"_'0+4051"—_365'8 o
XIX. Sit nune n—8 et S==; g - 5 tum exit
. . 1 ‘;""T_"'";g ,‘- -
‘ . 8 et
~—4. — 7, unde sequentes’ oriuntur valores :
— a3
z = 6 + % 7 J/ r
—_ 27 — . g29 ° -
e == 5 -~ 5 =%
—— b 343 — 1045
§ = 4 - 22y T 209 2 -~
p— 4229 o 4051
" Y — 3 + 1045 — 7035 2
L e 1 5.1045 1338 !
- « £ = 2 + 640_5: — 40517)’ K -
B —_— 4951 . 37633
‘ % =L 193a7 T 13327 °
i i 213327 93260 - -
. S = 0 G T 87835 ~ - .
& . XX. s jam -valores ‘pro littera S inventos in
: ordinem dispopamus, quo .orum progressio facilius consi-
derari possit, quos ergo sequenti modo yepraesentemus.:
i n 913';4~]_5|'6}.7'[ g .
S | 1 | & ler |13 | 2035 | 9276 | e3zso.
1
i i 5 |"13 | 73 501 | 4051 | 57633 _
Inter has autem fractiones primo Intuitu nulla certa-lex
¥ . O ‘ - A Tt
as regnare videtur ; vertdm vre attentius perpensa hand diffi- -
culter quandam progressionis legem observare licet. Si enim
4 quemlibet numeratorem cum summa numeratoris ac deno-
Mémoives de T dcad. T, IV, - - . ' -9
0 .
.. - / !
] . A s




mmatells, plaecedentls fracuonls comparemns_.,, ordinem ma= £ -
-\ xime memarabilem deprehendemus, ¢ cum sitz - g A in
“ 4 =2 (t A1) =2l 2 » ' ? m
or =3 (443 =3. T i
136 =4 (22 :—}-\‘13)1 —4. 34' N ' ‘ .
| 1045 *—5 (136 + 13} —35., 200 . N e
TV gev6 :6(1045+501) —G. 1546 ,,' ‘! -
’ 93289 = 1(9276 +-4051) = 1. 13327 iﬁ! n
_ Pro. denominatoribus;  autem haud: abrs:{mlh& relatio %
@bsewatnr, cum ‘quilibet sit summa; plaecedentls numera~- | %. "~
- %oris certo 111111131]310 d.enommatons, aucti, qm ozde sequentﬁ i -
B modo in oculos ineurret : | S )
3 = x —L—z,.. L= & + 2 . ¥
13 = 4 +3. 3 = 4 PR DR .
78 .= o1 4. 13 = 21 -+ 52 - |
So1 = 136 5. 13 = 136 -~ 365
: _405i- "::. 1045 -+ 6. 50% — 1045 2 3006 ,,

37633 =9276 + 7. 4031; =926 28357

ae XX Hinc ergo: si pm quolibet numew 3 inventa fiie-
. n{ptay

m: fractior 8= s pro- sequente . numer)o- n--3 flet Sz—is,
‘cojus. fmmulae ope ex qﬁuohbet cast sequens multo: expe~
dltlus repeml potellt quanr per plaecedentem methodulm'-
Tta cum. pro. casw n=3 repertus fuerit valor S g’gggg i

1en - 2 Qo AAETE Sk Lo4737¢ T A
sRque te casu ni=9 exit: S 93239 T 37531 Y _Vg‘




a._"ﬂ'

“\

ob rationem Supm allegatum. o,

6

a haec eximia regﬂlﬁ 'hat:terms'~ sola- inductione

yum gui
mmtltm, e;us demon@uatwnem i mquente articnlo dabi- -

mus. Ante autem quam hot algumentum deseramus, ob-
servasse juvabit, posteriorem columnam tabulae (5. XV.). da-
tae nobis insignem novAmM - prbp;x&'ietatem' ’suppe&itai‘é._ S
enim loco 11tLtaralum ey g, V> etc, earum valores SU.CCSSSlVB'

gubstitnamus, pro S novam fractionem- t:ontmuam nancisces

mnr, quae ita se habeh

Q — BT _
S = I—}—TA‘.---2

+ ete.

--qude forma semper abmmpltm, unde operae ple’clum exit hane

transformatlonem in sequenti theoremate ante oculos pOSulsSe..

L I

- - Théorew&a:-- |
XXII Szfuent S__ '—l-—/n-—F-I - o

2-—]—-7‘(.»}—-2 -
' 3+ﬂ+3 .
. . 4~ el
erit eliam semper .
__'n-—x
S =S Ea—e _
) 2.—-]—-1‘!-—-—-3 v
- s 4 o
IR B e N
4 ‘ R -

-siquidem n fuent numerus‘ m’regei* pomwus, eccce;ofa unztafe,




Methodus tertia

in summas harmm fractionum contindarum inguirendi.

XXIII Si evolutio:nes ‘casuum ante tractatorum coil-
templemtu s anlmadveltemus in ﬁachombus pro litteris %0
&;’ v, etc. datls mvmso 01d1ne ct]]nsllbet numelatm dal(e

- denommatmem sequenus quamobrem omnes tezmmos or-
'dlne dlsponamus, ac d'liferentms tam primas guam secundas

6t sequentes subjiciamus. Ita pro casu n=2 termini harum

flac:uonul_n,.‘ab Llllltage. 11101plendo,,erunt’seqmentes o '5':
BT RN
D. L1001 : \
Siinili .moq;:)';_l‘)ro"'n:'-z} 11abebin1tts ilés_ terminos:
RCHEEE ,13713 91,
Dt ’1. 2. 4 6 8- o
D. 1L 2. 2. 2. |
Casus vero n—'5 prachet sequens schema: . =
1.4. 13. 34. 73. 136.
D. I 3. 09.21. 39. 63.,
D, II. - 6. 12, 18. 24.
D. 1L 6. 6. 6.
Casus porro n=6 dat sequens schema :
: e




. 1. 5.0 21 73.. goo. 501. 1045
'D.T. 4. 16. 5o, 136, 090, 5447
"o D.IL .12, 36, 84. 1560 ede.

D. UL 24 48. .72. 86,

;, D. 1V, oA 24, 24

: " Pro casu n— 7 habebimus:

. 1. 6. 81 136, 5ol 1546 4051 9276.,
1 D. L 5. 25. 105. 365. -1043. - 2505. 5925,

-D. 1I. co0. 180., 260 . 680. 1460. " 8720.]
D. Il -'60. 18 420,\ 730. 19._60.',
D. IV; C 1eo. \940 360. 480: _
D. V. o s 120.. 120,
Casm aemque n= 8. dat satjuens"s'chenia
1. 7. 43, 229w 1045 4051 13327. 37633, 98289‘
- D.1 6.36. 186. 816. 3006 92%76.- 24306. 35656 '
.D II. 30 150. 630\ 2190. 6070 15030.. 31350
D. I~ 120. 480. 1560. 4080 ‘8760‘ 16320,
D.IV. ;'-‘350‘ io‘8-0' 2520. 4680. 7566..'
D.V. _"750 1440. 2160. 2880.
D.VI. 720, w20, - 720, L
“_XXIV Con51derat10 homm casuum- IlOblS sequentes
~ conclusiones suppeditat : |
O;ma omnes hi- casus tandem ad dlffe;rentlas con-

stantes: pelducunt hinc dlsCImus, omnes Istas serles esse

.




algebraicas, . quamm scilicet »‘Lelmmus ge.nmahs algeblalce

A

‘eﬂubeu queat.

. Porro etlam videmus dlf‘femuuas constdntos cor,t-

70

smueie prowxcssmnem hypergeometricam, sexllcet.
. 6. 24. 120. 720. etc.

L 30,
gressionis
mari, qﬁi
indicat:
Cm
i
n
i
n
n
n

Constat amem?texmmos genemles cnljusque PlO-
-extmmlnls ‘primis singularum differentiarum for-
ergo termini primi se “habent ut sequens tabella

DR IR IR AN AN 1A

i.

[ ¢

8

A v wow

I
.1"

1.

1.
1.
1.

pmesentau poss-*—* :

1; 6;6.5; 6.5 4,(55 4 3; 6.5.4.3.8; 6 5. 4532 i.
40, Cum ista progressio referatur ad casum 1 = 8,

hinc {uto concludele 1lcet in genere terminos primos tam

_ipsius seriei ,; quam 1psamr11 differentiarum, hanc constitu-

ttu@s €ss5e” 1110("1688]01161'11 o
1, ne=2; (n—— .ﬂ) (n—13); (n«-—- ﬂ) (n — 8) (71-—- 4); ete.

o

- .
-

*

Ln-i:ht.oEd

B e

6
2.
0.

1 1. 6. 30..

0.
24. 24.

60. 120. 120.

'120.360. 720, 720.
]Jv1dens autem est hanc pf)stlemam seriem- ho¢ modo re-

/




!

'De‘ind'e* VEIG EX doctﬁ'ﬁzn»‘ proo‘ressi'onum’ constat
terminuin genemlem cujusgue seqel repeum , si, mawente
termine ipsius. seriek pumoa, pumamm; differentiarum termi~

nus primus 1nult1»p110<,1.r,1r per x; seeundarum vero differen~

tiarem: per “(”“ ,I) tertiarum pex {x'lj(”. 2 et ita POTIOy,

2 1. 2 ‘
'emcie telmlnus genel"flls pl@ NOSLYe: easts hoc. modo G‘fprl«- '
metur @ '

(A2 Va-(n—2) (1
unde sumto &= 1. 0111,0.1 terminus. secv,mdus m=— 1 at si

Yoco x smnan‘tur numeu . 3. 4 etc. mlentur termini ter~

tius, qua?xms, qamtmrs,,etc Corxvenlet autem haec pror sin=

““ 2] 2 (n—»O)(n‘ 3)(17; 4) siCea) Zetc.

I 2 3

guhs casibus evolvere. ' | ..
XXV Hinc ergo si fuent no= 2, terminus gerrerahs“
em: I, at so I’f___. 3, terminus genelahs erit 1 -#X. Hoc _
&utem CASTE IPS?E series erat & .. 2. 3. 43 ubi patet sumto
¥==3 prodire termmumf ultlmum. 4, qui per praeceden"-r
tem divisus dat vafmem; 1p51us: §= £. Sumatm" nunc:
' m“—"4 et serief . 3. 7. 13, 21 eut ’ce‘lmmus genaerahs/,;
— g 4»-2:5’—}—:1’:(&7‘-—- 1} :'E—{—r—}’—:ﬂx’r

Egnd"e sumtos :c.._4r. plod;lt terms /'mus* uI‘t:Lmus = 21,! qm per
praecedenten: 13 divisus dat S"__Tg,,,— Sit e n==75 et
Piogressmms 1. 4 13. 34. 73. 136 te:tmmus* generahs erlt -
T ui—l— 3 2. w(x :)_]_3 o I.-m.(a:.:—f)g[x__zv} : .
mde,\s&mtm :u..._Sa, om:ur ultlmus texmmus» 136 o qm per:

-




o

72

\ ‘ . x ' « o | V ' [ ' . ‘
penuftimum -divisus. dat va]oremﬁ _ipsius S, Smuh modo,

sumto 1= 6, seriei 1. 5. 21i. 73 -200. 501 1045 t%"-"
_mings UGllClcllS erit ;. B ‘ )
1 —f—4_a, 4. 3x(x-1)+4 3. Qa.(a- I)fx 2) l-3.2.licﬂ(~ﬁi—)'%':;')z(3‘cﬁz,
qui p0911.0 x : 6 praebeL termmmn ultlmum s at poézto
x = 5 penultlmum ; quomm 1Le pm hunc dwlsus plae--
het valomm 1p4us S. . A ’_
~ XXVI O_uomam autem -hic tantum . agrtr,u de telmmo -
ultimo’ et pemﬂtlmo » horum. telmmomm formam pro casu
n=— 6 qccuratms pelpendamus Sumto igitur :e___ 5, erit
lelmlnus penultmms a ‘
1+4.5 43 +43212q_—[-432.
at sum’co x==6, habebltm terminus- ultimus : ‘
A4 643 4 3 e 408 0, 1 S

‘unde si pro hoc casu. ponatur S“"P denommatmes ad

§5:4.3-2
1234’

'Ql

priores factores 1efelantur, erit :
p“1+46+66 +4654+16543 v
Eodemque modo erit:
q:1+45—}—654+4543—3—1 ,:;#3..,,
ubi evidens est co&fficiéntes PllOlCS ex potcstate qmltcl
bmomn esse desumtos. ~
XXVII In omnibus 1mtm msﬂms optimo ‘successu
coefﬁcmnubus bmomlahbus uti poLellmus et quoniam, pro .
valore genemh n, coefilczomes ex potestate n— 2 suat

'
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desumendi , meminisse juvab_it., me olim hos coéfficientes:
sequenti - modo eXplessmse |

n——2n o2y 0 ——2

[—”— J [_""‘2 g [—*“— 2

Si: ponamus ut hacLenus S *-'éi, ent
p=d Jn(n-1)+£”"’]n(n-—1)(n———*f)
—]—[“”‘2] n (n—-—- 1) (n——-—z) (37,——3) —i— etc. -et
g=1-41( ;
—+ [”“5] (7,-—- 1.) (n~——-2) n———3) ,etc._
Tta si lfuem n— 7, erit 1111‘10 :
p::l—l—-5 7+ 10. 1. 6+1o 2.0, 5+5 7 6. 5 4
| “ b 1.7.6.5.4.3 et
q:1+5 6 - 10. 6.5+ 10. 6. 5. 4 + 5. 6. 5. 4 3
_ _ —,—1 . 6.5. 4 3.2, |
Tales 1g1t11r expressiones ad quosvis casus facile appli- .

3

cant N ~

- XXVIIL Quodsi jam istac formulée“"pro p et q in--

‘ ‘vemae accuratins pei'peuddntm 5, et’ cum sequente casu

n -1, pro quo sit S::g,, Ideoque

=1 A+ 1)n
' +[———-—-] (;z+1) ) (n—-—l) etc. - et
R (n———l)
—+ = )—\~ etc. L -

comparentur, haud dlfﬂcuhei inde dndum potent mswn}.s
(
Mémojres de 8" Aead. T IV, SN -~ 10

5



bl

illa relatio, quam jam ante inh medium attulimus, scilicet ~

.- Semper esse.:

p’ = np -n q et

¢ =.p +ng,

quae proprietas eo magis est notatu digna, quod-ejus ope.
ex quolibet casu sequens facillime derivavi’ potest, quem-
admodum jam in praecedente articulo est ostensum.
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