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e

o ropofito hoc produ@o in infinitum excurrente:
' a(a—tad). (adebMaab) (e+adila46b) (a+6b)(a+8b) Ree — P
. a+30) (a+sbila+s50) (a+7dla+rd) T Q.2
[a+bjlatb) (a+ab)la+30) | Hi Q

) conftat efle . X
. QB a1 " 1
1 P [ET 0 e = f2TI00

| V(=5 T
his integralibus ab x == o ad x — 1 extenfis; vbi notetur il=
b/ Yus produ@i membrum indici i refpondens effe

_“%; [a + (2§ —2)b]({a—+2iB) .
; fa—+{0i—1)B] [a+(2i—1}2]

§. 2. Tam occafione iftius produ&i confideremus fe-
quens produdtum indefinitum, in quo fa@®ormm numerus fit
— #, ac ponatur _ .

8(a+20)(a+45) (a+65)......[2+ (27—2) bl = A,

fiquidem hoc produ@um, ob ¢ & » numeros datos, f{peltari

- potelt tanquam certa fund&io ipfius »; ex eius igitur natura
perfpicuum eft fore |

At(n+1)=A:n.(a+2nb),
fimilique modo .

_ A:(n+2):&:(ﬂ+1).[a+(272+2)6],'
et ita porro. :

A 2  Hinc

A
i
by -




,,,,,,,7&ariipp;91jlﬁriti,jiqygobrem in genere
— A :i(a-t+r2ib) vbi cium (a=Fizid) fit fador proxife

e (4) B

Hine fi i denotet qumernm infinite magnum, erit
A :i':a(a+zb)(a++5)(a+6b} R NI AT
g E  finidi

vande pariter colligitur fore .
A (A I):A:i.(d—l‘—-ﬁir’)),

A:(G+g)y=A:i(a+ 2ib)fa—+(2f+2) N, B
A:(i+3)=A :z‘(a+2£b) [a+(2i+ 2)b] [a+(2z'+4)5 ,:
r fe aequales Hif
fiatui poterit A : (i ’?,'
& - rem <l

ubi faores infuper accedentes ‘tanquam inte

3
e

fequens,
quo adhuc generalius ftatuere poterimus

A:(z’—i——n):(oc—l'—zi'b).nA:z',

denotante @ numerum quemcungue fnitum, quippe qui prige

2 i b enanefcit.

§ g. In computum nunc ducamus cafum produdii ;-
A:iz=k, quem valorem of

definiti, quo # ——=3, ac voCemus

methodi interpolatiopum femper VeIo proxime afignare Jici

4 .
A

Hinc igitur per fuperiora erit

Ar(x+DH=k(a+5); : .
A:(ec+DH=k(@+b(@+3 5, i

TR

A3+ =k(@a+b)(@a+3 ) (a5 8,
_ynde in infinitum progrediendo erit

A+ =h(a+b) (a+38) (a+50) .-+ [a+(2i—x).l:]i,.

eodem iure quilibet fequentium fumi potuiffet, &%

LR

atque 3
(a -+
ficque

pra P
factor
du&ti

inuent

tum ¢

. ‘
vbi fa
qQuadr:
(A

- eunidet

- nomit
quadr:
cum

- quam

fita B
Q

§. 4. Cum igitur fupra fam dederimus formulam P

A : (i <4+ m), pofito nunc 7 — habebimus quoque
A:(f4-)=A: iy (a+2ib),

ficque pro eadem formula A: (1 41 nacti fumus duas di“g

: Ex h

interp
que 1

fas exprefliones, ex iisque conficitur ifta aequatio: ‘




m— (5) ===

A:f;/(oc+2ib):k(a+b)(a+35)(d+55)-:-'--[CH"(_M-—I)&},
atque hinc concludere poterimus, valorem ipfins produdti in-
finiti ‘ - .
. — AiV{a42ib) ]
(a+b) (a+38) (@+50) . ..+s [a+ (2i—1)b] = 2222200,
ficque innotefcit relatio inter hoc produéum et id quod fu-~
pra per A :i expreflimus. Hic autem probe notandum efc
factores huius produdi eos ipfos efle, qui denominatorem pro=
dudi initio propofiti confituunt, gquamobrem tam numerato=

yem illins produ& quam denominatorem per valores modo
inuentos A:i et £11Y(* 2275 exprimere poterimus.

§. 5. Numecrator autem produdii propofiti in infini-
tum expanfus ita repraefentari poteft:
a(a+26 (@a+4by......[a+(2i—2)8]" (a+2ib),
vbi factores primus et vltimus funt f{olitarii, reliqui vero omnes
quadrati. Cum igitur it =
(A:ir=(a)(a+z2b(a+4b)(a+6b) .....[a+(2{—2)b]",
eunidens eft illum numeratorem efle an‘_ﬂ’ (a-+-2ib6). Pro de-
nominatore autem per fe manifeftum eft, eum efle aequalem

quadrato produdi alterius (@ 4+ 4) (@ 4 3 b) &c., cuius valor

HE AR AT , " . . H
cum repertus fir 2127 k’"‘”z’], denominator erit ‘A-”’fkﬂ:-ﬂzb),

quamobrem his valoribus fubflitutis pro fraktione fupra expo-

fita ?Q affecuti fumus hanc aequationem : ~
P —(A:ifP(a42ib)_ kR(e+2ib) —— kR
a T ala—+270) & ?
(A iR {w—— 27 d)

Rk
Ex hac aequatione igitur ftatim innotefcit verus valor formulae
: B : )
interpolatae k —= A :i, quandoquidem erit Ariz= E@ED at=

que hinc porro fequentes:

A g Az
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A AD= (a+ DV
A (2+;):::‘(a+b) (a+3 5)1/%,‘
A (3= (a4 by (@+38 (a+5 BV 52, et
haecque interpolatio €0 magis eft notatn digna, quod fine ap 8
roximatione flatim verull valorem horum terminorum interJe
. polatorum fuppeditat.

§. 6. Quod fi infuper

quo vtrique faGores coniunguntur, contemplemur, ac {tatuamush® -
a (a—l-b) (a+2b) (a+88).+o-+ [a'—w—-(i—'—:t) b — T, e1if :2
r: si—ua(a+b) @+ 2 b)) (@+3b) e oo [“"“(Qi—x)b],_g'
qubd manife{’c_o eft prpdu&um ex binis fuperioribus, ita vt ‘
T:2i :t_fﬁ_’l’.i‘ki:':ﬁi@; ynde fi forma T:2i vti voluerimus$®

valores amborum praeced_wentium ex eo affignare poterimus, Cupig
: s — h.T:ei . . . . I -
Gt Ati=Y 17_@_?_;—2?;%), qui eft ipfe valor prioris produdi @

a(at-2 b) (a 4b) (@a+6 B), etc.

alterins vero produ&i , .
(o + &) (a+39) (a3 b) etc. valor erit v TW{VE—F“'EL

T G

=

& | !

currentia atque inter fe affinia fumus contemplati, quae, GUO-EE

aiam ea accuratins fomus perfcrutatari, hic denuo ob oculosi®
o o

exponamus

1. a(a+ b)(a+2B) (@+38).-- .. [+ ( i—1) bl =
[a+ (2i—2)b] — Ay
o+ (2 .w-x)b],——'__:@:i,‘h"
; — axiviedeibl gm vero
mus
IS |

1L a(a+2b) (a+45) (a+68) ... -
AL (a-+b) (@+3b)(a~+5 B + ..

atque iam inuenimus effe ®:2= : ;
= a . .- : ¢
A:i quam ©:4 fequenti modo per fan@jonem I'; 24 exprefl

iftud produdtum infinitum, i@

Hadenus igitur tria produda in infinitum c%E8

fini
o1
€oI




— () =

: : ) ' 7T e iV a2 dby -1
quandoquidem manifefftum eft effe T'i2i=A:7. (‘?_;'_25. "I’_bl
meminifle oportet effe k=2A:1, quod feilicet ex forma fe-
cunda definiri debet, confiderando fe’rlem )

2, a(a-+2b), a(a+2b)(a+4b), o (a-+2b) (a+4b)(a+6B), etc.

A

e _ cnins terminum indici § refpondentem defignanimus hac lit-
- tera k.

n S g g, Tam ad iftas formas accommodemus methodum

. . v ek
generalem fummandi omnis generis progrefliones per termi~
fnum,t,apumfgcneraIcm,,,,,q,u,ac,,,j,ta,,,,fe habet, ' vt propofita {ferie

quacunque A, B, C, D, E, etc. cuius terminus indici ‘iride -
finito » refpondens fit ==X, eius {umma”

A+B+C'+D+ st e e e as —~]—fiX',"'
. quam vocemus — S, fit

~ TR ST ST ' SRRV
8= fXOxiX e o i T T e T Ty S O

vbi fractiones i, %, 5, &5, 7, etC. funt numeri Berdoulliani.

Euolutio formae primae. = |
a(a+b@a+28)@+38)......[a+(@~1)b]=T i

§. 9. Cum numerus faGorum hic confidéretur ¥t ina
finitus, quo methodum fummandi ad eam applicare valeamus,
confideremns eandem formam numero terminorum finito —&
conftantem, ac ftatuamus {imili ‘modo |

a (a+b) (a+28)(a+386)....... [a-&—(af——x) bl =T:x.

iy Nunc vero vt loco huius prodn&i feriem fummandam nancife.
4, camur, fumamus logarithmos, eritque

| ll":x_—_:la.+l(a.—|—b)+l(a—!-.2b)+l(a+3£-‘r) e l[cf—i—(xw—x_)b],
o cuius ergo fumma cum firerit explorata, dabit logarithmum fore

mulae




—

mulse T':x, ideoque 1pfam formulam T:x, in qua fi- delncep
flatnatar X = %, obtinebitur formula T':é, quem valorem in fi.g
perioribus potiflimum {petauimus- Hinc igitur, comparationgd@

cum ferie generalifima inftituta, erit X = a4+ (x— )48
IT :x, flue erit X = l(a——b+bx) :

atque ipfa fumma S —
vnde colligitur fXBx——‘faxl(a-——b—{—b X

§. 1o0. Cum igitur fit faziz_
[oyl(a—ty)=(@+nNlE+y)

!_
2lz—2, atquc
— (a2 z

“punc Toco y*ffcnbendo bhx erit - {-*?
fbaxl(a—i—bx)'—'(a+bx)l(a+bx)-——a’»—-bx,

ideoque | - -

faxl(a—\—-bx)—:_-(Lﬂl(a—%—bx)-—-%—-—x, {

vnde colligitur pro noftro cafu fore: : B
fXBx—‘“’f’*“’l(a-—b—{—‘bx)—-_—-l,— I Xy

in vltima parte membrum conftans F— 1 omittere- hce_

vbi 1
quia exprefhio conftantem quantitatem indefiniram per fe po 'r ]
lat. quam deinceps €X indole feriei definiri oportet, Deind -
3 P
vero erit X == __l_—; tum Vvero porro
ax a—b+bx i
X — e b3 . P — 2. 3. 4 b3 etc -
st_{a.-—-b—-:——bac)‘a" P (a—-—b-—]—-bp.)i’ *
quibus yaloribus in vfum vocatis erit N |
LA LI,

IT:x=A~+ (&

e 1 I b3 I I bs

s St @b+ bx¥ a7 "8 {s=b+bxpP

. 4 b7 - 1 5 Lo
ras  ® T {a—b by s S (a—bFbEP

vhi litterﬁ A conﬂantem denotat e

- § 11.- Conftans autem ifta A ex cafu quo ‘{um?

feriei eft cogmta determm'm

._—_-|-x) I(a — b+ 3.‘%‘) —-—x_-*" ke et |

X mdolc ferleI deﬁmendﬁ

debet, quod ergo fieri poﬁﬁf -,:‘ j

cafu
bet;

Quc
b J—

licet
debe
“firo
veni
quid
Berr
prac!

valor
nitur
magi

vnde
iam
do,
mus:

Hic
{enta,
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eps
fig cafi ¥ — 0, quippe fumma etiam nibilo aequalis prodire de-
ot bet; foret igitur hinc ' .
b] ) ' a 1 r 1 b y r  DbS.
x)’; A—(F“z)l(a—b>+1.2'3-'2--a—”_—5 3-4.5.5(6-—-5}3‘
’ o B . et
s67 fla—bp

Quoniam autem haec feries parum conuergit, atque adeo cafu
b — a omnes termini fierent infiniti, hinc nibil plane lucrari
licet. Sin autem vellemus fumere & ——1, ifta fumma prodire
deberet —— !/ a; vnde pariter vix quicquam pro inftituto no-
ftro concludere liceret, quia femper ad feriem infinitam per-
___veniretur, cuius fummam demum explorare oportcret, in quo
quidem negotio forfitan ea, quae olim de feriebus numeros
Bernoullianos inuoluentibus fum commentatns, aliquem vium
practtare poflent, cui autem labori runc immorari non vacat.

§. 12. Quia enim in pracfenti inflituto potiffimum ad
valorem I':i refpicimus, fufficiet ftatim loco x numerum infi-
nitum fatni.  Sit igitur x = 7, denotante i numerum infinite
magnum, et acquatio noftra hanc induet formam :

AT = A G —i+ DI (a—d b)) —,
jrndc conftans ifta A fponte determinatur, quam idcirco quafi
lam cognitam fpcctabimus. Hine ergo ad numeros) regredien-
do, vbi quidem loco A fcriptum intelligamis A - peruenie~
mus ad hanc expreflionem : »

. . a .1 ' . . "
Fii=AQ@—b-bip~ 2Tt ¢
Hic quidem conueniet ‘

poteftatem exponentis ; feorfim r ~
fentare hoc modo: ‘ g I TepTae

(e—b-4-6i).e A

[ Q

; —

[ H182]

I‘:i:A(a-—b—[—-Zzi)

- Noua Ada dead. Tup. Se. T, VIIL B " Euo-



eliquarum formularum: -
5 prima in eo tantum diferé
b, vode noua euoluti}; i

Fuolutio binarum

§ 13. Secunda forma
pat,‘quod loco B hic {cribi oportet 2
conftantis A hic fcribamifg

ne carere poffumus; At vero loco
n confat, quemadmodum littera b B ¢
fatim habebinijFs _,"

B, quandoquidem nondum
conftantem A ingrediatur. ‘Hoe modo igitur

h

S . A::.i::B(a~--s-2b—--1——2bi)§_—‘§(a——-2l1+2bz')ie'—. '
- '7§ﬁﬁilT'ﬁdﬁ*'e*uideﬂs”f—f—’t——,—ﬁexfhac, “fecunda. forma oriri terti .}' o}
£ modo loco ¢« {cribatur a-1-b, vade loco B conftantemig@® <M
introducendoy’ habebimus o m
: ‘ o b
0. i Ca—b2bif@@—b2b v B
’ Vbi notetur litteram ¢ nic pofitam effe pro numero: Cwi vi
garithmus hyperbolicus = %«
 Conclufiones hinc oriundae. it
v T4e Videamus. nunc quomodo iftac nouae det
nationes fe refpectu relationum fupra inuentarum fint hat
rae; quare cum ex his pouis valoribus it~ -
a i
CrizizmA(e— bhaz2b é)?‘—-ﬂ‘: (a—b-+20 i);"-‘fe“' '
quia inuenimus: : S : : . d
F:zz‘:A:'i‘x@:i, . n
& vbique hic valores modo inuentos fubfiituamus’; habebilg '
pro ifta sequatione primo produ&tums: . E
: : a : - i)
A:i.@:i==BC(a~ ob - 2b iPP — (a-‘-_-'.b..;-
(G—abA2bif (@ — -+ 2bif ey @ 1
o

¢ illi valori T's 2 aequale, i per BHE
¢ diuidamus, prodibi

quod cum effe” debea
res quos habeat communes vtringy

acquatio’s




g (T ) s
A(a——b+2bz)%#§(a—~&+z.bi)i :
'_BC(E—“‘25+261)21’ (amf!b._i_nﬁz)i

§. 15. Dinidamus hanc aequationem vtunquc pcr
(a_..'nb—}—zbz)’, et cum fit

a-——-b—{-—s.br_ b R I
—_— -}-_____._—-— I ——
ge—8b4-2bi I g —z2b—420bhi ' 21!

ob i numcrum infinitum, per refolutionem ordinariam erit
Cxé{——’—)i:;cr, vnde aequatio noftra reducitur ad hanc for-

mam : '
A(ﬂ—-b-—!*z&z)ﬂb xg_BCCa—"Qb+2éz)ﬁb %’;7’777

vbi vitimi factores quoque fe tollunt, cum fit

I [+] X
g—b—a42bi b"_'i__* t\g% B — -
(n-—nb-f-!.bz) —(I+5’-_;)tb _I,
jta vt peruentum fit ad hanc fimplicem gequalitatem:
'] .
Ae—BC.
§. 16. Deinde cum fupra inuenerimus effe
©:;—2iVla+eib) fige ©1i . V{a-eib)
k ? AT Iz 2
dinidamus valorem pro © :7 inuentum per A .z, ac reperie-
mus : .
N-X _._(_3_ — a—b32b —
e =2 V(@ —2b+2bi) (I Y — Cye(a—2b-+r2bi)
Erit ergo '
Yiz+2{ b)_C
et Ve(a——zb—{—- b i), fine
‘ _:_____9_ e(a—'zb-r»-abz)___c
Y k B o210 '|/-‘..’,

fiue etit B=Cty e .
B2 &1
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§. 1. Na@i ergo fomus cinsmodi binas relationes x
ter ternas illas conftantes A, B, C, vt fi earum vnica cferfs
cognita, €x ©d bipae reliquae definiri poffent: Cum enim Gl
A= et B—Ckye, fi confrantem A fpe@emus vt imfl§

cognitam, binae religuac fequenti modo determinabuntur: Conly
Gt B— CkV e hic valor in priore'aequatione_fub{’citutusﬂ
‘A:G C k, vnde elicitur C:]/%-’ hincque porro B:Vk‘Aé
'”*Inftﬂ—r—i—mftamﬁn,,,hmc non patet, quomodo conftans A abfomg 3
determinari queat; ideoque recurrendn1nf'ferfi—tf»fad_,i,pfam,fﬂlg )
fummétionem.fcriei logarithmicae, quam littera A fupra -\‘:
cauimus; vbi autem loco A feribendum erit Z.A. Avcuic il
tantum {umus lucrati, vt fi binae religuae’ formae Gmili moll
guoluantur per (eries logarithmicas, conftantes ibi adhiben_d{ 1
fcilicet !B et 1C Gmul innotefcant. R 3

§. 18. Supereft vt adbuc pauca addamus de valofe
litterae k£, quam Per interpolationem inneniri debere iam fuﬁ '
__monuimus. Tnterim tamen haec littera etiam ex ipfa comp
yationé formularum A :i et O :i abfolute per certas quadt
curas determinari poteft. Cum enim fit |

p=5i Y (e -2 ib), ideoque

— (A:i]ﬂ[oc—l—zil;) '
pE— A& ,

] (:L}_ti]’ 7

§ loco Ai et © ;i ipfa produda infinita fubfituamus, {8
quoniam ytrumque €X ? fa&oribus conftat, hic autem in ]
meratore vhus factor n-L2ib infuper accedit, primum g
meratoris factorem {eorfim exprimamus, hoc pacto perueniemf
ad {equens productum determinataum R |

rk—a. o2 b) (w b ab) a-pab)letabl (et e8]
(a+b)(a+b)w—a—sb){a—}—sb)(a—s-s B)la—+-5b)

etc
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§. 19. Vt autem huius produdi infiniti verum valo-
sem eruamus, recordandum eft, fi litterae P et Q denotent

fequentes formulas integrales : |
¥~ Tox .

P 0x .

P :/ o et Q._._-/ I__"”_"‘_’
(a7 ENCET N

quac integralia ab x — o ad x—1, extendi funt intelligenda,

tum per produétum infinitum fore:

P — qum-4p) (g+n)(m—p+n) . (g-t2n)(ma-pienl ape :
QT pimag) (pnimqtn)  (pen)met-geim2n)

__quod productum facile ad noftram formam reducitur, fumendo )

g=a, p—a-1b, m—~b, n—25, ita vt pro noftro cafu -

fiat . ‘
xa-f—— -—'-‘-Tax / xq—:ax ]
ju— t f—— e
F /]/ (1 — x*° et Q ]/(I—_x”),.

tum vero erit kkf.:‘%, ideoque k:]/inE, ficque eundem
valorem k alio modo clicuimus, quem iam f{upra attulimus.

tlors 3
Tpta;

§. 2o. Quemadmodum autem eft £ == A : i, fimili
modo pro binis reliquis formis poterimus affignare valores
F:3 et ®:3. Cum enim forma I' oriatur ex forma A, fi
in hac loco & feribatur §4, forma autem ® oriatur ex A, fi
loco a fcribatur @ —+ b, his obleruatis erit

11]11. I‘:E__]/afxa+zb._xax:]/(1_xb) ot
L o= Sxttox vy (1 __xb)

. a+2b—1x . 2b
e | O:i=y (a+ 5> dx:y (x— ).

fx“"*’b_lax:]/(:[ —-x”)

Facile autem intelligitur, valorem @ :1i aeque in noftros cal-
culos introduci potuiffe ac A:; =%, cum fit A:f.0.I—gq.

B 3 Duadis




—_— (14) ==

Dudis enim in {e inunicem illis valo
ale +b)fx“'*’”""1 dx: vV (x ._....xzb)

A:l.O:z = . ‘

: : fx“"”ax (x—-—-x“b) R

ex potifima autem 1eduét1onc talium integralium confiat eﬁ‘e
xm+2b——lax f ﬂ"—Iax

R s m-——""'_'_-_—q,

DACEEaY, a+b y(a— %) |

pro terminis feilicet 1ntegratxon1s x——o et X =T, ﬁcq 5

I g, Quemadmodum aut

~per fp1cuum oft fore A:3.-©1z5
liquos “referaturly “nullo—modo—definf

.

valor T1': ad bmos e
poteft.
- - ':;.-:
: r,‘

A
%Y
fr

rxbus 1ntegrahbus prodit ]




