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ITERATA INTEGRATIONE .

FORMVLARVM INTEG RALIVM

DVM ALIQVIS EXPONENS PRO VARJABILI
ASSVMITVR.

| Auctore.
L. EVLERQO.

Conuent. exhib. die 19 Aug. 1776.

Problema 1.

adx—1x
integrare, fumio exponenie O wariabilis

Cum fit fx—ox [ab ¥ = O] —131, banc formulam denus

Solutio.

§ 1. Quoniam hic de integratione agitur, ut ea de-
terminetur , integrale ita capi affumamus, ut evanefcat certo
cafu , pofito {cilicet § — a. Multiplicetur ergo utrinque per
elementum 09, et integratione juxta hanc legem inflituta pro
parte dextra habebimus 22 =170 —Ja=—1 2 . At pro parte
~finiftra notum eft, hanc integrationem a ﬁgno fummatorio f
penitus non turbau, et quia jam fola littera ¢ pro variabili ha-
betur, 2% vero ut conflans fpedatur . > ob xa”‘ax——x" habe-

bimus

/.

kY .




fxﬂae:'_"f_;’f_“.
Ix Ix’

quo valore fubftituto membrum finiftrnm erit
ox x—x" '
x ix
gnamobrem ifta integratio iterats nos perducit ad hane sequa-
tionem : -

fx"’"‘ —x* IO x .tiab X = o] . l«9 :

;T Tx "adx:_x._“—_;"
Corollariom 1.~

§. 2. 8i eodem modo formula integralis

Bt e 1 [abx o __ ¢
fx . ax;l:adx I—ﬂ+6

Jenuo integretur , fumto ¢ variabili , xeperietur haec acquatie
integratas :

f(x“'*‘“*-—-x”‘*"“"")a—}f; a‘bx::O: :/n +9 _
Jxjadx =1 2N

At fi 4 negative capiatur, ftum gtiamm o negatine -accipi debe-
‘bit, vnde sequatio. denuo integrata haec prodibit: :

| dxfdbx——o n—0
_ B X sl e I ' A = f————
’/(’x e )ﬁ[adx o I] /g —_—

I

Corollarium 2.

§. 3. Hic dgitur nptentur iftae intégratienes , gquas ig
parte finiftra inftitui oportet, -t quibus pro .aliis formulis in
pofterum .erit vtendwm , vhi {emper affamasus , integralia ita
capi debere , ¥t .enancfcant pofito ¥ == a._ Primo fcilicet exit

Nowa Afa Acad. bop. Se. T. VI ! 7
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fxdaéztxj.
: - lx

Practerea vero fimili modo
nt-f e
fx” iy =2 i
lx
atque hinc porro intelligitur fore
v +Ad__ ,aAe
fx"“*““BB:xn ad -
‘ Alx
vade patet, fi A capiatur negative, fore

—Aé n— Ao
fx“-“ae——““” S
' - ~Alx

)

@

Problema 2.
Cum fit, vti jam faepz‘é: eft ofienfum
/xﬂ—zax abx—o’]_ g
1+ [adx oo | T [ HiTEs
' ¥
bane aeguationem  denuo iviegrare ,  fumio exponente 0 pro wae
riabili. -
- Solutio,

§ 4. Perpetuo hic, vt haGenus s integralia ita accipi
flatuamus, vt evanefcant pofito § = «; quo obfervato pro par-

te dextra habebimus / moY

» quae formula pofito " —©O
y fin. &% v
¥

abit in hanc: %> cujus integrale novimus effe Jtang. 2 Q;
quamobrem adje@®a debita conflante .pro hac parte habebimus

700 b @ tang. ™
¥ IH.T ) zy 2 ¥ d tang,“"r

2y

Pro




Hoc igitur valor
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Pro parte autem finifira , vbi folus fiGor x'—* eft variabilis,
. » »

erit
Ol wmen T

fxﬂ-—rae':"a"‘"” .
' ! x

¢ introdu@o formula noftra integralis denuo

integrata erit _ :
rax (T — T [ab X ::o] ___/"tsmg. iz
h R —_— — _._..._-.;e

(1 + &) ] x ad x —co fang. o

ang.

Corollarium,

. e o . .
§- 5. Quodfi ergo fumamus o =3 ¥, quoniam fang. 7
hoc cafn, ponendo porius v — 2 d, habebimus hanc. ae=

alem {atis memoribi:em:

— I,
quaticnem integr |
b—1 ___ y¢—I)Tabx —O0O b

Jfax(" et S Rdd ':I:Zrang.__.

(z +xtplx ad x == 4.0

| Problema 3.
Cum fis, wii jam fatis conflas :

, f(.x“*"‘—if—x‘_‘"'ﬂ""‘) ox [ab x—o] _ =«

‘v -~ — — %
adx =33 yfin.IF

CX o+ X
bane aequationem. demuo integrare per exponeniens variabilem § 5

ita i imsegralia evanefcant pofito f—=a.

§. 6. Multiplicando igitur per 0 ¢ et integrando , pro
parte dextra, prorfus vt in praecedente problemate, habebimus

[ tang. &7

" tang.

Rl
Ale

l

8
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12 __ Pro
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0 x
Pro parte autem ﬁmﬂra, quia formila —— eft conftans, et
1-+x :

exponens ¢ in duobus terminis occurrit, pro priore terming
habebimus

j—x =¥
; X -— X
/xﬂ—xag__‘ ?

{x

pro altero vero termino ex §. 3. habebimus
‘ : o ) xv-—-oc—r___.x.v—-ﬂ——l .
fx" =19 f = ’
. ! x

quibus valoribus fubftitutis orietur ifta noua integratio ¢
D xe—-:c_xcch-x_quv-a-——i'__x\f—a‘—'I abx—oc ___/fﬁﬁg.
‘ adx—z1 |

LY
Tk

:|

13

Ix I+ tang.

©
-~

Corollarium 1.

§- . Ifta sequatio aliquanto fuccindtins ita repraefen=
‘tari poteft: Co

jfax (a0 X ey gy — ) abx__o] __/tang

xlx I-+x' ady =1 tang.

2y

@
A

|

Rro
Al

vbi cum fit &7 %yt gy a = (x* — x*) , ifia ‘zequatio

ita commodins per factores repraefentari poterit:

0x (¥ —x%)(1+x""2"" [abx._-_. ] /tang

xix 14X adw—1 tang. 27

Corollarium 2,

§ 8. Quodfi hic capiamus § ==y — 2 vt fiat x"‘"‘"“"’ =1,
pro parre dextra erit tang. L‘i‘iff = cotdng o vnde totum

hoe membram erit 2/ cot, & i quare cum pro parte finiftra

fadtor

1
f

L

1
!
!
:
5
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faGor ¥ -_**_x""'““e evadat — 2, vtrinque per 2 dividendo ha-
bebimus '

dx ¢t —x*labxr—o0 o
. — — ] cot. — .
xlx 1ox [adx—1 2y

Corollarium 3.

§ 0. Quodfi fumamus v —23, vt fiat tang. %=

pro parte finifira factor I g —a—0 gbit in ¥ +x*"", dum
prior factor x? — x% ita repraefentari poteft: &° (1 — x*~%; vo-
de ambornm produdum erit &’ ( — x>~ %), quamobrem in-
tegratio noftra ita fe habebit: '

=1y 1 — x4 abx=—o b
o — I R — ] tang. — -
I+ X% ad x -—= I 4.0

lx

Scholion.

§. 1o. lftac integrationes €0 majorem attentionem Ime=
rentur , quod in iis tres exponentes o, ¢, v indefiniti occur-
runt, quos fingulos pro lubitu vtcungue determinare licet, ita
gt iftae formnlae multo latius pateant, quam €ae quas non ita
pridem ex iisdem fundamentis derivavi.

Problema 4.
Cumz fit, vt jam abunde ¢ff demonflratum
fxe"‘-—-—x"”e—‘ [abx:o o .
‘ 0x TE

I— X ad x — 1 y'tang.f’_g

bane formulam denuo imsegrare 5 [umio exponenie § wariabili, 16
ot integralia evangfeant Pofivo ¥ == d K

Is | | ~ So-
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Solutio, | f

' §. 1. Quodfi ergo hic per 00 multiplicemus. , pro !
|

|

parte dextra habebimus ;.__er_e_mq;, quae formula, pofite 'ﬁ“—@,

Y tang.
v ] a — (D
abit in mngb aﬁ:@:p s CUjUS mtegl.ale manifefto eft 7 fin. G

quamobrem conftanti debira adjeda, pro parte dextra habebimus

/ﬁn.-__—--/ﬁ.__ /m _L,.

{'ﬂ.‘f‘f

Pro parte autem finiftra » quae ita repraefentetur :

Bx xe—— ay—¥
el

T —
habebimus '
] o .
X — . ‘
/xe 00— et | : |
[x . :
—_ - !
i XV g l
[e=rae=¥T ,
|
{x !
quibus valoribus fuh{htuns onetur fequens aequatio mtegrafa“ ;
f a X (.'X,l [+ ‘xV G'r_:__ -v-'l" ) ‘lb r — O] . ﬁn° -v_ l
ilx’ LA L R O f
¥

wbi iterum tres exponentes indefiniti occurrunt, a, 8, .

Corollarium 1,

§. 12, Cum fit, vii jam ante obfernanimus ,
— T W — ¢ '
_‘,r” « ¥ s .4 ﬂ(xé ac) N

foxmu!a noftra commodius ita per factores exprimi poterit
T Ox (xP— 1) (T — 2" Tapx— o j /ﬁn b

- . — 3.
xlx T — adx == ﬁqa&‘l" -
vba ]

)
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ybi i fumeremus y = a4 ¢, membrum finiftrum evanefceret,
dextrum antem manifefto quoque evanefceret.

| Corollarium 2.
§. 13. Quodfi antem hic fumamus ¥ == 2 ¢, pro dex=-
tra foret fin. “‘f—— r, vnode hoc cafu formula nofira integra-

lis erit

f Jx l(xg—x"‘) (1 —x%% [abx

xlx . I— x*° ad x

0]4:_251;._6_},

2a

1]

quae forma evidenter in hanc contrabitur :

/x°‘“ ox (z—x*— 0 [abx — o] _ li‘n bm

I x i —x2 jadxy —1 20

- Scholion.

 § 14. Has igitur egregias integrationes deduximus ex
formulis integralibus jam pridem erutis, quatenus in iis expo-
nentes indefiniti occurrunt; quod fi ergo aliae hujusmodi for-
mulae integrales infuper innotefcerest, eas f{imili modo traciare
liceret; verum hadtenus nuollae tales formulae {unt inventae
~quae ad hunc fcopum accommodari pofiunt, quam ob caufam
integrationes hic exhibitae fumma attentlone Geometrarum dig—

nae {unt CXlﬁllIlarld‘lﬁ .

Additamentum, ‘
§. 5. Cum nuper oftendiffem hujus formulae inte-
gralis ' ' '

fx“—l_ax.(x—xb)(x—;—xf’) )

i x i—x"

4 termino ¥ —= o ad terminum & — 1 extenfaec valorem . ita

exprimi, vt fit l%, exiftente | :
: P
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getb-1 oy o x* B X
_./( 1-—_6'_ Q /(I xn)b—c
quae integralia denuo abx:.o adwy — 1 funt extendeﬂda«
manifeftam eft in hac forma generali plerasque integrationes
{fupra inuentas contineri; quamobrem cum illis cafibus valores
integralivm abfolute exprimantur , operae pretium erit iftam
formam generalem ad illos cafus applicare, vt relatio inter
binas formulas integrales P et @ inde innotefcat. Problema
quidem primum et fecundum huc plane non pertinent. HEx
problemate igitur tertio et quarto eos perfcrutemar cafus, quos
ad formam noftram generalem reuocare licet.

Euolutio formulae integralis fupra §- 8- inuentae.

j ox x' "% —x*[abx=o
] xix z+x |adx—vy

§. 16. Quoniam hic denominator eft 1 ~ x”, vt is ad
formam generalem reducatur, multiplicetur fra&io fupra et in-
fra per 1 — Y, et formuila ifta integralis hane induet for'nam :
o x e — a1 — ) '
} xdx 1 ——x* )
Hic ante omnia difpiciendum eft, vier exponentinm ¥ — aet o {it
mzjor, vnde duos. cafus evolwi conveniet, preuti fuerit wel
¥ — 0 < o, hoe eff v<za %l y—a>a, hot eff v>2a
§ =4. it igitur primov < 2 @, feuv.a >y, atqne for-
wmwla integralis ita xepraefentari poterit.:

fxv—“"lax (x —x*%—") (I’——«x") ) .

Ix x—— Y

Hinc - 1am comparanone cum “forma generah inflituta manifefto
habebimus a —=v—a, =2 a-—v et ¢ —v, deniquen =24

% .quibus wvaloribus formabuntur fequentes formulae:
o P




- e o g e e

x40 x FTETIOK

P= T et Q= / -

VACTE 1/(1-—::-)

Ponere otiam potuiffernus hb—y et c=—2a—V, maneuti—
bus @ —=v—a 6t # =2V, hincque prodiiffent valore

S 1Yy eI
PH/‘( ___xosr).'sv-—ﬂ_o—c et Q /(1 sv——na’

ytringue autem erit 1% 5 —icot. .

§. 8. Hinc igitur duas nancifcimur integrationes no=
gatu digniffimas. Cum enim fit 1é_—-_cot."_v_, hae duae inte-

grationes ita fe habebunt:

fxtTiox e Iox oL
T, [ = —cot.—;
]/1-~x“" y1r—x7 2
VT I o x'—e—Igdx o
1l. _’.__.-—<-——-——-—_1 : ~— cot. — .
cors ot A

§. 19. _ Sin autem faerit v > 2 a, ipfa formula genera-

{is mutatis fignis ita debet repracfentari:

dx (x*—2x'T" I — a0 o
¢ )L—ﬂ——"“‘ltanga_—u,
xix o —x

cul aequationi nunc indnamus haﬂc formam,

‘ J(‘sc“"" dx (z—x"7%%) (x — x")

[

Ix 1 — x*" _
ynde iam manifefto habemus 2 =— & hb—y-—2t, £=V9
gtque # == 2V, vhde deducuntur ifti valores

p—[2 _?x_-etQ f _a"f’v
VG VG =)
Qin autem fumamus ¢ —V—2 @& et §— v, manente a_._-ob et
Noua Ada Acad. Imp. S¢. T VII. K Con=
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7= 2y, reperictur

Al == ¥ —— I ax ATO!"’=I a i - N
P.—;“‘-:J/'JE \14-_';_-:T etQ 2y va—&rxe
(I-——.’J\« '_3“;.“ (1"'"""" =

§. 2o, Cum nanc utrinque fic !p == { tang, 2 idege

que ?é-: tang. £, hinc adipifcimur ite _L'u?is Iras duas mtegmm
tiones : ' . , )
v,.\r"--'O'. I a & 3.01-— I a e
IH / ¥ : - T tang. —
x——-_x‘","v' . ]/I-—-—x""‘ oy

quae quidem conuenit cum priore antecedentium, fiqguidem

formulae P et Q tantum inter fe permutantm ; altera. vero
integratio eft nowa, {cilicet

.x.ot—d—-v—-xax | woc—xay o
1v. /( ..,.av v-—i—“a f(l x“v)v+ = tﬂﬂg. ;—1-/G -
Euglatio f@rmuhe integralis §. 9. allatae:

Pt Ty 1 — P abx —o | 6
Jo——— — | ad o — = tang. —.
£ 14+ x*¢ [A0x — 1 40

o

§. 27. Quo haec expreflio ad formam praefcriptam
reducatur , multiplicetur f{upra et infra per © —&*% vt habea-
mus hanc formam : : .

A— I " s pez—2f . aal :
J/‘JL 35,3_(1 X 3 (x .x“)__“mgér

lx 1 —x* 4

-guae {ponte ad formam generalem reuccatur, fumendo a=4,

b—20—219, 5—“2ocetfz:4.a,ﬁmodo fuerit a >0, Si
enim fuerit 6> @, alio modo comparatio infiitui debet, vii
deinceps videbimus. = Ex his autem -valoribus cenficwtur

P:/r]-/a(:e:;aa; £Q= -f}/ (em;ii)s

vide
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.vndé ergo &éducitur
o810 x / —!ox § 7 . -
 {ANs, —— »
v fV(I x4 V(-5 5 4 @

§. 22, Poffumus etiam valores Ltterarum b et ¢ inter
2§, manentibus

fe permutare , vt fit b= oa et =2 a—
a=—==9 et 7= 4 ¢; tum autem fiet

T J (x —-x“—”‘)“

hincque deducitur redudtio

VI F-CZ--FG-—“I BJ'C . Jlf Iax . t‘-@ 97’ 1
: - 4 El_:‘"g 4 o a-—]—e‘_—.— ng’ —_2
(x — %) (=2t ) 40

2
locum non habet, nifi fit

qlme autem, 2eque ac pmecedcns,
o > 0.
§ 23. Quod fi antem ¢ fuperet o, aeqmtmnem no=

firam in aliam formam transfundi oporteta figna virinque ms~

£
tando , vede prodibit |
Yﬁa—t}——: ax T — 4 ge-.-_l?.g i-———xna 97;'
f : (. 2AS ) - lcot. .
S I——.%""‘“=-‘ . 4

Wic jam iterum duplex comparatio inftitui poteft: primo fcili-
z2a, ¢=2a &t

cet fumamus g=—c2a—2§, bz=2f —
n = 4, vode formamus

—x ,...oc--é——x -
p— [ AT 0x Q= fsu dx A

ST = A
hincque oritur fepiima relatio haec - ' ' ’
_ §—1 S2 === " ’
viL [ T9F [ 0% _cor b,
IV Gty A = o’

quae manifefio cum quinta congruit, , .
' K 2 § 24.
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s/ - [
§. 24. Nona zutem redudio ébtmebltur, i flatuamus
b=oag et p—0f)—» @, manentibus g =2 g § et B4

———

tum igitar erit '

. ga—0—z o x . _ yrd—f - ;J’.X‘
P'—"'/ prerp i Q'__ I — x4%) 3a—g
(1 — ooy 22t ( e

2 L

Hinc vero colligitur reducio oGaua

ad—f—7 A A a a . e
- xHe 0x X x v
VIIL 2 _9.-/ ¥ — ot U7,
—_— At - — kA A
(1 —x*9) - (r —x%9) = 4

§. 25. Hic antem probe notandum eft, quaternas po-
fteriores reduciones ex quatuor prioribus oriri, fi in iftis lo-
€0 « fcribatur §, ar 2 4 loco v, ita vt quatnor pofteriores re-
ductiones iam in prioribus contineantur; quamobrem fine qug-
tuor priores, fiue pofteriores, penitus omittere licebit, ita vt no-
bis tantum quatnor relinquantur , inter quas porro, quoniam
tertia non discrepat a prima, tantom treg fupererunt huiusmge
di redu®iones, quae quidem ex problemate tertio funt natae.

Euolutio formulae mtegralis §. 12. allatae:

dx (2%~ (x ~x e Mg x‘::o] . 7fin. &~

r———— —— h -

xlx X —x ad x=a

§. 26, Iffa expreflio jam congruit cum _forma noftra
generali, neque idcirco viterior transformatione indiget. Hie
quidem duc cafus effent diftinguendi, prouti fuerit vel 0> a,
vel 0 <a; verum hac etiam diftin@ione carere poflumus , -
propterea quod binae litterse « ot 0 inter fe fune permutabi-
les : iis enim permutatis figaa vtrinque inuertuntir. - Hane ob
canflam , quoscunque valores habuerint ambae litterae o et ¢,
minorem femper litters %, maiorem vero littera o defignare li-
cebit, vude aequatio noflyg ita repracfentabiruy

-
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f WY g (1. 6) (x —: v—-ufméj__/ﬁn.-—-.

lx | I— X ﬁu._.

§. 29. Nihilo vero minus duo cafus diftinguendi etiam
hic occurrunt, prouti faerit vel v >a -+ 0, vel v < o+ 8. Sit
igitur primo » > w0, et forma expofita manebit inuariata ,
quae denuo duplicem comparationem cum generali admirtit.
Primo igitnr*flatvamus & — b, b—=a—b, ¢=V—a — ¢ et
n —y, qui valores nobis fuppedmnt

o x> rox ¥ ox
f(l EL_—-I;E? t Q [ . 5(—5

— x‘f xv

ficque. ex hac euolutione habebimus {equentem redué’cmncm.
If “—1dx [ xX*T7ox __fin.?

¥ C€+9 4 a8 7 "}-I'-

(x— .) (r—x") == fn.55

§. =28. Secunda nafcetur redudtio permutqndls litteris

b oet ¢, ita vt fit a=0, —y—a—b, cTma—b et =V,

vnde formantur hae f‘ormulqc.

gt eI 1 -
P___f 0x ¢ Q—“f B.x
(I —-.i‘fy) v o id (v v—~cx—i-9

guare fecunda redudtio hmc orta erit
i /‘ T f —lox ﬁr.":‘
* (1 ) rmatt v—cz+@ (I v)v—a—{—é ﬁnﬂc”r’
v
quae duae reductiones poﬁulmt vt fit v S a0

§. 2o. Sin autem fuerit v <a-i- 0. 113{'1 aequatloms
forma hoc modo immutari debebit :
fxv—a--rax (I_____xo:—-ﬂ) (I__xm—l-a--v)m ‘ﬁn.ig
! x - T ¢ fin. 3;:-’

K 3 : vbi
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vbi iterum gemina comparatio infitui poteft. §it igitur primo
@=Vema, b=a—f, c=a-0—y et n=—v, vande ori-
untur hae formulae:

xwd_xaw jf uma_xax
] —— et
P = Q= T

(1 — o) et — ) s

Hmc igitur concluditur tertia redudio : .
' , AR L X7 0y fin, 4%
. /- : f : )

VY Ry g —f T -
Poa) R i EE

—

a
f ra

KI__”UQV=Q—B'

¥

§ 3o. Denique ftatuamus g —y — ty b =a-+§—y,
EZma—10 et n : v, et formulae hinc fequentes nafcentur:

13 p¥—a—1
P :U/‘ T v) v—i—}«e et th(l’-—-.x“') v-—f—i—e

ita vt “quarta hinc Ollfltlﬂ redudiio:

1v. Pl I x"""‘““ ¢dx __ fin. &Tﬂ?
- STl ey = R

Y

§. 81. Quatuor igitur hic na&® {umuos formularum in-
tegralium Pallﬁ; quae esadem inter e tenent rationem ac finus
duorum angulorum; dum enolutiones praecedentes tantum triz hue
iusmodi paria pranmenf‘, quaram ratio P:Q tangend cnit fvpmm
anguli zequatur, vbi quidem euidens eft fecundam er quartam jn-
ter fe conuenire. Cum ; igitur huissmodi reduc@iones. altioris
fint indaginis , ac fine dubie infignem vium habere queant .,
opers. pretmm esit eas clarius ob oculos expoiere.

Problema.,

§ 82, Tswenire binas Jormulas iutegrales P oo 'Q ab
B Twe

X0 ad ¥ ==t exvenfus, v fu

;o}»u

ti.ng. =2

S0

!
{
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Ty9454
| Solutio,
Triplici igitur modo hoc fieri poteft, fecundum euolu~

tionem primam fupra inflitutam. 1. Ex prima enim reductione,

enm fit cot. £ == tang. Calm) fiet y—aZ=m et v, ifa
vt fit & == n—m. Hinc igitur efit '

Pkl BV AP g
TN “"fy —xy’

quac ergo eft folutio prima. 1L Secunda redulio f{upra allata

erat %__ cot. &7 = tang. ‘_"_.._v“_f vbi erge iterum eft a=#—m

L]

et v—=wn, ficque fécunda folutio hmus problematis conftabit
his formulis: E

‘ P_-h- xm—-l—"rz.——rax Q f L-—Iax .
K . (I L Lmen (.I gn)nm_!_n
Hae antem formulae tantum va_lent, quando fuerit m<3ia, ideo-
que ipfe angnlus 27 mincr femirefto. 1II. Quoniam tertia re=
dufio ibi allata cum prima cenuenit, ex . quarta, vbi erat
o = tang. 2T o= et YI—H, tel-
tia folatio ita fe habebit:

P "h«q:._-l~n=—-£ a A Q f m—:a o
rr— ~ 0, T kd
(7 - n n m—l—u. (I _ n) -+

qm valores quoniam a Ds*aecadennbus non funt d;uerﬁ,} duas
tantium adipifcimur folutionés noftri problematis ,» guarum fe-
cunda iiﬂiitqfif}ﬂe quadam indiget, fcilicer m<in, prior
vero ad omnes angulos re®o non maiores patet. Hae ergo
duae folutiones ita repraefentcntui. |

. n,-—-m—-xax "n-—rax
LP=/% f
f;/(lg__xzn) 2 Q }/ 271)

1L,




e {80

. [xmrr—T oy P TI e
IIo P—— '2.71’1—!—7’&9 Q (1 nn.—f_.n?

(I_xﬁﬂ) __p‘,:-

8x vtraque igitur erit m& =

771‘..7"'

| Pr(}biema.

" §. as. TInuenive binas formulas integrales P ez (Y, wr fias
P fin. f"“' i :
fQ-:ﬁ S guz:iem ambo illa inegralia ab x=o0 ad x =z

Ig. -

TN
exiendentur.
So}utio.

Ad hanc igitur formam transfemmus quatuor illas re-

ductiones in 6{10311"10116 tema traditas s €t cum pro prima et

P {in 1T

fecu nda efiet Q_: —, pro forma hic praefcripta erit 6 = p,

ﬁn. o
v

@==¢ et v 27, quamobrem hinc nancifcimur duas fequen-
tes folutiones:

1 P:f( MTOx g [ XTIOx
I —

DD (1—xmypra’
2n—q~—«: a x Pp—1
IL P— o ot Q= W ox
(I en LT i g (I YD tn—g+p "
2n .27
ﬁn.—

Tertia vero et quarta reducio habebant =

Q = o Pro qua

xgatur erit a — p , 9.'::. 9, ¥ =21, vnde ambae folutiones fe-
quentes deducunmr-

L p= /[ T70F Q"f e

(f a2y x-n).m—P—q

1v.

+




(81) s

¥I—1) 5 ”"’P“"ax -
A P _*/.(I mn)ﬂn--‘P—l-fi —_f(l un)z'n.——‘p—z—q

ﬁn. 2T

{in. ?i”
-3

Hinc igitur patet quadruplici mode fieri pofle E

Corollarium 1,

§ a24. Si affumamus g —n, vt fiat fin, E.E: 1, ideo-
que prodire debeat 79:: fin. £7; pro hoc cai‘u quatucr inuen=
tac folutiones dabunt

“—"“Bx P—“Bx |

_ xn——-—xax- Iax .
L P = D= t Q= f(x__x”,,)nﬂ,

(r —x*

ol ax "’fP‘IBx

II}: P———f( ﬂn)Sn-— Q f(I AT an—-P?
P L . x"""‘_?'—I ax

IV- I f(l__xnn)an-_ t Q= f( an):m_—-z’

vbi ergo folutic prima cum fecunda et term cum qualta cons
uenit. h

Corollarium 2.
§. &5. Sumamus nunc effe g:;fz—--p, vt fiat fin. 12
— par _—
=cof 27 - ebeat E —tang. £2. Pro hoc
ergo cafu quatuor folutiones inuentae euadent

= ey
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[oxrtPi0x ' w=rox
IL P'_'f en)n«-f-ap et Q—/(I n”b—l— P3'
2

p—T ) . ,.Sn—pur"“
EH P.._/ o x ot Q__ [ o X

(x—x"")3 —J (1—x g °
wv.p— [ X 'P’_Iax Y A Sias St I
(x—x7) 2k (x—xtmyan—e’
3 . ) .
hincque erit = —tang. 27,

vbi prima et fecunda forma cum iis quas in praecedente pro-
blemate inuenimus prorfus conueniunt;. tertia autem formfij ob
(3 —%°")3, fit incongrua, quia inde P er Q in infinitum ex-

crefcerent ; quarta autem nouam formam dare videtur.

METHG-

=y

SRR




