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Harum fraionum prior cum formulis peftremi exempli
collata praches m—b=n, 2m—02 3 4, idcogue m=219
et h—u, vade fit P
_D,.”n m_ﬂ— 5 .erlu..lm &t

Rﬂ hn._.r-.n

vnde fam difeimus fi hae duse formulde integrentur 4 ter
mino &= o vsque ad terminum x == o, tum fore

A 14é&

quanquam nulla adhuc via analytica patet, hanc conuenis
entizm demonftrandi,
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SYMMATIO

FRACTIONIS CONTINVAE,

CVIVS INDICES wwOmemmmozm& ARITHMETICAN
CONSTITVVNT,
DVM NVMERATORES OMNES SVNT VNITATES;

VBl SIMVL RESOLVTIO bm_ﬂ.z:w._.now«um RICCATIANAE FER HVIVSE
MODI FRACTIONES DOCETVR.

.

§ 1.

O_E_ in praccedente differeations methodum expofuiffem §
fraftiones continuas ad duas formulas intcgrales redu~
cendi, ea quidem infinitis cafibus felicicer fucceffie: at
vero cafos, qui fimpliciffimus videtar, vbi omnes nue
meratores inter fe ponuntur zequales, ad einsmodi formukis
integrales perduxit, quas nullo adbuc modo cuolucre et
inter f& comparare licuit, cum tamen ex hoc genere binae
frationes continuae habeaneur, guarum valores fatis come
mode exhiberi poffunt:
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Buleri Op, Anal. Tom. 11,
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quarum quidem altera ex aliera facle deducitur, i loco »
feribatar 8V — 1.

§. 2. Quando autem indices aliamt quamennque pro-
greflionem arichmeticams  fequunmr , fammarionem  talivm
fraftionum continuarum iam olim in Tomo Xl veterum| Com-
mentar, noftrae Academiae fingulari prorfis modo ad aequa-
tionem Riccatianam reduxi. Mechodus autem, qua hac
practliti, ibi nimis fuccinfte cft expofica; quare, cum ea plu-
rimum in recefi habere videatur, eam hic operae pretium
eric vberins explicare ; praccippe cum non folum nemo
vim illius methodi animaduertife videawr, fed etdam ipfe
eius penitus effem oblitus.

§. 3. Quo ifthanc imueftigationem clarios ob ocu-
los ponam, exordiar a fraftione generali, euius guidem:
omnes numeratores {int vnitates, indices awtem in genere
litreris a, B, ¢, 4, ¢, f, etc, defignentur, ita vt ipfa frattio
continwa hanc habeat formam:

a1

b4t
-z .
drx
¢+ etc.

coius valor littera § indicetur, 2d quem proxime faltem

cognofiendum, ex indicibus a, #, ¢, 4, ¢, ew. formetur
more folito feries fequentium frattionnm :

ab

loco #

ne pro-
ralinvm
i Com-

9

. aequas
atg S 12 hoc
anc K €2 plu-

g oretium

1 nemo

g m iple
His

oh oca-

con I AVidem

finc P BENCTC

qual frattio
1pici
quid
A=
B~

g fltem

f formerur

ab
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¢ d e
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quarum tam numeratores quam denominatores fequenti mos
do ex binis praccedentibus determinantur:

A—a B=Ab+3, C=Be+A, D=Cd+ B, e,

A—1, BN, E=Bet+Y D=Cd4B, ex

2 =®
&7 e

§- 4 Nunc autem loco litterarum A, B, C, D, et
9, B, €, D, alias in calculym introducamus , quac finc

— B — L —
A=h B =R, O= D=gh oo

=i
B @ = — D
W=t ¥=H ¥=3p V=gn. oo

atque hae nouae litterac fequenti modo per indices et binos
antecedentes rerminos determingbuntur :

4
Alzr, B=A't Y, O=B+f, DY =C'+E, e
W =z, B'=%, @\Hmw\.._.whz =C+E, ac
His jgitur valoribus pro quouis cafi euolutis, iftae frattiones
A
i B e & o
continno propius ad valorem § fraftionis continuae propo-

fitae accedent, et in infinitum continuatae e protfus ae-
quabuntar,

§. 5. Quo formac harum [itterarurn, melins per-
fpiciantur , eos Hmpliciter per indices euoluamus, ac primo
quidem pro numeratoribus repericmus fequentes formulas
Al—z
B4y

Ee 2 Cr=
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V=1 +nl.m+m.ln+mw+m|um+w.mﬁ+nw~m.m+ n-.;n

= +.«Pm+%m"+nw+m.m+%+uo.en+aMaa+Wmu|nln+n._.-nN._|wlﬂﬂm+nn_..n....+5.:.._nmk

etc.
Pro denominatoribus vero prodibune fequentes formulac:
9 =3

e X

-

ST

V=it ot

€ =it st tantaen

F =it ot it e Taytmen Yt
[ AL ! cte.

in quibus pofterioribus formulis finguli termini faftorem
habene %, quo omiffo reliqui faftores eodem modo per in-
dices b, ¢, d, ¢ f, e d.finientur, quo lincrae latinae an-
tecedentes per omnes indices 4, &, ¢, 4 ¢ fane determinati.

§. 6. Accommodemus nunc iftas euolutiones ad
cafom qui hic nobis eft propofitus, vbi indices g, b, ¢, d, 8,
fecundum progreffionem arithmeticam procedere affumimus,
Staruamus igiwy differentiam, qua bi indices continuo cre-
fount = A\, eruntque indices poft primum fequentes

b—a+p, e=a+2l, d=a+ 3, ez a+4d, et

Hos quidem valores in denominateribus noftrarum formo-

larom non fobftienemus, fed iis praccique veemur ad for-
mulas contrahendas. 6

7

‘ormulae .

B i faftorem
& odo per in-
g latinae an-
E dcierminati.

B futiones ad
g 4, b, 0,48
- alfamimus,
g antinuo cre-
b 1271185

um  foromi=
® mur ad for-

§& 7
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§. 7. Hac igimr progreffione ftabilita evoluamus
primo numeratorss noftrarum fraftionum {equenti modo:
Ar—g
B4
Cmig oty
D=x+ i+ At gn=rtat s
EFoitStfhtanten =TS Tan
F =1t uh&-_,.n%nu.._..u ?...md
G =145 tant oy ,
H =1+Ztantadn tamgs

; — ) ar 20 5
I l..H+a|~.+w|§.Tn&... +

Bul T ebeaTERE

z .

.- 0 EE] 3% LY Ehil
K= +n|.m+g+aanc.= +n&nn mmﬂm+ sboarghiL”

¢ 8. @nammaomns in his formis ommes cermini
primi fant vnitaces, ita numeratores fecundorum f(eeundum
numercs naturales, tertiornm fecundum erigonales , quarto-
sum fecundum pyramidales primos, tum fecundos, certios
etc. progrediuntur. In denominatoribus ordo pariter fatis eft
munifeftus. Hine igitur in genere cam formulam exhibere
puterimus , quae indefinite refpondear indici 4. ka fi ift
expreffio defignetur liccera 2/, tum vero in ordine littera-
rum a, b, ¢, 4, ¢ ec. fuerit z—a 14 A, antecedentes vera

y=ay(i—- A w=at(i-2)d, vza+(~3)A, et
hahebimaos.
N\“ u+_."._‘|a+al_u:.l$+?.l...:...1&2|..L+_:......v.:.l.‘._zln5|l.@+ e,

NGB Y% | Req.as ubERYT L 3 4 0DEBVEYE

Ee 3 $ o
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§ 5 Quod jam ad licteras germanicas ¥, ¥, €7,
7, ete. artinet, earum. quaelibet ex anrecedente Jarina for-
matur, dem litterae a, &, ¢, d, ¢ vno gradu promouentur,
tum vero finguli termini per ; multiplicentur, ita erit vt
fequityr:
P

\”h
&=+
B\”WIT.;&
€ =i *

ehe " abcde

o

T
(-2

‘..

f—rg s 3
—a aE.er.ean
P — 1 5 [ 3
G |n.+.m,.w|h aMn.‘.WI—nnmnm&.w
V] 5 18 4+
e UoEb Tabeht ' abedsgy
[ Jg—y 7 15 10 T
& =t it st aeagn T s e -

ete. etc.
vade in genere, fi indici §# refpondeat 3, erit

s=x g li=a) o (FesMim3) o (e s T s)m ) g [dmea) (i 5] e 8Y (T —3)
8'=: m.mln.n_..ru.nwnu.n.-_ﬂ ru.-.n__;aan... ..n.u.w.l.:mnlm.ndnu‘m.l—..nnn.

§. 10. Augeamus nunc indicem z in mnmaw_w_:u vt
frattio %. exprimat ipfim. valorem fraionis continuae, quem
vocauimus 8, ita vt furarum fit S HWJ. , atque redutio
m.o.n..sn_mEE inuentarum {equenti modo peragetur. Primo
m___.onn pro Z! erit L= =%, ob i = ooj pro termino
terdo erit

(it} (1)) —

FE] = @e=li—)ANa+14)

LY
r )

porre

ri ’
15 mx\u &“ @ 1
e latina for-
ﬁqc_.:o:mmz.:. 3

, ita eric vt

B it
E .

ye-o)i=7) 1. gtc,
L Shcdevxy® +e

f in infinitum, VE
contintiae, quem
atque reduétio

sragetur. H._.E_o
§ . coj pro terming

-

porro

wisd ) 223 ( §ide

porro autem fimili modo

(i Mi—g){ims) fi—a)i—v)(f=m1) I
CEE) e+ (- Ald{T AN 18] 7T AS
(e (Y a )| §=—5 [ {6} — 1
TESE = A [ N
Pari modo pro formula 37 erit etiam
form1 o I n-.luxu.luu.lllnl
= T At y= | A3

et ita porro; quamobrem pro cafit { — eo ambae noftras
formulae ira commode contrabumeur, ve fiat

T

A — ' T
Z I.|H.._..al.w_..wﬂmwlb.lm..frn.uuonba-_....u.u.:unnb,.f cee.
fimiligne medo

—1 1 1 1 3
m —a neb+_.nhquA+..n.uuwnuDu+h.u.u...nwnnm.mw.*. e,

§. 1r. Cum igitur fic valor quaefins S=F%, vie
deamus quomodo ambas feries infinitas inuentas ad ex-
prefliones finitas reuocare queamus. Hunc in finem ambas
{eries generaliores reddamus, dom Toco numeratorum, qui
omnes fant r, progreffiosem quandam- geometricam fub~
fticnimus,  Statoamus igitar

Er &4 x4
e Y NPT Y ¥ P 3 abe N otc. &t
a unu_P 2_..._?

x
=3 _a.M_ID..iT u.nn.m;.Dn.lT 1.2, 3 abed N eter

Quod fi autem hinc valores p et g eruerimus in menere
tum vere pongmus x— X, viique prouznier S=—%. Hic
autem manifeum eft, ambas has feries egregiam inter {&
tenere affinicatem, ac per differentiationem vnam in aleram
conucrti pofle, quam inueftigationem fequend modo infti-
thamus.

§. 12,
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¢. 12, Primo igitar feries prior Smpliciter diffe-
rentia da
?._m...._w .&b b..nb P % A
dx .ﬁ.“.+=mw+ 1.2 mbabl. 1.2.3 ghed ¥
quae ferics cum altera g comparara manifefto prachet
Tdp . LA
dx — Q»

€te.

vande patet, fi modo fumma alterins harum duarum ferie-

rum cffer cognita, alteram quoque affignari pofie, quando«
. oy d

quidem ex cognito valore p prodit Hm»ll.wmw- 5 eonira

vero ex cognito valore g fi dp:= " gdx, ideoque

=[x gdx, quod integrale ita fumi debet, vt pofito

%o fir p= 1.

§. 15 Ante autem quam alteram ferjem differen-
tiemus, eam multiplicemns per x, atque ob

a+A=b, a+2A=¢, a-+3A=d, ctc. erit
X7 _* .»@l cl o —== ete
.m|a+nmb+u.n 2ben T 1. s mhmn&bu

Naunc ifta aequatio differentiata, iterumque per & mulripli-
cata dabit

xg_ X «° o
xd. wlalau.*.mhlw..*. 2 ab T 1. 2. gabc A + et
at vero prior feries p iridem ger x muliplicata prachet
< 5 «

O L Sy a7y R B

quae

quae

ideog
tione: §
que  §

E duarum ferie-
% oofle quando-

vnde g 3 contra
E x
E 4, ideonue
E chor, v pofito
ficque I
Quarig; 3
 fcricm differen
quam _. [+ erit
Vhi jull
| e o
| per & malipli-
integrat :
ttm ve JE »*
e~ .1 ac.
‘- wh&n A +
} Jlicata prachet
altera ¢ !
fat mmn | .&ﬂm.nuhlv.u -} et
fux=c I
.
Euler 4
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quae feries cum fne perfefte aequales, erit fd #°gz=a’p,
ideoque 4. a’g=pa*"'dx, ficque duas nai fumus aequa-
tiones differentiales inter p et g, ex gquibus valorem vesius-
que eruere licebic,

§. 14. Cum ex priore asquatione fic

a4 P el T L |
p.._.ul. erit &°g= _m.
x x dx

g=
vnde fumto clemento d x conflante fiee
a..a..mnanipl._amm_l_.ﬁm..b,*.:af»%
x
ficque elifa quantitate ¢ pro altera p nancifeimur hanc ac.
quationem differentialem fecundi gradus:

. w—a+rddp - (a—A+1) ¥~ 2dp
pxrdx— rp

quam fi refoluere licuerit, totum negotium erit confeftum.
Vbi probe notandum, cum fic
.R_P Xa_P

m_H..u.leNLn. HM.M@....DM..T n?..

integrationem ita inftiemi debere, vt pofite x=o fist p=1:
tum vero quia efk

R.ﬁ .».-_PI. T .-e.pbllu

b a— mrm— e €L

dx a -+ abp 4 et
altera conditio integrationis poftulac ve pofio ¥ — o0 cram
fiat 42 = o, figuidem fueric AS 1, fi enim effec == , ca-
fo x=o fieri debet 22=2. Ac i A<1, fieri debebir fi=oo.

dz—a*

Euleri Op, Aunal. Tom, 1L Fi § 15
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-6 15, -Cum fraltio & pofitd ¥= ¥ ipracheat vaios

4 o .
rem noftree frafionis -continuac S; ‘ponarius. in generé effe
. =g, fta vt pofito % =1 fix z =8, vade pater, cafe
% —o fieri debere £ —4a. Cum igieur fie # =42, erit

dp—gdz - zdg; era autem €x prima aequatione

fine xo—'gdx=gdz-t-zdgq, vode fic
w—rgdx—qdz
3. 2!
erat autem dp—xB— g d x..

dg=

§. 16. Haec igitur w.nnsnnﬁn cx piiori 2efuatione
dp
¥ 'dx

d x'g=px""'dx, qui
d xg—ax—"qgdx-x"dq
loco 4 g pofito valore modo inuento prodit
awre—gde—~x"gds
: - s

differentiali inuenta —g. Altera-vero, quac eft

dx'gzax' gdx -4+

habehimus
xrti=rgdx—a® dz
ﬁa.e..maliaa.l.mma‘*.. IS L | —y

qgnae

qf
_ :

e

 gdz

Ty

...H..@RN

quae
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quae zequatio, ob p =gz, per 4 dinifa fuppedicat iftam
aequationem differensialem primi gradus:
R maaatady £ 2o L

x—‘zdy—ax'dx 4+ p .

.quae per 2 multiplicata et per 4°~ dinifa pracber

. geda—azdxt+itdx—xdz, .
cuins ergo refoludo fi ira inflitnacur, vi pofits x = o fiat
2=, tom vero fiat ¥ = 3, valor ipfins z dabic iplum
valorem fraftionis continuse quem quacrimus.

§, 17. Totum igitur negorium perduftum eft ad
refolutionem aequarionis differentialis primi gradus
gzdys—azdr-taxtdx—xds,
gmac manifefto in ecleberrima illa aeguacione Riccatiana con~
tineeur. Vi enim ad mes mantom  terminos reducatur , po-

]

nater z=x"y, ira vt fit y = el yade fic

de—ax"='ydx+x'dy,
quibus valoribus fubftisatis naftra aequatio hane induct for-

mam:
At dyg-etyyde=xtdr,
quam ergo i integrari oportet, vt pofice ¥ = ¢, fiue in-

finite paruo , fiat w“m?.roo et y= oo, quo faflo,

4i polt integrationem ftatqatur & = 1, valor ipfius ¥ dabit
Aummam frattionis continuae propofitac.

Ff 2 §. £8,
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. §. 18. Quo hanc expreffionem fimpliciorem redda-
mus, -dinidamus per x*+*, vt habeamus
dy - gydx=—xt"""d x;
nunc vero ftatuamns a® = ¢, ira vt cafu ¥=0 fiat quoque

£-=o, et caft 2= 1 etiam f— ¥, vnde fi £ enaneicar,
fieri debet y=%, fiue y=oo. Hoc autem valore introdutto,

1
ob x=F et
LR N
i e dt
a ?

sequatio noftra fiet

dx=—

A=—a
sdy-yydt=t ° dt;
quze eft forma maxime viitata aequationis Riccatianae.
§. 39. Quando ergo propofia fuerit talis fraftio
zontinua :
a1
a4-LA-1
f+2At1
a-i~5A-1 :
-+ 4 A4 erc.
pro eius valore inuefigando refolui debet ifta aequatio
Riceatian ¢

A—-ra
adyygyde=2 ° dt;
vbi integrationem ita inftitui oportet, vt fumea ¢ infinitc

parva fiar y =%, quo fallo flatuatur £ 1, €t valor pro

y rofilians erit valor huius fraftionis continuac.

§ 20

n reddae

H @ﬁoﬁ:@
nanefeat ,
E wroducto,

R anac.
B ilis  frafhi®

1
1 g .4 D €rc.
| & na_wnnmo

§ o ¢ infinitc
g cc valor pro

e

§. 20

wi3 ] azp { ke

§. 20. Euohmmus cafum fimpliciffimum, que ad
dextram partem exponens ipfius # fic nihilo aequalis, quod
ergo euenic, fi A==2 4, ideogne ipla fraftio continua

a--1

3&-+1 -
Sa4I
7a1- ere.
pro cuius famma habcbimus hanc aequationem differentialem:

gdytyydi=de, vnde d = 25%,
€t integrando

=il C,

1—y
quae conftans C ita eft capienda, vt pofico £ o fiat [

ideoque #==%-; vnde pacct hoc cafit fieri g == oo, ex quo

flatim intelligienr, aequationem integralem ira inftrai debers:
=80 4 C

fine integrationem ita infbimi , vt fafto 2o fiw ¥

ifinitam, Nunc vero fi g infinitum , erit [3E=%,

quare cum fieri debeat # =73 fir C=o, ita vt infia asqus-

o integralis Gt =% ..wh,h.mm vnde, denotante ¢ numeruns
\ zi

cuins Jogarichmus hyperbolicus = 1, fiet ¢® =%, hine
at

2% -1
gue porrc g =7, vide pofico == 1 [omua noftrae
2% —x

5"

0 - - 0 “ » »
fraltionis continuae erit ——— , qué eft idem valor, quems

|

“n]
L

iam dudem inueneram.
. Ffa § ax.
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§. 2z. Contemplemur sunc etizm reliquos cafus
integrabilitatis aequarionis Riccatianae, guibus-exponens ipfiug
¢ ad partem dextram -eft vel— 4, vel—5, vel—§, vel-3,
el—2, vel—Zewe. Sit igitur primo

A= — g, vel

4 7

A=~ 24, ynde nafcitur haec fraftio contipua:

a+1x

—atr
—-38+%
—5a+1
—7d+ ete

quae manifefto 2 praccedente pendet. Si enim ponamus

—g1 _

—34-+1I

—5a+ ete. =5,

mutatis fignis erit

—S=a-1x
3a4-1
5441
Y 4-— ete.

cuivs valor cum fam- fit inuentus, ifte cafirs nihil noui no.

bis offert,

§. 22, Si fomatr 4= —{, fine A ==}a, inde

fequens mafcitur fraftio continna:
G-t1

» 841

a4z
§a-1~ o

fiie

vi
vt

o

= liguos  cafus

ponens ipiius
— 3, vel-3,
=4y vel

ponams

nihil noni

jc A==

nos

inde

fine

w3l Vg1 (1 Side
fire ftatuendo ¢ = 3 @, eri¢ fraftio
a1 ..
Se-t1
Ta+-k
T o= BIC
quac eit ipfa ipfa forma fuperior primo. nvembro trancata. Idem
vl venit, i fomame 472 = 3, five A = —§4, vnde oritur
haee fraftio continua, ponende foil, @ = 3 &
su+r ‘
att
—a4r
-3tk
—3 Ru._+. s
ficque fempoy ad principalem formam reducimar. .

§. 23. Cafus autem incegrabiliatis in genere hoc

. . i e
continentur exponente: — 4. Pofico igitur
Amaa . . 4 — Etza
& — nnH.u“ﬁ.ﬂn. et T b R

vade pofico i d, eric A= A-ewm, ergoobas(2i txjx
frafi+ continma erie
(2i k)1
. 6+ta4x
Bt 4a+5
a--de-t+ e
vhi manifeffo itcram omnes numeri impares occurrung, ics
vt fraftio continua inde.nata femper formari poffic cx noftra
Principali

a4t
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a1
so1
e
78+ e
fi vel aliquot membris truncetur, vel retro ad aliquot mem.
bra fuperne continuetur.

§. 24. Com igitur omnes cafiis integrabilitatis ae.
quationis Riccatianae ad eandem fraftionem continuam per-
ducant ; praeterea vero nulli adhuc alii cafis enolvi potue-
rint , hinc manifefto fequitur, fi indices frallionis continuae
&, b ¢, d, & f ete. quamecungue aliam progreflionem arith~
meticam conftitnant , tum fummam nullo plans medo affi-
gnari pofie; quandoquidem ea pendet a cafiz irrefolubili ae.
quationis Riccatianae, Ira fi proponawur hacc frattio continua ;

a-4-1

28-4-1
38-1-1

40~ etc.
vbi et A =g, fommatio pendebit ab iftz aequatione diffe~
rentiali: @ d y+yyd¢—2!, cuius reflolutio cum per nullas
guanticates tranfcendentes etiamnunc vfii recepras expedird
poffic, valorem huius fraflonis continuae fruftra inter quan-
titates a circulo vel a -logarithmis pendentes, vel adeo inter
omnes quadratiras corvarum algebraicarum quaerimus; vnde
mirom non eft, quod methodus in faperiori differtatione
viitata pro talibus cafibus omni {ircceffa caruerit

§. 25, Quoniam tamen in differratione fuperiore

fommam zlivm fradtionum continuarum per binas formulas

e

& siquot mem-

8 rabilitatis we-
§ yrinuam  per-
& .colui porae-
s continuac
Gionem avith-
f . modo affi-

b crefolubili ae-
f Gtio continwa :

:quatione diffe~
f ;um per nuilas

cptas  expediri
g fira inter quan-

vel adeo inter
naerimus; vnde
i differtatione
A€Tit.

wione {uperiore
+ binas formulas
inte-
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integralas expreffam dedimus, ifla ipfa exprefio eam ad
aequacionem Riccatianam pro iisdem cafibus aecommodari
porerit, id quod vtique maximam attentionem meretur; COMm
nullo adhue modé ifiz dequatio praccer cafis integrabiles
tratari powuerit, Quamobrem maximg eperac eric pretium
{olationes imer e comparare, gquindoguidem hinc haud
contemendum fubfidium , acquationem Riccatianam feliciori
fuccefiu craftandi, expeclari poterit.

§. 26: In fopériori aoeem differtatione oftendi, &
haec propofita fueric fraftio continua:

thb-t-1 .
u.al?.Tm.l.l
gm—b-+1_
4t—~b- o,
A
¢ius valorem- exprimi per hanc fra&ioném: -5 cxiftente
A=f »+%.,F: '
x ™em*®
B=JS uﬁwu =
x MenT

fiquidem hacc duo integralia a termino x=-o vsque ad
terminum ¥ = co excentlantur. -

§. 27, Comparemus nunc han¢ fraftionem cop-
tinpam cum generali, quam hie traltavimus:

Euleri Op, Anal. Tou, T Gg 3+
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a1 .
34A+x
o g2 A1
a--3 4 - et
cuius valor continetur in- hac aequatione :
- A-3a
ady-+yydt—=t ° dt,
integratione feilicer ita‘inftirara, ve cafu # = o fiat y = oo;
tum -vero flamater é=1x, vnde valor ipfius ¥ fommam
iftius fraltionis continuze exprimer, .

§. 28, Comparatione igitur inftituta fiee m= D.a
b — A —a, quibus valoribus introduitis formulac illac ine

tegrales erunt s
dx
Az st I=EE et _
x" B gacx .
dx
ﬁu.\. 24 ieXx) .
x bcﬁ Ax R

integralibus jterum fumtis ab # —oad 3= o3 quamobrem
valor ipfins #, qui ex acguatione .
Am—za
ady+yydt—t * dt .
pro cafu ¢=3 refulear, aequalis eric ifti fra€tioni: - 4, fine erit

g—a 2=
dx:x” B b=
Q“_\- g0 M1z z* .

dxix B¢ 4=
Quanquam autem hzec acqualitas tantum cafus fpeciales,

quibus ibi fic £ =1, hic vero x — oo, {peftat, tamen mo_m.
e

B

Q3

Ti
pr

¥

n-

fib |

o fiar y =03

us y fummam

..J. fiet aﬂb.an
§ wlae illae ine

‘ s quamobrem

i -4, fineeric

¥ .ofus  fpeciales;

ar, tamen Mmmw
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taffe ciasmodi relatio inter binas variabiles £ et & invenir
poterit ; vt in genere quantitas g illi formulae aequerme.

a.»e. @moEn.mi&;ﬂB nosmmﬁwmamﬁmaam:c?mn

continuae nos ad refolntionem aequationis Riccatianae perdusi,

ita viciim dacor methodus direlta, qua ifa aequatio per

frationes continuas refolni potet. Quod quo facilius oftendatr,

aequatio Riccatiana , quae vulgo hac forma proponi folec:
dy4-agyydx=acx™dx,

in aliam formam ad praefens inftitntum magis accommoda-

tam transfundator, ponendo y=x™2z er a™F'T¥; tum enim,
fi loco -2~ feribatur & prodic ifta aequatio:

[gerayt o
dz4- g2 d-bzzdi=bcdt
§. 30. Popamus porro —T-=—m, vt fitims— 1"

it s ik
et nobis ‘propofita fic ifta aequario :

dz~n¥i - bydit—bcdst,
quae, fi adhibeamus hane fuftitutionem: 2 =% -+ 2, wans-
mugasnr in hane formam: . .
dyv~(n+2)% bvvde=bedt,
quac 3. priore hoc tantumi differt, vt hic aumerus # bina.
rio major fir faftus; quare § porro faciamus v iEroo
prodibit haec aequiatio ; :
du-(n+4)udt-{-buudi=bedt,
vnde pater, §i prima aequatio reiofutionem admittat cafis
2=k, tum etiam eius refolutionem in poteftate fore ca-
fibus AR ’ o ‘

o 18

=kt afn—kt g, k46, etc. .
Gg = er

i
i
i
i
i
I
I
1
[
|
i
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et in genere cafy s =4 - 24, denotante § numerum inte-
grum guencungue. i

§ 51. Quod fi fam fucceflive loco v-et & et fe
- quentiom litcerarum valores iftos debitos fubfticuamus , pro
guantitate z fequens prodibic fraflio continua ;
2 R
btt-r
Y
I et
quae ergo expreffio exhibet valorem quantitatis 2, qui ip
conuenit vi huius aequationis: '
dg—ntdpbayzdi=Fbedt,

fi feilicer ita integretur, vt pofito £ =0 fiar 2 = oo,

§. 32. Liberemus hanc formam =z frattionibus pas-
tialibus, et obtinchimus hanc formam:
i=bt
Btrdbbott
n-tadbbeit
nt+s+bbett

— e ——

vnde ftatim patet, pofito t—o fore ;=—o ideogue z"ec.
Simili modo refolutionem ab aequatione transformata exordiri
poffumus, quae erat

dv—(#4-2)22 fbordt=bedt,
quae in primam transfosmatur ponendo = iR
prodibic enim
dz

.

i numeram inte-

E co vt % et fe
¥ iibftitnamus , pro
g nua :

B icaris z, qui ipf

E fiar 2 == oo,

a fraftionibus par-

el

k. erc.

- o ideoque z =00
ransformara exordiri

—bedt,
pet -

{ e

dz

R R

=552 ) 23y { Sl
dz -2l brrdi—bodi,

in qua aequatione numerus # binario veddirus oft minor ;
vnde pate,, fi aequatio refolutionem admiwac cafi #=f, tum
etiam refolutionem effe fucce(furam cafibas
n=k—2,8=k—4,n—=k—6
etingenere @54 — 24 Quare cum refoluip nulla laborer
difficultate cafit #:= o, (umto £== o omnes cafus refolusics
nem admittentes continebunenr in hac formula: # = 4~ 24
hincque pro forma confiteta fiet )

— i —— z i
L+ ﬂnl...ITua...T-lu.. 2FEa?

guae continet cafns notiffimos integrabiliratis.

) §. 33. Ponamms # -2 =2 —y, vt aequatic, 2 qua
hic inchoamus, fit .

dv= .,e“:...TmeeaQ.ﬁmn&?

—_ .un_.
u
M:.unm a_..mo» pofite v— 2ot

dz—4-(v4-2)i - bzadt—bodi,

in qua nunc numerds » binario angetur, Quare i vierins
ponamus 2 = 51, orietur hace aequatio:

dy=-+(v-+4) L - byydt—bcde,
ficque vlerius progrediendo peruenietur ad pts, p-+9 eter

transmutatur ic hane

§. 54. Subftirwamus ergo iftos valores in fiperiore
ﬂnﬁﬁuﬂbi@ , quae elt ’

dy 4+l pbovdi=bedt,
ac pro v prodibic fequens fraftio continua :
Gg s v
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v=bet . -

 parbbeit. .

cw . y¥atbbeit .
Cytsbbett - -
o v vH7+ ete.
Haee igiilr expreffio_locum habet, fi aequado differcnifalis
itg integretor , vt pofito £=o fiax v =0,

" §.35. Geminas igitur ex aequations Ricciatiana
elicuimus fraliones continuas, quas quo facilins inter {&
comparare queamus , loco p feribamus iterum #, vt habea-
mus has duas aequationes differentiales:

L dz—n28t-bazdt—bcdt,

Ldv+n2t-byvvdi=bedi,
atque ex priore nafcemr ifa. fratto continua :
t=mbE - :
P -1-+-bhett
atg-+bbett
%+ 5+ e

ex altera vera oritur -
v=bet
%A 8-+ bbett
. BS5-Ee
quae ergo fraftiones prorfus inter fe conueniunt, cum hine
fiat v= <, quippe quo modo altera acquario in alteram atu

connertitur, ita vt hae duae formae pro vnica fint :mmm_anm.
. 36,

f o differentialis

f e Ricciatiana
cilius ineer fe
n #, vt habea-

cniant, cuem hine
y in aleram 28w

aica fint habendae.
§. 36.
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. §. 36, Ifta refolurio acquationis Riccasianae ia fra-
Erionem continuant ‘e0 magis eft dtcentione digha, qhod haec
aequatio nullo adhue modo in (eriem infinitam regularem re-
folui potuerit. Quae enim (eries olim pro eius, refoludone
exhibui, ita {ant comparatae vt vna feries infinita per ali-
an dinifa refolutionem zequadionis Riccatiznae fuppedicet;
w.s autem de vinica feric fimplici fermo inGitmitue.  Hine
igitar nafcitur quaeftio , num ‘forte non etiam aliae zequa-
tiones differentiales dentur, gquarnm refolutionem parier
per fraftiones continuas expedire licea. .
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