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ous fier fdE¥=r — _ —edz ., quod ergo eric reale, eriamfi
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radins circuli fit imaginarius, ciusque adeo incegrale erit
¢/xleexza=20 | vhi magime mirum videri poteft, quod
arcus circoli imaginarii nihilo minus fint reales et quic
dem per logarithmos affignabiles. Atque hince jani tuto con-
eludere poterimus , quemadmodum praceer cireulum  nuilae
alize daneur lineae curuae, cuius fingulos arcus per circula-
res metiti ficeat, ita etiam practer circulum imaginarium nul-
las dari curuas algebraicas, quarum fingulos arcus per loga-
rithmos metiri liceat, Quoniam autem circulus imaginarius
plane exiftere nequit, prorfis nullae curmae algebraicac ex-
hiberi poffe fune cenfendae, quarum fingulos arcus per lo-
garithmos cxprimere licear,
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m.vnomom% dnabus quantitacdbus A et ®, earum relatio, fen

ratio definitur , dum quaeruntur duo nuwmeri integri &
et B, i'qgue minimi, vt fiat ¢ A = @B; vnde fi quanticates
A et B fucrine inter f& commenfurabiles, ifos numeros &
et 8 (emper accurate affignare liccbir; fin avtem fint incom-
menfurabiles, numeros ¢ er B ita dave licebir, vt diftrimen
inter formulas # A er 8B fic mintmum, vel ita* pareum,
vt propius ad zequalitatem inter has formulss ¢ A et S8
accedi nequea, nifi pro ¢ et B maiores numeri adhibeane
ter, Heeque modi fotui foler problema olim a Wallifio
propofitum , quo, propofiis duobus numeris quantumuis
magnis A et B, radones in minoribus numeris requirtn-
tor, qni tam exaft: eorum vationem exprimant, quam fieri
poteft pumeris non maioribus adhibendis,

¢. =, Simili rodo fi tres proponantur quantirates
A,B o C, reperivi porerunt tres numeri integri @, Set
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vt fiat ¢ A= §BF 9 C; et quidem omnes pofiibiles
valores pro his numeris ¢, B8,y affignace licsbir, quibus
inuents haud difficile eric, minimos numeros pro , S ey
exhibere, arque hoc modo relatio inter rernas  quantitaecs
propefitas A,B et C planiffime indicari viderwr, Methodus
autem hos tres numeros &, B,y inneftigandi fimilis eric il
qua relaio inrer duas tanown quancicarss definicd foler, e
quae eiusmodi operationibus abfoluinwr, quibus  maximus
commumnis dinifor duorum numerorum indagasi folet; id quod
fequenti exemplo illufiremus.

§. 3. Propofirac igitur fint tres {equentes quantira-
tes: A—=49, B—=50 et C= 75, et quacranwur numeri
a,bc, vt fiar 49 7+ 590 & + 75 c— o, vbi quidem 2.4, ¢
numeros incegros , fiue pofiinos , fiue negarinos fignificent,
Iam dividator aequatio illa per minimam propofitarum quan-
tiratum , feilicer per 49, et quoti ex pefterioribus terminis
oriundi refolwantur in partes incegras ct fraftas, ac feorfim
cxhibeantur , quac quowiam jon&im fumeae nibilo  debenc
acquarf , partes integras ftananws zequales numero integro
- 4, fritae antem eidem numero negativo — d'; hoeque
modo duac hine nafeentur zequationes

g--b-i-e=d et RERRr_—_
Tam cx poftrema acquatione fit Iob-+ 267 -1- 49 \w =o,
quae prorflis vt prima traftetur, fuilicer per 10 dinifa dabir

bp2ctg4d—4-gect 2= —3e

Hic (eilicet, quia numeri 6 et 9 communem diuilorem ha-
bene 3, loco fimplicis litterae ¢ (batim feripfimus 3 &, fiew
gue noux aequato erit 2¢-+ 34+ 16080, quac, pcr
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e divifa, fimilique modo difiribuea , fuppediar has aequa-
tiones :

etdsempfeot b f,

quae vidma fadm dac .= -2 f, arque hic operadones
terminanur, quoniam nullae amplivs infune frattiones.

§ 4. Cum igimer offt debeat d—=—2 f, litera
amem 2 non fit determinata, per has doas lieeeras ¢ e f
praccedentes {equenti modo regrediendo definientur:

c=3f~5¢e, b=13e4-2fer a——ge—7f.
Solutic ergo generalis noftrac quaeltionis , fine relato inter
ternos numeros propofitos 49, 59, 75 fequent acquations
comtinebitur:

—~(8e+ 7/ M40+ (3e+2/)59+(3f~58) 15=0

vbi pro £ et f numeros quoscunque accipere licet.

§. 5. Videamns igitur, qualfes numeros pro ¢ et
F accipi conueniat, vt hacc aequatio fiat fimpliciifima. Su=

natur primo fr— 31 et €= — 1, et relatio inuenta erie

1.49—31.59 4 8.75 = 03

at fi fumamos =0 et f—=— 1, relatio erit
7.49=2.59 —~3. 750,

quae fine dubio et fimplicifima forma relationis. Atque

ex hoc exemplo fam fatis perfpicuum eft , quanwmuis ma-

gnae fuerint quantitares &, B et C; quoniam continwo ad

divifores minores devenimus, tandem omnes plane fraftio~

res tolli, ac pro numeris a, §, ¢ femper numeros incegros
obtineri.
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§. 6, Cum igitur res fit manifefta, quando quan<
titates propofime A, B, C, D funt rationales, fiue commenfu-
rabiles inter {&, etiam cuidens ek, i iftee quandrates fue-
rinc irrationales, vel adeo tranfcendentes, tum operationes
hic viitatas nunquem terminari, neque idcirco talem rela-
tionem exaftam vllo modo exhiberi poffe; veruntamen,
quod his cafibus imprimis eft notandum, fi memoratae ope-
rationes alicubi abrumpanmr, tmm eiusmodi relationes effe
prodituras, quac guidem rem non exafle, atramen vcro

proxime exbibeant, id quod facpenumero viivi effe poteric, -

quando inter huiusmodi quanticates relatio tantum proxime
vera, et quidem in minimis defideratur.  Quomodo  autem
huiusmodi cafibus calowlom  maBare  conueniat nonnullis
exemplis oftendemus,

§. % Sint igicur ternae quangitates A—1x, B=V2
et C=-Vj3, ac primo, vt operationes ante adhibitac locum
inuenive poffint, has quantitaces irrationales in  frafliones
decimales conuertamus , quas gnidem non vira fexcam no-
tam continnemus. Eft vero

Va—i1, 414214 ¢t ¥V 3= 1,9732051,

Tam per 1ooocco muliplicando rota inueft'gatio ad nume-
Y05 integros renocetur, quandonuidem tora relado in ratio-
mibus, quas hue quandtaes fnrer fe tenene fibfiftic, hocgue
modo acquatio priccipalis a0V ¢ ¥V53—c transe
formabitur in hanc:

1000000, & — 14Y4214. §4-19752051. ¢ =0
quac divifu per 1cococe er vt fupra in binas partes di.
ftributa dabie

— 4112ty bder anit 0 o
84-bgi=-d e tinldeane__ 4y
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f 752055, c—o0
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poftrema igitur ad integros redufta prasbet
414214.0 -+ 9320515, £+ 1ogoooo d = o,
haecque acquatio per 414214 divifs codemque modo traftae
ta deducit ad has acquationes
) A g — 17 et d
botroA-2d=ogmp ot Whmosrnd oy
quarum poftrema reducitur ad hanc:

Sirasp. Caavkica. ad

i e AT48T 4 2522 O
Traftetur ifia acquatio codem modo, vr prodeant hae ac.
quationes
d-c42e=--f et WERiEIIME - f
quartm poftrema ad incegros reduta ita fo haber;
146265, ¢ -1 71070, ¢ - 178372 f =0,
quae per 7107¢ diuifa praebet :
g-20-2 fom e g ot Ml —_ gy
pofterior redutta fit
4125.¢ - 29452, F -}~ 71070 g —o0,
vnde per 4125 diuidendo fe produnt hae duae acquationes :
e 7f 178 e ERdFarE— ],

at haec pofterior ad integros redufa - prachet ittans :
575.f - £45.8 4 4125. = o.

Dividatur nunc per 5§75 prodibitque
fragtgh=-ie uettrmb_ 4
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vnde per 2¢ dividendo has orjuntur aequationes:
h4-3g+5i=Ah e el —_p

-

§- 8. Hoc modo has operationes continuari licerer,
quousque libueric; verum quia frafiones decimales non
vltra {extam figuram fune prodo@ae, per has operationes
vhimae numercrum noftrorum figurae continuo magis finne
incertae, vnde in vlima sequarione binos numeros 14 et
5 anquam acquales inter f& {pcllare licehic, vnde capi
poterit g= 1 & ¢ =~ 1, fierque £ — o, arque hinc regre-
diendo fequentes valores reperientur: .
=2, f=—16,0=97, 6=~161, d=F209, b=-676, a—-733,
ficque relatio quaefimn ita fe habebit:

788—676.Y 2 4-97V 3 — o, fiue

676V 2—~97.V3 =88
cuius error vix vlra fextam figuram decimalem exfurget,

§ 9. Quantumuis autern haec relatio ad veritarem
accedat : tamen inde neutiquam concludere licet, eam pe-
nitus veritati efle confentaneam. Si enim, denotantibus a,
b, ¢ numeros rationales, effet exafte @a— 4V 2oV 3,
tum fumeis quadratis foret aa=2bb+gcc+26cY 6,
hineque ¥ 6 = 22=232zs0¢, jdeoque V6 foret numerus ra-
tionalis, quod vtique maxime effer abfurdum; arque hoc idem
etiam de omnibus aliis numeris radicalibus cuilscungque or-
dinis eft tenendum, fa vt quaclibet quantitas irrationalis
natura fua eancopere discreper ab omnibus aliis irrationali-
bus mm ciusdem quam diverforum graduum, vt nulla pla-
ne relatio rationalis inter plures hujusmodi Juantitates fir-
das diverfas Iocum habere pofiit,
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§. 10. Virnm anrem quanmtitares cranfeendenies, va-
luti qui peripheriam cireuli inzolutne, fine fogavrhmi. edum
cum nullis quastizzihus radicelious cunparai guean:, udhue
maxime incersnan vigewar, figuidem z nemine sdle talis
impoffibifiras cft ofteafn. Tavwm guidem fads eoftum vi-
decur , peripheriam 7, civenli cuius diameter —1, suilam
comparationem ¢nm formuils radicalibus quadraticls  fimpli-
cibus admictere, quoniam aliter frafto condnua ipli # ac-
quilis indices periodicos habere deberer, quod ramen neu-
tiGRam exenire viderur, Num surem rquandras 4 cum talibus for-
mulis compofitis nulle prorfus modo comparari quea, in dubio
relinquere cogimur 3 quamobrem talems inueftigationum  pro
relatione quanritaum 7, ¥2 et V3 methodo modo expolita
fufcipiamns,

§. 1x. Evolnamus igitur modo explicato hanc ae-
quationein ;

avVat-bvVgtep—=o,
quae in numeris integris proximie veris fta {& hubue:

1414204 & + 1732¢33, 0 5141500, 7 0,
quac per minimum numerum duzfh prochor has aequaziones -

a-f-ba-eozd e voubbrTnl g
Poftrema aequatio erge In integris fic

819897 0+ 313165, ¢+ 14.4214. 4= 0,
quae icrum per minimum numerum dinidator, quo fafte
produnt hae duae acquationes :

. — a6230 B ttesai
¢4-bA-4d e ep B —=-—e,

guae poftericr redutta &t

4692, b -4- 161554, d 4+ s13165.£6 = 0.

Euleri Op. sinal, Tom. IL N Diuiden-
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Dinidendo per 4672 hae colliguntur aequationes:
@\Tn*&&lﬁdh”-ﬂ. e nqnm.mlT-t.xh-ll..l.\”

+673

§. 12, Operationes has vleerius non profequor, quo-
niam, fi exafta daretur relatio, ea fine dubie non adeo
complicara- effer futura. Prope veras antem tales relationes
exhibuiffe parum inmarer, Vnde fententa fards cerea videtur,
quod peripheria circuli tam peculiare genus quantitatum
tranfcendentium conftituar, vt cum nullis aliis quanritatibus,
fiue furdis, fine alins generis cranfcendentibus, aullo modo
fe comparari patiatur.

§. 13. Infinita autem alin dantor tranfeendentium
genera, quac neque ad circulum neque ad logarithmos re-
duci poffunt, etiamfi quampiam affinitarem cum his quan-
titatibus tenere videantur ; ac fi forte tales quantitates cum
hattenus cognitis exaftam quandom  relationem tenerent ,
quam direfte ex principiis analyricis definire non licet, haec
mcthodus vnicam viam fuppeditare videtur, cuius bencficio
huiusmodi relationes quafi dininando explorare licehie,

§- 14, Huinsmodi igitur cafum fingularem, qui ta-
lem relationem non refpuere videtur, hie accuratins caoloam,
feilice: fammam f{eriei reciprocae cuborum

st ntatatat oex,
quam nolle adhne modo fine ad circulum fine ad loga-
rithmos reducere potwi, cum tamen fummae poteltarum pa-

rium omnes per poreftates pares ipfius ¢ exhiberi queant,
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§. z5. Cum igitur hace feries reciprosa cuborue:
1 1 __ LI

I—gtag—gta—ad o
eubum huins ferfei

I~id-—~i-t+i—a-
in fe compleCtatur, probabile viderur, in cius fomma (log. 2)
occurrere debere, neque tamen cuipiam muleiplo huius
quantitatis aequari cerum eft. Deinde vero, cum ecadem
feries in fe compleCtaur produftum ex binis praccedensi-
bus , {cilicer:

r—i-t=ipiete, /2 et
14 S+ gt s gt =
fufpicari Yicet, ibidem quogue prodaftum 77 {2 occurrere;

quamobrem operae pretium erit inquirere, num forte fum-
ma feriei reciprocac cuborum tali formuiae compofitae :

a(l2)y+ B 1
aequetur , ita vt & et B fint numesi rationales. -

§. 16. Per approximationes autem olim fumiman
ferici reciprocae cuborum ira affignaui:-
1 - - S 5 oo, = 1, 202056903,
vade i cius pars quarta fubtrahatur, prodic famma lwius
feriei s
1 I

T—5t s Ft Ut =0 001542677

33 51
quam brenitatis gratia ponamus = A, €t quUAcramus nume-
ros &, &, ¢, vt fiat
aA-b(2)+el2"Fz o .
Na vhi
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vbi cum fic ‘

TE= 1, 644534066 et {2=0,60314718¢C
colligimms fore proxime

(l2) =c, 353025 e [2.7F =1, 140182
vnde relatio enoluenda erit

001543. 8 + 333025. 0 +- 1140182, 6= 0,

§. 19. Pro hac igitur acquatione operationes infti~
emanear v fapra, erirque dividendo per 333025

bt+o2etge=d e Helbmone o J.

333 %

at pofterior 2d integros redutta praebet
235498 4 -+ 141307 £+ 333025.d—=o0,
vnde dividendo per 141107 deducimus has aequationes:
f-c--ad—e ep St nd — _ o fue
94386, 31 503114 -}~ 1411c7. ¢ =0
qua sequatione dinifa per scgiz colligicur
g-i-Bp2 e f ep BIRIEIMEE o fy

at haeg polterier redufta ad integros fic .
43575. 8+ 30485. ¢+ 5081L f= o,

vnde porro dividendo per minimom numerum orientur has.

aequarionss
bt-e-+f=--g et ‘writomtio— g, fine

Ipabs
4090, 2 -~ 11326, £ -{- §0485. 8 =0,
vide formentur hae aequationes :
at2f+08 =k e nfirrns— .}
erc. ce,
§. 15,
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§. 18. Superfluum forer, has operationes vieerius
continuare , quonium hinc fam fads intelligere licet, nullam
dari relutionem tam concinnam inter ternas quantiaies  ass
fums, ve veritati confentanea cenferi poffer. Cum iiwr
inueftigationem hofus {ummae reciprocae cubornm tor variis
modis fruftra explorare tentaffem, arque hace methodus

ctiam inudliter it in viam vocata, meritp de rali inuentione
defperandun  videwr.
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