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FIGVRAE INGVMBENTEM, MOBILIS.
REMOTA" FRICTIONE.

Differtasio- privr.
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§. 1.
Conﬁdero-' hic pendulum,

pus penduli B D F figurae cniuscunqgue 5 in quo fit pun@num
G centrum grauitatis totius penduli compofiti , vnde ad
axem cylindri du@a fit normalis G C, gnam diftantiam vo-
cemus G € == ¢; praeterea vero denotet M maffam feu pen-
dos totius huiss penduli, ex cylindro A B AB et mole

- EDF compafiti; tum vero per centrum graunitatis G ducta
concipiatur re¢ta 1K axi cylindri parallela, cuius refpe@u
fit momentum inertiac totins penduli =MLk, quod fj-
licet reperitur, fi fingvla penduli elementa, quatenus ex ma-

R 3 , _ “teria

compofitum ex axe cylindrico Tab. ..
- AABB, cui firmiter connexum fic in medio ipfum cor~ Fig. 3.
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tefia conflant, in quadrata diffantiarum fuarum ab ifta re&a
IK multiplicentur et omnia haec producta in vinam fum-
main coihgantur.

§. 2. Jam axis cylmdrlcus hoius penduh ABAB
vtroque termino A et ‘A ira duobus fulcris fixis veringue
aequalibus incumbat, vt perpetuo maneat horizontalis, ita
vt iftud pendulum, circa axem cylindricam his fulcris in~
cumbentem, libere ofcillariones peragere queat, dum per-

spetuo--ab--ambobus-fuletis pariter- manet vemotum, -ac prop-

terea preflio in ambo fulcra vtrinque aequalis f{pe@ari po-
terit. Motum autem huius penduli eatenus tantum hic
per{crutari conftitni , . quatenus. eius ofcillationes funt
quam minimae, guandoquidem nfuliaatlonc.s maiorcs in cal-
culos nimis moleftos praecipitarent.

§. 3. Confideremus nunc primo pendulum poftrum
in ftatn paturali, in quo perpetno acquiefcere gueat; vbi
tabula referat planum verticale axem cylindri normaliter
trajiciens, fitque M A N figura fulcri, cui axis cylindri AB
ex vna parte incumbat, dum ex altera parte fimili fulcro
incumbit; vtruinque autem fulerum M A N excasatum fit-
in curuaturam circularem, cuiss centrum {it in O, eiusque
radius vocetur A O — a; circulus vero A B referat fe&io-
nem transverfam verticalem axis cylindrici, circa quem
pendulum eft mobile, cnius centrum fit in pun@o C, et
radivs AC=CB=4. la fatu fgitor aequilibrii, fen quie-
tis, ifte axis incumber fulcri puncto imo A, per quod fi
recta verticalis O C A producatur, in ea reperiatur necefle
efl cenwrum grauvitatis totius penduli G, ex1ﬂenre diftantia
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C G=y¢, vti fupra pofvimus; ficque ftatus aequilibrii no-
firi penduli perfe@e erit determinatus, ‘

§. 4. Deferipto hoc ftatn aequilibrii concipiamus
itti pendulo imprimi motum quemcunque guam minimum,
vt fcilicet inde oriantur ofeillationes quafi infinite paruae.
Ad huuc’ autem motum nobis rite repraefentandum, primo
fpeftari debet motus ipfi centro gravitatis G impreflus, cp=
ius directio fit reca horizontalis G g, fecundum quam id
primum moneri incipiat, cuius celeritatem ponamus — gz,
quam ergo quafi infinite paruam fpectari oportet; praete-'
Téa VEro ponamus toti pendnlo fimul motum quempiam
angularem imprimi circa. axem illom-TK horizontalem ,

qui hic plano tabulae normaliter infiftere concipi debet ; .

ifte vero motus angularis pariter fit quam" minimuns, ac
vocetur =v. Hic notetur, litteram # denotare {patium ,
quod " a celeritate centro grauitatis imprefla vno minuto
fecundo percurri poffet. Simili modo celeritas angularis y
exhibibit angulum, quem motus angularis impreflus vuo
minuto’ fecundo eflet confedurus, Poftquam igitur talis du~
- plex motus pendulo’ fueric impreflus, inueftigari debet
totus motus, quo iftud pendulum deinceps agitabitur.

§. 5. Nunc clapfo tempore quocunque “quod in Tab, IV.

minutis fecundis expreffum  fir Z= ¢, peruenerit centrum
Brauitatis totivs penduli ex G in g, vnde ad redam ver-
ticalem agatur horizontalis £P, pro quo fitu voceutur co-
Ordidatac Op— & et P &=y ; vbi notetur primo initio
fuiffe x = 4+ ¢—b et y=o. Nunc vero axis cylindricus
benduli - falero - incumbat in pundo a, vnde ad centrum
fuleri O du@a re@aa O, ea fimul per axem cylindri ¢ tran-

fibit,

Fig. s,
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fibit, eritque go —a et ac— b, angulus vero AOa vo-
cetur == ¢, qui ergo erit quantitas variabilis i vnde cum
fit aO*a-b fi ex ¢ dgcatur horizontalis ¢ ¢, erit
¢g—=(a—5)fin b et Og=(a—25)cof bt
Deinde reéta ¢ g — ¢ producatur vsque in 5, vbi vertica
lem O G interfecet in b, voceturque angulos Abg—=0,
qui indicat, quantom ftus pendpli ‘a fita naturali declinet,
cuivs ratio ad angulum § fcauenti modo definiri  pozerir,
Cum fit Op=x et Og—=(_e—5)<cofl§, grir internal-
lum pg=x—(a—b)cof.d; tum vezoguﬁ |
pPEg— gﬁ*"y-—(a-—!a)ﬁn 9;
ficque ob _ )
Cg=pg-(pg—qe)
fam habebitur ifta acquatio:
¢ c=(x—(a —»/7) cof. §)? »—}—(y (a—2&)1in. 6)
fiue
cc-xx+yj'—°(a b)(xcolf-y fin. 9)+(“ Z’)
qua aequatione relatio inter rernas variabiles x, 7 et 0 de-

- terminatur; praeterea vero pro angunlo @ manifeftum ef fore

—pg—qs — y—(a—b)jin.d
tang, § = S e hms:que

fin, q)__.:v—-(a—b)ﬁnﬂ et C({f e_m—(a—b)cofé

His igitur aequationibus quatuor variabiles in calculum in-
troduae, & et ¥, com apgulis § et @, ad dpas renocan-
tur. '

§, 6. Definito igitur flatu, quem pendﬁlum elapfo

“tempore — ¢ tenebit, vt in eius motum inquiramus, omnecs

vires , quibus follmltatur, probe perpendi oportet, Primo-
. antent




“wiES ) 137 { Yede

antem totum  pendulum a propria vi grauitatis vy
cuius pondus cum pofitum fit — M, ‘tota haec Vis evn-
dem pracftabit effetum, ac § ipfi centro ‘grauitatis g in
directione verticali g f vis effet applicata g f=M. Deinde

rgetur,

cum axis cylindricns penduli a' firlerg fuflentetur in pun@o .

¢, vtique ipfum fulcrum hic ceffam fuftinebit vim, qua
pendulum vicifhim ob ‘reatibnem a fulero quafi repelli cf
cenfendum, cujus vis dire@io erit normalis ad contacum,
ideoque fecundum' direGionem g ¢ follicitabit ; ipfa auytem
haec vis . etiamnunc. - eft incognita, ‘ac demum ex euoln-
tione motus_cognofeipoterit.Statnatur igitr ifts vis, feu
preflio incognita, in dire@ione a¢ vrgens =11 ita vt no-

firum pendulum reuera a duabus viribus. follicitari fit-cen-. .

fendum: priore fcilicet in dire®ione
vero in diretione g¢ vi — II, fiquidem animnm a fric~:
tione: abfirahamus. Si enim adeffee frictio in contadu g7, -
et cylindrus fyper fulcro reperet’ verfiis N, infiiper vis
retro verfus A vrgens effer introducenda, ipfi preflioni IT
proportionalis; at vero fritionis confiderationem in prae-
fenti inueftigatione remoucamus, o

gfvi=M; pofteriore,.

‘§. 7. Conflitutis viribus , quibus noftrum pendu-
lam- agitatur, ipfa motus determinatio ad duo capita reuo-
catur. Primo enim motuys ipfius centri- granitatis debet in-
veftigari, guno fado infuper  motus angularis,. quo pendulum .
circa foum axem 1K (fig- 3.) connertitur, exquiri debebit,;
" Quod igitur primo ad motum centri granitatis attinet, quo-
niam  vis prior M iam in puncto g eft applicata, - etiam
altera vis 1T ‘in . foa dire&ione in ipfum. pun@um g eft
ttansferenda, quae fecundum directiones coordinatarum yex
folnta dabit vim' verticalem fecundum p O fine g4 =Icof. ¢
- Ada dead. Imp, Sc, Tom, W, P I, ‘ et

H
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et horizontalem fecundum gp=Tfin.0, ita vt punftum g
verticaliter deorfur vrgeatur vi — M — II cof. §, horizontali-

ter antem fecundum g p Vi = I1 fin. 4. L

" 6.8 Cum iggt;u#_éi;leritaé‘ve"rti'calis centri graui-
tatis g Git — 4%, celeritas autem horizontalis f{ecundum
gp =%, fumto elemento temporis 4¢ conftante, accelera-
tiones fecundum has -directiones erunt idr et 22, quas
per 'maflam totivs penduli: M .multiplicari- oportet, vt "pro-
du@a aequentur - viribus acceleratricibus dudis in 2g, de-
notante g altitudinem lapfus gravium ‘vno minuto fecundo.
"Hinc igitur nancifcemur duas fequerites; agquationes: :

e, MédE— 2 g (M — I col §) et

dp* ,
2% M2y =g gIlfin 8, . .

in quibns cum infit vis incogmita II, ea -eliminata foper
erit via aequatio . N o
o M (d:{s?rin.ﬂl—ddy cqr,:ﬂj._t___ 5 gM ﬁl’l.e,

di*
hincque per M dinidendo habebimus ., .,
ddzling—ddyclt — o o fin, § '

P

o t®

- i e

§. 9. Deinde.pro. motu. angulari, quoniam ‘pendu-
lum a fitn ratoprali - iam  declinatum reperitur angulo
G bg— O, eius . celeritas angularis infenfum - G g £rit
=48, " hiacque eius acceleratio dn evndem fenfum = ddd.
quae peripfom’ méimentund fvértiae torius pendulis, quod
eft M k&, multiplicart, fim vero' aequari debet momento
Viriom follicitintum’ refpe@u axis TK (fig. 3.) paritér ducto
e g7 Quédiiait diifem -vis 'ghauitatis M per ipfum punce:
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- twm g tranfit, eius momentum erit nullum; alterius sy-
tem vi$' I1, quae puncto ¢ applicata fecondum ¢ O agic,
- eius ‘mofentumn - refpedtn pun&i g erit =1L ¢ g. fin, Och,
Quid igitur angulus O ch=O -0, erit iftud momentum
3 =M sfin. (P~ 0), quod cendit ad angnlum obliguitaris ¢
. dimipuendum, vnde, obtincbitur fequens aequatio: |
g | S MRS 5 e T fin, (Cb—-—@),,

quae aequatis’ itetum continer vim iricognitam IT, quae
| antem op¢ binarum- aequationum’ ante inugentarum facile
B elidi poterit. Cum enim ¢x illis fiat L

] 7Mi dﬁ;ﬂ?fﬁd:dﬁJﬁﬂ ﬂ)*_. 1@ (M COf 9 - Hj

L drt
erit | |
' ' —_ M er ddxéof. § 4= d dyfin.
| o= Mcof@ M( Trar

quo valore fubftituto et per maffam M diuifione faé’ca haec
poftrema aequatio hanc induet formam : .o

khdd @ —2gccofffin. (P— 6)

drr —

ety
——1——6‘ﬁn (q) e) (ddvrwfs-l-ddyﬁn ﬂ) : : .‘ ’ g

§.. 10, Viniuerfa elgd mbtus determmatto, énam _
preflione incognita II,. perducta eft ad duas fequentes ae- 71
quatwnes _ - _
. dd x fin. ﬁ—ddycof‘t?:zgdz fin. 8 - |
2% ¢fin. (P=~0) (ddxcol. b +-ddyfin.0)

*‘“‘kkdd(b—}—-zgcdr’cofeﬁn.((b—-@) |

Com his autem duabus aequatzombus coniungi debent bi- [
nae condxtlones iam fupra repertae, quae erant: , i’

!

.‘3n' ce= xx-—]—yy 2(a-b)(xcof6+.}’ﬁn-9)+(ﬂ l’) et
S 2 | 4«-
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4°, tang. d):z_-__%—:_”‘g—{;}% |
ita vt nunc habeamus quatnor aequationes, eX quibus eg-
go quatuor. incognitas x & y cum, angulis § et § ita per
tempus ¢ definire licebit, vt ad quoduis tempus inde qua-
tvor illae incognitae affignari, ficque totus penduli motus
determinari queat. Id quidem in genere maximis = difs
ficultatibus foret - inuolutum ; verum guia nobis hic tan-
tum propofitum eft -ofcillationes quafi infinite paruas in-
dagare , haec conditio formulas ipuentas ad multo maio-
rem  fimplicitatem perducet propterea quod ambo anguli
0 et O tanquam infinite parui fpedtari poterunt; fum vero
_infuper ordinata y perpetuo quam minima manebit, in-
terea dum ctiam altera ¥ Vix vllas fenfibiles mutationes’

{ubibit. '

§. ry. Ante omnpia autem hic obferuari conuenit,
cunéta elements, quie in has aequationes ingrediuntur, ad
binos angulos'§ et @ reuocari pofle; cum enim fit O
—a—b, vocetr hace diftantia brevitatis gratia —e¢ Vt
Gt a—b==e, ob angulum A.C¢=09 erit cqg—¢ fin. @ et
O g —ecof. 0 ; deinde quia recta rg=—7¢ ad verticalem
O A inclinatur angulo- A b g =, erit interuallum '

gp=ccof P et pg=efind—4¢fin. Q.
Hinc igitar éolligimus" s B T

Op==x=ccofl ¥ - ccofl Y et

pg—=y=efin. § ~ ¢ fin. . |

§. x2. Cum fgitur noftras inueftigationes ad -ofcil-
latioues infinite paruas reftringamus, . ambo. anguli § et O
perpetuo manebunt quam minimi, vade fine errore ftatu-

| o ere
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ere licebit fin. ¢ = ¢ et fio. G=0¢, tim vero coflf—1 et
cof.@=1; ex quo habebimus w=e¢ - ¢, ideoque conflans,
et y=e 0+ ¢Q; quamobrem aequationes - differentio - diffe~ .

rentiales, ob S5F =0, erunt fequentes:

1°,'o«::2'g_(M.._H), ideogue I—=M, . - | - (

.'ed‘de'—{—cddQ),_r_ .
S e TPV

3" . d,w—;—:-—-zgﬂﬂfcﬁ,—‘.‘e): fiue 7 ' %I‘ ;
_-:—z_gc(q)—.—_a). | | - | -

- | | | il

§. 13. Tota ergo motus determinatio pendet a - ‘ i
refolutione harum duarum aequationum differentio ~ diffe= ‘ . i
rentialinm: ' .

"1, eddﬂ;{;—;cdd(b:__zge et

| I
20 BEAA0 — ey (B—10), - il
¢x quibus vtrumque angulum § et @ ad quoduis tempus
1 definiri oportet, Quoniam autem in vtraque acquatione
ambo - anguli § et @ infunt; has aequationes ita combis
pari comuenit, Vvt aequatio inde refultet duds tantum va-
riabiles inuoluens, | | :

§ 14. Hunc in fitem aequatio prima ducatur in
tonflantem A, altera vero in ¢onftantem B, vt ambae in-
Vicem additae pracbeant hanc aequationem _

A"dde"*':(;;;’:gkk_)ddcp‘;-ﬁ(A-.-Bc‘}a--th(p, .
Vbi conflantes A et B ifa definiri oportet, vt duae tan- ki
tim variabiles in ea inefle eenferi queant, gquod igitur :

S 3 vt
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vt euenire poflit, pro parte finiftra fratyamus
Aedde——;-(Ac-—]r«Bkk)ddQ)__Cda’z,

ideoque
Aed—+ (Ac—+~B.kk)(D:Cz;

to altera autem parte ponamus’

| (A=B¢)04+BeO=Dx, .

et aequatio noftra -induet hanc formams: cgdfr, —-D Z,

- guae duas tantum variabiles z et ¢ complectitur.

| §. 13. Nunc igitur ex formulis affumtis ambos
angulos ¢ et @ per nonam varlabxlcm 2 expumamus, at-

que ex prima reperietur

e__,_gz (Ae4+BRREYD
R T T a2 . i

ex altera autem reperietur g =Dz B2 £®  qui duo valo-
yes ita inter fe acquales ﬂatuantuL vt vtrinque partes
tam quantitatem nouam 2 quam angulum @ continentes
feorfim inter fe aequales cuadant; fieri igitur debebit

C._.. D et Ac—+Bhit . '.Bc
Ae " A—Be¢ Ae A—-Bc

quae poftrema acquatio in ordinem redacta praebet
AAc—+ (kk—cec—ec) AB—BBe¢kk=o0,

quae acquatio quadratica geminos dabit valores pro litte-
ris A et B, ad quos inueniendos ftaruamus breuitatis gra-
tia ¢ ~}- e—’ﬁ — of, vt aequatio noftra fiat

AA—zfAB ~BBkk=o0,
vnde fi fumamus B=— 1, pro A duo "reperinntur ‘' valores
1 A=A V{ff+FkE)
A=f=V(ff+kE)

- ‘ :cxiﬁcn-

.
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exiftente B==x.1: ambo autem hi valores acqualiter faeis-
facere debent. : : -

?

S 16 I\aunc igitar pmmo loco A’ feribamus va=
leret pridrem: muenmm, €X eoque orietir aequatxo '

Dowwz c
cTe. .PJ+evw-+-kkp
quae reducitur ad hané: .
D —kk+cf—cvrff+kk)
[3 T T ehk _ .
ex - altem autem valore pro A aﬂ'umto repemetur
D —kkdafdcv(Ff g kk) |

C eRk i

"\Quamobrcm fi fumamus C—e% k, geminos pro D “habe-

bimus valores, perinde ac pro A; feilicer conflitutis valo=
ribus B—= 1 et C___ ekk, pro A et D duas naé’a fumus

folntiones s
=f+V{f+kt) -
=kk+cf—ecV(ff+kE). .
. o SA= =V (ff+kk)

§ 17. Pro folutione igitnr priore relatm inter ’

angulos § et O, ¢t ‘nouam variabilem 2 fequenu modol
erit COH]PH.I'E"&

eV fHV(Ff4 kE)+ (cf+kk+c1/(ff+kk))q>>—eickz,

Solutio prior: '%D

| atque aequatio, . ex qua incognitam 2 inpeftigari oportet
. it '

UELr = s (kh b of V(S Ak D)

§. z8.  Simili modo alteros valores laco A et D
fCl‘leﬂd{) pro iis loco z alia vdnabihs dn. calculum in=

SN - troduei’




n:—ge'? I4 4‘ ( %'G,%«I

trodnm ﬂet, quae ﬁt 2, atque relano inter ¢, @ et »
ifta exprimetur aequatiope:

eb(f=V (ff+kk))+(b‘f+7ﬂ’fd—ﬂ/(ff+kk))$'—ekkz1
ipfa autem Daec noua ‘incognita z! quaeri debet ex fe-
quenti aequatione differentiali fecundi grados:

ef:;g.y’ ——2 (kk+cf+1/ ff+kk))

6. 19. Hoc 1g1tm "modo duas nouas variabiles %
et in calculum introduximus, quarnum vtramdque per
~integrationem aequationis dxfﬁ:rennaiis {ecundi g1adus hand
difficulter definire licet, vt ftatim ~oftendemus; iis autem
inuentis ambo anguli et ® facile per z et z' exprimi
poterunt. = Si enim binae aequationes ante datag inuicem
- addantur, peruenietur ad hanc aequamoncm'

0 pefhl — Rk (x - 2),

- Sin- autcm pofterior a priore fubtrahatur, rehnquetur ifta:

~ e kk(z—-——zf)
0+ '""V(ff—-i—kk)"

' _haec poﬂenor ab antecédente abldta rehnqmt

- kR
ke; "‘%z(_ slrfJ EJ)+ z’(f"i“

quac acquatio per kk dinifa et reduéta dat

: (D:-——-EWW(ff-i—_kk)"-‘f)—F-&‘z"(f-i-‘\/ ff—t-&k))
P TYIFT kA

Ex ‘hoc avtem valore pro (o inuento co’lhgitur ,‘altcr an-
gulus

(hhd-0f oV (FF—=RR)) __ P (kk o f eV (ff 4 kR,

0= g RLH SV ({FA-kR

" °§. 'zo, Supereft igitur, vt in valores litterarum
Ct a? mqmramus. PJ,odnt autem pro z haec aequatio:
ekt
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e (I ey ffA-kB) =0

Ponatur hic breuitatis gratia ek

quati pip bdd
quatio noflra erit fgaﬁ-ﬂ“z: o,

1'1‘.""‘“ - - J;a;u&xutn .l.'r.n'--‘:iv‘..ﬁ\.;l.'

dfza—-- dz"__"-- ; 2g ‘dz
Lﬁj}*’“"’am——z‘{z’ ﬁcque' fiet dtv"?f‘“‘

_ Viaz ==z hince
que integrando 1V = o fin, Z. Hinc igitur erit
2 —%, '
fin, (2728 §) — 2,

confequenter  quantitas hactenus incognita % ita per fo-
lom- tempus 7 exprimetur, vt fit 2 = a fin, (”/% 13y,

T, ,,._7_,,,‘ — el -
-exiftente b'_‘"kk'l“cf—*f(ff-i-kkr-

quae per 2z -multi-

§. 21. Simili modo reperictur ‘altera quantitas ine
cognita 2. Quodfi enim breuitatis gratia ftatuamus

- kR . — Bl
. Rk cF VAR — 7
.tt loco conftantium per integrationem ingredientium feri-
bamus o' et '8, concluditur fore
2! — o' fin. ( V & 4- ), _ -
quibus duobus valoribus inuentis jam docuimus, quomodo
¢X, lis ambos angulos § et @ determinari oporteat, - quos
ergo iam ad quoduis tempus elapfum # affignare licebit.
Vbi quidem enidens eft, quoniam .anguli § et ® perpe-
Wo .quam minimi manere debent, coéflicientes a et o
tanquam infinite paruos efle’ fpecandos. -

. .Jﬁa Aead, Imp, Se. Tom. IV, P. 11

FEFef V7 in = b et ae-

FieF2&=aa, vode elicitur |




 culum introdueantur duo alii anguli 2 et zt, per quos il-

~gull z et 2! ita per fempus ¢ definfentur, vt fit

wis ) 146 (ke
Alia refolutio concinnior
acquationum differentio ~differentialium f{upra

_g. Lz 31 b M Ty _ N

§. 22. Loco binorum angulorum § et. ¢ in eal

li ita determinentur, ve fit |
b= Az Atz et G—=Bz- B2
tum vero ifti moul anguli z et zf ita a tempore 7 pen-,
deant, ¥t fit ' | ' ‘
ddz — __ % et ddal — _ =2

ipaE— T F O agar T 4 _
Ex his autem aequationibus, vt modo vidimus, ambo an-

‘p— e fin. (Y 2E - ) et gl — o fin. (£ Vi —+3¥)
vbi o et o, 3 et & funt confianies per integrationes it
greffac, de quibus notandum eft, priores « et o efle quafi
infinite paruas, propterea . quod anguli-z et %' perpetuc
guam minimi manere debent.. | ,

§. 2. Hinc igitar erit , ,_
o
Ciae addma-addst . Ar_ &2 ey gy
2g d 127 zg dt* T b b !
i1 _Baam-+wdis— B B,
zgdtr ag d 1 .k YR
quare cum aequationcs fupra inuentac fint
eddf—-cdd® . Rhdd P — 4,
gz Gl‘ct SEdE T fq)- ' 4‘5,,

£ hic valores modo inpenti fubftituantus, {fequentes prdd-?“
bunt aequationes: S
Io -




e ) a5 (e
P ‘ .
L _.%Q_A;‘zdl__!l_ Bf;zl —"-—ﬁAz-—A’zl ct

[
;II,- - Bk;z.-'—- .’B’.;;fz wt — ,(B — A) 82— (BJ Al’) zf

§ 24. lam quia anguh zetz a fe inuicem pen- -

--dere mon debent, in vtraque aequatione termini: per «
et 2 affecti fcorﬁm inter fe aequari debent, vnde quatuor
fequentes aequauoncs refiltant: :

Ae _{_BC___AF
J$ = A

,W44M”4MLA#Wﬁ, L

4% B (B A5 | |
ex qiubus conftantes A Ad, B B, vna cum b et b de-
finiri debent, -

7§25, Harum aequatmnum prima dividatur per
1ert1am vt quantitas b eliminetur, ac reperietur

Ae—-i—-Bc _—
TV £(B — A)Y*
Slmx”ll ‘modo fecunda per qnartam dinifa dabit
Ao Be & E
BEE . — (B =)

[ €X qulbus relatio tam inter A et B quam inter A,' et B
definiri debet; dis autem inuentis erit -
. _Bkk | — Bk
b=ty et b= =
' §, 26, Prior autem illarum aequatmﬂum, fitteras
A et B continens, in ordinem reda®a praebet

BBacmAB(kkq—fcchce)—AAce_—o,
P10 gqua aequatione refoluenda ponamus ,
T 2 - kk+
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' k‘k—{—cc‘-—-ce:g;;f,

vt hibeamus aequationem:
o BB;G::zAB.-&‘f»J.«A.Ace,
cuius refolutio dat o
Be=Af-EAV(ffA-ce), fue

B fi V(f e
— : R

A

ynde fi famatar A = ¢, fiet B —=f+V{ff+ c‘_~e).'

§. 29. Simili modo altera aequatio, litteras Af et
‘B! continens, in ordinem redacta fiet :

B B/ p‘a—A’B’(kk—-l—c't;—ce)-A‘A‘c,e:o,
¥ __f=Y(ff+ced  qui valores quia cum praecedentibus
perfecie conueniunt, fola ambiguitas figni radicalis difcri-
Al = ¢, pro litteris B et Bf nancifcemur hos valores di=
verfos: - ' n

vnde § pariter ftatuamus k& --cc—¢e= 2¢f, deducitur -

' ¢

men conftitnet; quamobrem fi ponamus tam A— ¢ guam
B=f YV (ffAce) et Bi=f=Y(ff+oce)h .

o § 28 'Ccmi‘;it_utis igitur valoribus litterarum A, 3
B, Al, B, in quibus mnotetur effe fliieo—cf am~ }
bae quantitates infuper determinandae b et b fequentes: ;

fortientur valores: .
e = BhEk _ —— RRUFYUFFE cel) et
- T =Ry T s e VU )
Pl = Rk (f = V{fF = ce))

: — (F— =V ([T ce) ? _ ' _
quae exprefliones facile ‘reducuntuy ‘ad fequentes formas:
‘ b— kk(e —+ f -t V(Ef— ce)) S : ;

- acf - c¢ — ¢ 2 - T ‘ !
. fen




wid 3149( b=

feu quxa pofmmus ch....kk—l—cc—-ce, emr: nunc

- bm(e—l—f—l—V(ff—-I—ce) R

Snmh modo ﬁgnum radlcalc mutando er;t }
bh-e—l—f V(ff+ce) PRSI

v

§. =g, HIS ngtur Vanubus muentls, ‘cum ft* Ve
fupra vidimus+: .

Z = afin. (H/’g—{—é) ‘et & == of fin, (tV’g -+ 3,

retentis Ilttcns B et Bl qu1ppe quarni’ valores fam com=
ftant, ad quoduis

tempus 7, ab initio clapfum, in minutis
fecundis expreffum ; . ambo anguli ¢ et (D fequenu modo
- determinabuntgr-: - >

¢ = ovfin, (;V—E—i—&)—Fa‘cfn (t-‘/zg'_l-_al) et
¢~“(f+7/tff+wj fio. (rVE5)
TH A (F =V fi- o)) fin, (tV’g—[-Sf)

His autem angulis cognitis, flatus penduli nofiri ad quad~ .
. ¥is tempus, 1dquue etiany elus motus perfe&e 1n110tef'cet..

§ 30. Iam obferuatumus
- tiones ingreflas’ effe "¢, ay 3, 3 q

tiali ‘penduli, vbi erar z — = o, determman oportet. - Quga
niam igitur aﬁumfmm, pendulum in ffaty aequilibrii effe
verfatum , necefle éft, ve fato 1 = o ambo anguli ¢ et ¢
cuanefcant, vade naf'cuntur hac duae determmatlones.

1% o =arfind - al ¢ fin. & fiue

o= afind 4 of fin & er

0= a(f YV (ffrce) fny
+ ol (f— V(ff+- cofim ¥ ¢

2

conﬁantes per. mtegra-
uas ergo. ex flita inje

J




" deinde erit, fimili modo

sy ) 50 (S

Quia autemy ex: priore eﬁ o fin. 3 == = o fin..§, hoc valo-

ro fubftituto fiet 2 e fif. 3V ff—{~ce) . ynde -fequitur
fore vel g =0, vel § = o; at VEro & euaneﬁ:ete nequit,

quia alioquin pendulum nullum motum effet accepturum-

erit ergo fin 5 — o, ideoque S—o, quamobxem noftrae

exp;‘eﬂiones erunt iam multo ﬁmphcmres. :
_""Qtﬂ'ﬁl’lt-‘/g QQCﬁn't-}/hr!et T

= a(f+ ¥ (fface)fins Vi
Al (f= V(ff——}ace)ﬁn.ﬂ/ .o

centro gra~

§. 31, Deinde vero affumfimus initio,
leritas

vitatis celeritatem imprimi —#, quare cum ifta ce
s —gy —edf + edd . —_—
in genere fit =7 — — 4 poﬁto t — o ifta exXpres~
fio fieri debet =73 repentur Vero' '

B —acVf cof. ﬂ/=g+m H/ g(;c:{’ ﬂ“g*

at

| “__‘acp__ aBV’—a cof. t'I/’g —%—a' B 1/’5 cof :Vb, ,
wbi retmmmus litteras B et B’ loco valorum

f+V(ff+¢3) et f—7 (ff+e0.

His 1g1tur valoribus adhibitis, poﬁto 1= 0, ifta condltm

motus imprefl dabit hanc aequationem: . _
n:acV”(e—’,—B).—}—o@‘aV’g e+B‘), L

qlua. 1g1tur erat -
b*"e-+~f—+—'l/(ff+ce)—-e+B
fimilique modo b =¢ + B/, ifta aequano hanc mduet for-

mam fimpliciorem:

n.._acVng»-}-a.‘c'lfngb’ :
' ) "§. 32
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§. 32. Praeterea ver

iﬂ;f';ﬂ o Rl AT S LN

0 aﬁ'ur_nﬁmus, toti pendple

o 2noularem effe im i i

leritas fit —vy. Qma 1g1tur 1n g,---ﬂ:-_— _p_I;e_ lez cu_mi cef:

32 necefle eft vt-pofito = o fiat 2=, vnde nafcituy

ifta acquatio: o
‘ r——anv%"“-‘a’B'V%, ' ' . i

" ynde deducimus: R S S

i 2E — ¥ aB 2B

« V= R T VT;‘?

gui valor in aequatione ‘praccedente, vbi adhye inerant
litterae B et B!, fubfitntus dabit: . '
g e 28 (B'— B} 1 vo(e 4 BY
ﬂmacev_b‘" _“B'i“'“"_l—"‘?-*‘-r
Quia igitur eft | - o
| B =B —a2V(ff4cé) et e~+Br=} erit ,
___‘_. . 2.. BT I ‘ .- f_‘)"’ - . ST
‘ B= VR gk,
€X qua aequatione reperimus:

: 2g o vt 2B )
‘av'ﬁ'—"-.-eﬂfj—i—cﬂ ey (ffdce¥ o
quo valore fubftituto fiet o
V28— v. . Bypr . "B . T1te
& be T i Bed (fF e + feey (ff+de)? fie
af Vg — —wb ‘ nB ' S i
Vb‘ T aevV(ffa-ce) +='ce1/(ff+fe)"r . )

ficque ompes quatuor conflante
to initialj determinanimus,
tUro 7 tam- flat

terit, _

saeta, et d ex fla-
Vnde pro quouis tempore fiz-
us penduli quam ejus motys . aflignari po-

De
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| De miotu regularn
" quem pendulim propet e B et
& 33. Quamdiu ambo finus illorum angulorum:

$ViE-5 et 1 Vi4-0', in formulas noftras ingrediuns
tur, quas quidem hic in gewere; fin il avgpetiu ad Cere
tum ftatum initialem habito, f{umus confideratiri, motus
penduli pro mixto haberi debet €x. duobus motibus fin-
plicioribus, quorum vterque eX Vio illorum angulorum
oriri eft cenfendus.. Ex quo intelligitur, tum demum mo-
tum penduli pro fimplici ‘haberi pofle, quando vaicus tan-
tum illorum finpum.-in calg¢ulum ingreditur, id quod e-
venit, quando fuerit vel e =0 vel o/=0; tum enim
totus penduli ‘motus fimilis erit motui penduli fimplicis ,
quod omnes fuas ofcillationes ifochronas peragit,

5, 34. Euoluamus igitar prime ca{'uri], quo af= Oy
“atque ad quoduis tempus # bini anguli § et ¢ fequenti
modo exprimentur: ’ . o
b—acfin (§VEAJ) et o
 P=a(fAVf )i GV EAS),
‘ex quibus colligitur differentiando: , '
Y =acVEcol (IVEI-J"?-—{—-E) et
ey (F Y (f e £) cof. e V(GE - 3)
vbi, 4 et 42 celeritates. angulares exprimunt, _quibus pen=
dulum tam circa punéum O, quam. circa punéum ¢ gy«
ragur, ' :

B : § 85
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583, Quando ergo hae . poftremae  exprefiiones
euancfeunt, - tim  totum pendulum ad ftatum quietis erir
redadtom, quod quia in maximis. excurfionibus contingit,
inde nouae ofcillationes computari folent; haec igitur. mo-
menta enenient, quando . cof, (¢ V:E4-0) =0, hoc eft

quando angulus ipfe ¢ V25 48 vel re@o, vel tribus rec-
tis aequalis enadit. ‘Ponamus 1gitur. ¢ V%E ~+d=go—="

v E ’
et pendulum in ' iftum  ftatum perueniet elapfo tempore
;:(90;‘3)7/;7335' dehine vero iterum in talem ftatum
perueniet: elapfo tempore t=(2%0—13) 1/%_ Sicque -
terualluny -inter haec duo momenta, cui tempus voins o=

. T : ) ) - . . _ . i b — b
- fcillationis aequale rf:putarl folet, erit = IBPV'EE—"” V_‘rg:
quod hoc modo in minutis fecundis exprimetur; vnde pa-
- tet, has ofcillationes ifochronas fore pendulo fimplici * lon-
gitudinis — A. L -

§. 86. Noftrum ergo pendulum eivsmodi motum
regularem recipere poteft, qui conuemiat com mworyg pen-
doli fimplicis, cuins longitudo = b, Vidimus autem hanc
longitudinem b ita per - elementa, quibus  pendslom no.
firum conftituitur, determinari, vt fit - ‘

b= fV{(ff4ce),

exiftente fomthrec—ce  Renera autem noftrum pendu-

zC
lam in pendulum fimplex abibit, quando fit' k% =o; quo-~
" Diam tum tota penduli maffa- in centro. gravitatis g col-
ligitur; tum vero infuper pundum O inipfam punétum
¢ incidit, quaitdoguiders tom noftium pendulum longitu-
Aéta dead, Imp: Se¢. Tom. IV, P, 11. v dinis




= L s .
T T ——r —— - i
= e

v ) xse (S

dinis ¢ g —¢ circa punéum. fixum ¢ ofcillationes pers-
get; facto autem kk-—=0 et ¢ — o erit f=—1€; hineque

bi-==¢, id quod egregic conuenic cum veritate. Fum

vero ctiam in genere notari meretur cafus, quo Ek—o,

fize Fota penduli maffa in - centro grauitatis - g vnitaj
- . e £ : g MPRUA SN I TP

tom enim _entf__ -=¢, hincque V{ff-+ ce) = ¢, vn-

de fit. h = ¢~ £5 quare cum fit Qc=e¢ et ¢ g = ¢, ideo~

que Og=e-te=h, pendulum  perinde ofcillationes pe~
ragety quafi ex pun@o O efiet fufpenfum.

§. 57. Euidens autem eft, fgiram fuleri MAN
plurimam conferre ad motum iftum peénduli ofcillatoriunt,
id quod eperac pretivm eorit aceuratius contemplari. Pri-
mo igitur famamus fuperficiem fulcei efle. planaw et ho-
rizontalem , cui axis cylindsicos penduli incumbat; erit
jgitur radius A O —a = oo, et quia b cft radiys axis, erit
etiam diftantia O ¢ = ¢ = oo, vude angulug ¢ neceflario cua~
nefeere deber, ita ¥t {patium ef; quod, intermallum A¢ indi~
¢at, maneat finitum adeoque quam minimum; tum igitur esig
F= —le4-it l:—f, hineque -
fi=lee—ice — ¢k ideoque

T e B e N o k;.’ .
ff—i.—ae‘:f;-z.w—%—are—%c— et

L e T kR '
Y(ff+cs)=se+:6~ 5>
hinc fgitar coffigiter h=—=¢-+ £, quae Iongitudo euwnr £t
infinita, patet, fuper fulero plano axem penduli ita de lo-

co dimeueri pofle, vt nullag ofcillationes oriantur.
. . i }

\

§ -38. Quoniami autem quantitas . radicalis
Y (ff- ce) etiam fignum. negatiuum tnuoluity fi eius ¥a-
S - Yoremy




: forem: négativm tapiamus,; orietur pro codem cafa ful-
eri plani - ]J—’”“ vnde patet, nifi tota penduli mafla in

centro- grauitatis ﬁt colle@a, tale pendulnm fulcro plano 7
§ incumbens etiam ofcillari pofle ad fimilitudinem penduli
i fimplicis, cuivs longitudo —%E. Pro hoc antem cafu
e=—oco. et b=k, motus noﬁry penduli his formulis ex-
primetar: - . . R -
9—‘acﬁn.(kV2g€-—l—é“) )
' Q):a{"—k——-e) fin. (—Vz-gc-——l—5), - .

vide patct ¢ tam. exiguum affumi debere, vt adhuc ae

maneat quam mmlmum, Sumamu:, ngtur ae——-ip, five
a;——-—--_ﬁ- vnde erit '

ee—hpcfn(’Vzgc+6) et . ‘

- Q=g fin. (-’--Vzgc‘—{—é‘) ; e

'Hic frilicet, dum’ penduium it excurﬁone mamma ver{a-

birur, axis cylindricus fuper fulcro plam) retmceﬁ"t per
{patinm. gc==¢ ¥ = B¢, vbi cum redta ¢ g a fitn verticali
dechnet angulo 8, euidens eft centrum grauiratis is iplam 1., 1v.
verticalem punmpalem incidere; ex quo intelligitur, pea~ Fig ¢
dulurn  ad talem motum ofcillatorinm  componi  pofie;

dum axis. cylindricus extra verticalem pnnczpalsm remo- -
vetur, centrum gravitatis- antem in ipfa hac reda in g re-
tinetir; tum enim, fi fuerit dimlﬁ"um, cum refta £ g ad
- fitum v;twalem approplnquat ‘axis cylindricus fuper ful-
¢ro verfus'A accedet, atque adeo vitra A procedet, qui
mmus reczprocus conform;s €1‘1L‘ pendulo longitudinis kk

4

”V 2 o 6, 29,
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§. 20, Bodem miodo rés fe habet fi fuerit a—o, .
tum €nim noftrum pendulum pariter motum regularem
recipiet, et ambo anguli 6 et (. fequentes “mutationes
fubibupt: . - - '

b=l fin. 1 V4 §') et :

L Q= (f= V()i {(s VT,
‘hicque motus reciprocus congruet. cum motu ofcillatorier -
penduli fimplicis, cuius lengitndo — 4t Vidimus autem

¥ b g V4 Ffr o).  exiftetite e kR4 —c@
efe b —ed f—V(ff+ve), exiftente f_q_J— FLi Tt
Cacterum phoenomena lhinc oriunda, quando fulcrum pla-
pum ffatpitar, fam ante commemorauimus, wybi formu~
lam radicalem ¥ (ff = ce) negatinam affumfimus.

§. 4o. Antequam etiam  mrotus irregulares per-
endamus, cafus fupra mMmMEMOrarus,. qguo: axis cylindricus
penduli fblero plano, cxcts pupdum A iocwmbit,  dum
centrum grauitatis. g in ipfa recta verticali A g detinernr,
- quandar iTuftirationem -poftulat, quomfam ex Docmalie T
ventis. fequitury centrumy grauitatis g perpetuo’ iu rodin
verticali A g effe verfatyrony, dumy intersa axis cylindri-
cus hinc atque hinc a punéto A metu reciproco. digredie-
tur et ofcillationes peraget pendulo fimmplick longitudinis' -
o E;Ef,c-o_l]forlneﬁ,- id quod experientiae tontzatiom codins
tur, dume potius centrum graviratis g cirea axem cylin=
dricum: immotuny ofcillationes peragere deprelienderur. We-
rume ifle effectus manifefio fiidtioni erit tribuendus, qua
axis, cylindricus. non fine: difficultate fuper fulcro progredi
jotelf,, Veram in tota hac amalyfi frictioner pevitus €.
fulimus, ita vt axis cylindricus liberrime fuper
Aulepe -

medio fa
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fulero moueri queat; fublata enim. frié’ciohe, quia tam pone
dus - pendulf quam  preffio in. f'ulcrum in directione verti-
cali agunt, hae duvae vires, lpﬁ centro glamtam applica-.
tae aullum motum lateralem generare poﬁ'unt, fed cena
rum grauitafis perpetuo in eadem’ reGta vépticali ‘perfiftes
re debet

De mohbus 1rregu]ar1bus,

quos pendulumt propofituiy rec1pere poteﬂ:

§ 41, Quando netera _C‘oriﬁantl'u'm o et al eua‘?
nefcity motus orietur maxime irregularis: inueluet . enim
duplicemn motutr ofcilfatorinm, quorum al-ter refpondebit
peadulo fimplici longitudinis == 5, et perlodos {uas abfole
VEL tempore = V;;.; alter vero maotus refpondebu peni_
dulo longitudinis = ¥, cujus periodi abfoluentur tempore
f=mV 2. Quare ex hac permiftione, pro diverfitate quasi=
titatwm 4 et. B', ivpriniis antémr pro ratione €dnr. inter co=
éfficientes @ et af, quamr inter adgulos § er &', iffimiend
varietas locum labere poterit, cuins orines diuerfas agis
tationes nulle modo xeeemfere vel en-ra-mej;farﬁ licebits

¢ 4£2. Quac guo fEm ms, rienite faltéim, pcrcxpl o
gueant, ambos valores litterarum b et Bl dccuratius ex -
primis elementis, quibus ftatus penduh continetur ; evol«

« ¥amus, Cum igitur brewitatis gratia pofuerimus

_‘kff_i_cc—ce .__kfz—i—cc—}-ce
= = crlt f—l-e 2y

tum. vero

Y(ffa-ce) =L VFE+ U::L?é[cn-e)mgg(p_}.g)
V3 . _ guars
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giiafe cum- fit N
S hm [ V(ff o) et Bi=ef=V(f+oe), .
hi ‘ambo - valores cuohiti erunt: ﬁ - :
' o ke 2E AV ktackk(o—e) foe(cte)et
Bl —kheece 2 Y ey o o kR (0 —e) + e (ce) |

2t

§. 43. His . duobus valoribus conftitutis, quoniam
fopra vidimus ‘effe etiam b—e-- B et pi—e B, et
vicifiimB— b —¢ et B'— /' —¢. Hinc igitur ambo an-
guli 0 et @, pro quouis tempore # fequenti modo deter-
minabuntur: o _ o '

= d fin. (8 V 3E 43) + ol o o, (¢ V 3+ et

" O =alb—e) fin. @V iE+) ol (B —e)fiv. (¢ V4T,
ex quibus formnlis etiam ambae celeritates angulares, fci-
licet g—r‘? et 2%, quibus ipli anguli ¢ et ‘poft tempus
= 5 prompuebuntur, affignari poterunt; erit enim: ’
a8 — gV *Ecof. (FV2E+0)+ o 6V 2Ecol (¢ V 3+ et
—a(b—e)ViEcof 3V +3) .
ol (B - ¢) V3 cof. (V2 4 81),
quibus elementis vniuerfus penduli motus perfe@e deter-
minatur, ita vt nihil amplius defiderari poffit,

232

' §. 44. Saepepumero, imprimis quando centrum
fuleri O ad infignem diftantiam ;conftitnitur, vel adeo- in-
fra folcrum cadit, id quod euenit quando curuatura. fulert

- M AN euadit conuexa, ¢ re erit iplum angylum ¢ oex
“calculo eéxpellere, eiusque loco arcum Coe, per quem
cenfrum axis cylindrici ¢ e fitu paturali C iam eft di-
| . - greflum
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graﬁ'um in c&ICqum introducere, Ponam:’ts‘ igitnr iftung
arcum’ CG.__J‘, et cum fit interuallum O C = Oc—Hg,:
erit ifte arcus s=eb, qui quo concinnius in calculum in-
'felatur loco a el et ale, fcubamus litteras (3 et B’ vt fit
a= £ of.’“@;, atque ‘hinc tam ifte arcus Ce=ys, .quam

e

bl1qu1tas penduli, fet angulus C he= (D fequentx modo
definientur: '
C J_ﬁfﬁ“-(’yzg+5)+ﬁ'fﬁ“ (FV°g+o’) et

Q)_——{-"fbhﬂﬁn (;yzg_,_cy)_l_ﬁ‘fb =*)fin, (ﬂ/ +5’),

mutatlones autem motientaneae . fine cclentates emnt-‘_
H =BV iEcof. (2 V28 48)+ B ViEcof. VELS) et
‘;?_be“e’V’gcof(W’iw) ﬁ’rb‘“e)V—ﬁCOf(tV +§l),
vbi notetur, vt totus motus dintra limites infinite .parues
includatur, pro litteris g et (' frationes infinite paruas
flatui debete.

§ 45. Hine operag pretium erie cafuni, - quo ful V
crom fiperne eft conuexum, feorfim perpendere, Sit igitur Fig. 1,
MAN figura faleri f]perne -conuexi, c¢wius centrum fit
in O, einsque profunditas infra centrum axis cylindrici €,
nempe interwallum O C =4 Blapfo antem’ tempore ¢ it
entrum  axis eylindeici in g, ita ve confecesir .arcum
Co=y; wm vero pofita . .penduli obliquitate, feu angulo
Che =0, et internallo ¢ £ = ¢, praccedentes formulae ad
hine cafism accommedabuntur, - i vbigue loco ¢ feribamy
~#; tum fgitur primo ambae @uanuta:es b et b’ {equenti
modo exp'mnentuw - : e

b
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F\ o .- . 2t - ' 3 )

_ 6. 46. Pro motlbus autem -omnibys poﬂibﬂlbm
ki hums penduh definiendis habebimus fequentes fou‘nulas.

| - . Ty B fin (zV’g+8)+{3’cﬁn (tV'2E +3) et :
| P =— Bl in, (pV/ 3k 4 0)— @' L0 fin, (ﬂ/ E4d),; - .'
| Inro CGICrltatlbUS autem valebunt hae exprefﬁones :
‘ —fgﬂ/zgcof (I'V’g—i—B)—}—ﬁ"aVzgcof(z'}/ »—l—-B") et
E% =T Fﬁ)?}icoﬂ (IV}—j—}—@)
— ROy ok cof. (ﬂV 0,

§. 47. Circa omnes autem has formulas probe -
obferuari conuenit, eas fubfiftere non pofle, nifi ambae
quantitates » et b fuerint pofitivae, quia alioquin formu-
lae nofirae enaderent imaginariae; quando autem hoe vfu
venit, id indicio erit, tale pendulum fuper fulcro plane

 nullum motum ofcillatorium recipere pofle, fed poft mo-
tum impreffum de fulero effe delapfurum, id quod impri:
mis_erit -metuendum circa quantitatem' A/ in pofteriori cas
i fuleri fuper-ne‘ conuexi,

| Appendlx de motu vacillatorio
- . fiue nutatorio,

- quo cunae agitari folent

§. 48. De hoc motn iam prldem tra&auénem in

medinm  attuli,—vbi- imprimis motum reciprocum g¢una~ .
| : - rum
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rum fuper Panﬁ‘!Eﬁ'tO’plano horizontali fum contemplatus,
atque in longitudinem “penduli. fimiplicis Inquifivi, quod
fuas ofcillationes paribus temporibus. abfolueret. - Enidens
autem eft pracfentem tra®ationem ad iftum cafum redus

ci, fi-tota penduli-maffa fupra fulcrum exiftere fatuatur y

ita vt nolla eivs pars | infra fulerum porrigatur,

~ § 49 Referat igitur arcns cireqli M AN figu-
ram pavimenti, fuper quo cnnae ‘ﬁnt'agitandae,_'cuius_

Tab. V :

’ Flg. ﬁq.

- punctum imuom fitvin A et centrum curuedinis’ in O, et

quod ante axem -penduli  eylindricum vocauimus, hic im-
primis corpus cunarum - conflituet; cuoius centrum - in' flaty
aequilibrii reperiatur in-G;  vbi enidens eft, radiom cur-
vaturae bafeos -cunarum minorem effe debere radio A O,
fiquidem panimentum fuperne’ fuerit concauum, Ponatur
Jdgitury vt ante, “diftantia -Q C =& et quia totum corpus
fuper pavimentum’ exiftit, ponamus in fitu " aequilibrii cen~
trum  grauitatis totivs corporis cadere in punétum G, infra
centrum motus C, interuallo C g£=cfitum; fi enim fupra
C reperiretur, facile intelligere. licet, nullum motum re-
ciprocum oriri pofle. . - ..

§. so. Tempore iam elapfo ¢ peruenerit-)ccnrrum
curvedinis cuparum: in pun&um ¢, perciirfo arcu Ceo— £y
{ta vt ex pun@o O per' ¢ ducta re@a O ¢ pauimento in
ipfo pun@o contadius oOccurrat; mnunc vero centrum gra-
Vitatls totips corporis reperiatur in pundo g, exiftente
8=¢, quae re@ta, retro produda, verticali A O occurrat in

¢t angulus Che=—0Q indicabic obliquitatem cunarnm,
QUarum  corpus in figura perperam. per totam circulum
eft defignatum; fufficit enim vt bafis, quae pauimento in=
4t dead, Imp, Se, Tom, V. p.11, X fiftic,
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- fiftity - curnaturam. habeat ex centro ¢ deﬁ;_riptam,- quativ
- doquidem_ hic ofcillationes {eu = vacillationes-. taatum inf-
- nite. paruas _confideramus; - hoc €0 magis notaffe tuwabit,
guia alioquin. centrum _grauitatis G aegre infra.C incide~
ret.. Denique vero totum . momentum inertiae corporis. cu-
*harum fit, vt fopra pofuimus, = MEE, defignante M. pon-
dus totins corporis, tuius quidem ratio “iteram ex calcos

~:+. - & 31, Hoc fiatu cunarum. conftituto - nuwe - quix
“dem mranifeftum: eff, ifinities plures’.motas- reciprocos: lo~
cum inuenire pofle, “quamy olim: aflignameram ,  ¥bi {cilicet
gotam. - inneftigationem - ad - efcillationes - tantuny regulares
" yeftrinxzeram; praeterea Vero, guia ibi- panimenturm phanaiy
affurn{eram , praefens’ wtiolutio huius argumenti non folumy
multos eft generalior , fed etidm  emnes mMOTLS: polffibiles
in- f& - compledtitur: : SR R
: §, gz, Ad fratond “igitny” ¢unarum  propofitarum
jite cognefcendumy totum negotium ad ftria elementa redi=
. gitur, quoruml primum . eft diftantia centrorvm ifpﬁimf paui<
mentgi O et cuparum C, quam ponimuy O C == ¢y focun=
gurn' elementany eft profunditas centrt grauitatis G- infra
centring  mmetus € ,- quam  ponimus GGif'geg—_-:g};-?gcr;.
tium’ vero elementuym eft guadratum kk, per quod totd
maffa multipHcatas praebet momentuir inertiae tOGES o=
poris: refpedu centrd grauitatis G- vel g SRR

g sy, Quodfi famr via @ centro. motus. defesipta
C o ponatuy ==§ et obliquitas .cunarum,, . feu.. angulus

Che
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Che=7, poliquam ex ternis clementis cognitis
fuerint hi duo valores:

b'_.kf—}—cc—;}—ce _l_zc3/(}24+26kk(0_g)-{~00(€+8) ) et
bl._kia“-;— cc o ce

P fche 2 V(fd‘+:zcicl,(c—e)+cc L‘-f—f—’)
ad datom quodms tempus 3 bmae litrcrae .f cr
ti modo- determinabuntur:

s =B¢ fin. (tV’g+5)+ﬁ’cfn (ﬂ/“g—l—B") et
CD““{S”J ~€ fin. (szg-}—E)»;-ﬁ””'_"’ﬁn (tV“o’_l-Bf)
Sin autem pauimentum fuerit conuexim, loco g feribi

debet — 7, ynde formulae “exfurgent §, 46 aHegaraG Cae-

terum hic eadem funt obfemﬁnda, qua¢ fupra fufins funt
expofita,

Eruti

CD fequen«




