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Multiplicetur per 4 fin. ©~*" cof. et integretur, erit
f4Qhnd* i 2 0P = L Pt

3 {i~n)
aren) (1hn) g3 oy Pr=2" 1= etc.

1,2,8(z—n)
Statuatur pariter, integratione abfoluta, fin. =1, feu P=30°,
ac prodibic feries Q= 2="*" 2 fin 61.__ fin.an,
Quocirca feriei propofitac fumma ita exprimetur, vt fic

=2 AP in @ cof. (xr—2 0} D
-2 gD hin. Pt fin 2 nd
et quia hacc fomma fam aliunde eft cognita, habebitur
jir=4SdPeol(x~2a)P(2b0.D )=
-+ 4fdPhin. 2 2 P(2fin )"

Corollarium 1. .
§ 58 Si ponatur 2 n =133 eritt—2nz .....v«
qua pofitione nofira aequatio fit concinnior, eritque
" coftd2p 2t xVz2
m?.ly ﬁn fin. QjEs et .\.ﬁ»m:.@.\vl.acr ¥~ fin A%

pofito poft integrationem ¢ —3e"
Corollariuny 2.
§ 30. Simili modo fumto A negative, erit

o ddeofi? dfin. k> ¥z :
fin .._.y.a.l.m.\.? {in, Yu»++\?m?€~ AT oo .|.+==.l

vbi quidem notaffe iunabit, omnibus Bmgm» quos cyol-
were licet, enndem harum formalarnm ESWEEE&»FRB
“aftu reperiri, quem hic exhibuimus,
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CRITERIIS AEQVATIONIS

fxxel-gyyp=h2

VIRVM EA RESOLVTIONEM ADMITTAT
NEC NE?

"

§ 1.

22:5 eft huinsmodi aequationem , pro varia relatione,
quac inter numeros f, £ et b intercedit, medo effe pos-
fibilem modo impoffibilem , figuidem pro x. y ¢t z nu-
meros rationales accipi oportet] atque adeo integros, quia
fradti facillime ad integros rewpcarentur. Ita notum cft
hanc aequationem: x x -3y = 2 g 3 effe polfibilem; hanc
vero: ¥ X 7y = 3% % impoffibilem. Quando amtem 1lige
terac f, g et b maiores tenent valores, indicium, viram
aequatio fit poffibilis nec ne, difficulter inftituitur ; in maxi-
mis vero numeiis vizx fuftipiendum videtur, Hic igitar
conftitui in eerta criteria inguirerc, ex quibns fvdicare li-
ceat, vtrom haec aequatip fir poffibilis nec ne, quantums
uis magni fherint numeri f, g et b,

§ z. Anteomnia autem fequentia notafle iunabit:

I, Numeros f, g et » non folum integros affemo, fed
ctiam non- quadratos , neque edam per quadratim’ dinifie
Dd 2 biles;
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biles; fi enim numervs f haberet fattorem quadratuny, i

in quadrato x x inpolui poflet, guod eiiam d¢ zeliquis
tenendum.

1. Practerea hos numeros aeque negativos ac pofiti-
wos affumere licet; ef quia aequatio ita femper difponi po-
teft, vt membra fx x et bz z obtincant valores pofitivos,
folum membram gy # relinquitur, quod vel pofitinum vel
negativum eflis poterit.

1. Numeros f et g tamquam primos inter fc fpecta=
mus: fi enim haberent communem diviforem 4; vel nu-
merus » eundem habere deberer, quo cafn ille per diui-
fionem tolleretur; vel qnantitas & per & effet -divifibilis,
Vade filoco & feribamus 4 o, noftra aequatio ad hanc for-
mam reduceretur: fx X -4~ gyy =dbo v, ita vt nunc f
et g furnrl fint primi inter ft.

1V, Denique notandi font cafis maxime obyii, quibus ae-
quatio nofira fir pofiibilis, Primo fciticet hoc euenit fi fuerit vel
b=f, vel b—=g: illo enim cafa foret y —o et 2=,
hoc vero ¥ =—o ¢t x—=yp. Tum vero etiam cafis fatis
obuius erity fi facrit #— f+- g, quiaei fatisfierer, fumendo
g=x=y Muns obuii auvcem erunt cafus, quibus
b=faa+gib; foret enim tom x=4, y=b er3=1.

§, 3. Primam autem inveftigabo, datis numeris f
¢t g cnivsmadi numeri pro 5 locum, habere queant, 3t
acquatio fiat pofiibilis. Qunare quum hic & vt pumersm
Incognitvm {pectemus, aequationem noftram hac forma re-
tramus: fex-t-gyy==hzz, ¥r iam idoneos valores

Lo
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ac pofiis
di{poni po-
politinos,
b fitinum vel

fe fpeéta-
3 vel na-
pet. diui=
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g | hanc for-
vt nunc f
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pro littera s*inueftigari oporteat, quibus aequatio fiat pose
fibilis, et guidem omnes qui’hoc praefient, quem in finem.
fequentia Theoremata adinogo,

Theorema L.

Si cafu s —4 poffibilis fuerit acqmatio fxx-lgyy
m=hzz, ita vilitterae x, y, % iam fint cognitae, fi vero
infuper habeatur hacc aequatio: pp 4 f2. g9 —=kr v, tum-
noftra acquatio quoque crit potfibilis cafit = bk

Demonfiratio.

Multiplicentur enim hae duae aequationes infe, et
prodibit hacc nova aequatio:

hkrraz=(fxx~-gry)(pp-+fga9)

=f{pxgqr)+g(pr+fax).

Quare fi ftatvamns

ra=2Z, px-+ggy=X et pyt fex=Y,
nafcitur haec aequatio propofitac ormnino fimiliss

fXA-gYr= b} 7

Corollariom 1.

§. 4. Quodfi ergo litteres p et ¢ ita affumere fi-
ceat, vt k obtinear fadorem b, foilicet k =4/, tm ob
$=>,bk! nouus valor idomeus erit.s =7, quoniam. qua
dratum &5 omiteere licet. '

Corollarim 2. .5
§. 5. Quemadmodum igitur cx illo valors idonco
Sh crawgs eft alivs sc=hbk, five s==/, ita ex hoc
Dd 3 fimi-
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fimiti modo alius nouus valor, puta s —=m, Mncgue denve
motus £ —n erui poterit ; atque hanc determinaticnem in
infinitum continuare licebir, Ita ex cafu guoconque cogei-
to innumerabiles’ alli deriuari poteruat,

Corollarium 3.

6. 6 Si eueniat vt numeri b et 2 cammunem
habeant diviforem 4, tum nonus valor f fa&orem habes
bit dd, qui ergo expuogi poterit. Hoc modo continuo ad
minores nnmeros idoneos pro § perncnire licebir, domec
tandem ad cafum obuium perducamur.

Corollarium 4.

§ 7. MHinc fi adhuc foerimes incerti, vtrom b fit
valor idonens ipfius ¢, hoc autem modo procedendo per-
ueniamus tandem ad cafum obuium, tute concludere poe
terimus, etiam cafum »==*% effe poffibilem. Sin autem
hoc nullo modo foccedat, vel tandem in minoribos nume-
ris ad einsmodi cafum perueniatnr, cuius impoflibilitas pa-
tefeat, etiam valor ipfe ="k pro impoflibili erit ha-
bendus. .-

Theorema 2.
Si pro nofira asquatione tres innotefeant cafus pos-

fibiles s—», s=# et $=#", twm etiam valor idoneus
erit &= b BB, ,

Demonilratio.
§. 8 Quum igitur habeantur - tres huiysmodi
aequationgs, quae fines
1fa

a

F:

i |

qn
Tl

b,.
be:
<ol

hincque denvo

B ninaticnem in
E jcunque cogoi-

| E cqmmunem

aCtoremn habe-
do continwo ad

d icebit, qonec

i, vtrum b {it

L ocedendo pee-

roncludere poe

i 1. Sin autem

noribus nume-
poflibilitas pa-
Tibili erit ha-

B ‘cant cafis pos=
¥ valor idencus

res  hoiusmodi

1fe

- Faclamns nnne

S=bppH, s B B gy

wH2 ) g { Sode
Lfasad-gbb=beo
H fAA4-gBB=}CC
L fagAgpa=W.yy,
ducator prima in fecundam, &t productum erit
@m_.qnnn“Q.mm..T%.wSQP»..Tmmmw
=(faA-gbB) - fe{aBTHA)
¢Crmr et JaALgbB=p e aBibA=y,
vt hoc produdtum fiat
PP-fega=hbry

quod denvo maultiplicatum iw tertiam aequation 3
e ot quationem dabiy

bi o rryy=(fae+g@R) (pp4f2qq}
e fr H_BXHM%TT%% Ffga]
orma cum plane conueniat cnm propofit i
Theorematis eft manifelta, et cafus hﬂwwww_. mm“ mmEMMme

Corollarium ¢

6 9." Ex' cognitis ergo trib idonef
us valoribus idoneis

u - N -
b EY s quartus facile inwemitur, Ac fi forts illi terni hae
rnm__w divifores communes, hoc modo ad nopos valorss |
LoRiinuo mumores pertingerc licebit,

. Corollarium .

fete %__H_ 10, Si ergo hene sonum walorem indicemns
ra %, wm etiam valores idonei ernat s— 5 Y b

¢x quibus perro fimili modo
€

plures alii deduci poffuns,
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Corollarium 3.

§. 11. Quando autem hi noui valores per qua-
drata, vti praccepimus, nnvza__ﬁnr coptinuo jidem cafis
cogniti recurrent. Quum enim fit B = Db 5 B, forma
b b B reduciter ad b¥, haec vero: bbb ad b, et

B K4 ad b, ita yt revera vnus tantum cafus nouus
hot modo reperiatar.

Theorema III.

Si aequationi noftrae fx ¥y —4-gyy—rszz fatise
facint cafus s=—h, tum quoque omnes ifti valores fatis-
facient:

s=4fethy s=8fgtby smaafgd b s=x6 fg-tb;ete.
quin etiam; £i &-fuerit numerns fatis magous, iftiz

. s=h-sfgy s=h—8fzy s=h—a12fg;

-

et in genere s=5h <- 44 fg, dummodo hi numeri fierint
primi.

§ 12. Huins elegantifiimi Theorematis demonfiratio

N&En mnmmﬂ.m:_: ﬁcnazmﬁ a pouribus iam dudom frefireeft
E:om_mms. cmius rei difficultas manifefta in hoc eft fita;
quod omues hi sumeri tum demum quaefito fatisfaciant,
quando funt numeri primi. Quando enim funt compofiti
cuenive potefty yt non fatisfaciant, etiamfi non femper a
fcopo aberrenr. Quom autem hic rantum valeant nume-
i primi; probe notandom eft, nomeros negatinos, qui ex
formula s=b— 4 fg refultare poffunt, non pro primis
effe habendos, Quocirca m.Ez:ES is pracftitiffe erit cen-
. . . fen-

LI

fendus,
innenire G °F 4UA°
i n cafas
E  forma
. i MY, et
finitum nouds
rum pr
fumere
t o fatis-
B es fads-
fit: pofl; N
m.o.._m.ﬂ ] b ete.
etiam ¢ S5 -
merl i
fuerint
Hos aut
quadraty
itratum, @ jnfiratio
foum o S -uilea eft
bit forr JNE cft fita:
compofi S .faciant,
mwn p g ompofiti
merornn S mper a
malac f §E: oume-
- gui ex
3 primis
s QB erit cen-
fatisficri [ fen-
dabit fo S

Euler: ©
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fendus, cni foccefferit demonflrationem huius Theorematis
:En::.m.

Corollarium 1.

6. 13 Quum hoc modo faltem afcendendo in in.
finithm progredi liceat, etiam multitndo valorum idoneoe
rum pro § eo vsque augeri poterit, quo vsque Tabula
numerosiin primorum fuerit conftructa.

Corollarinm 2.

§. 14. Ita quum haec aequatio: xxj-py=—2%,
fic pofGbilis vbi e¢ft f—x1, g—=1r et s=h==1z, haec
forma: 4 # -+~ 1, quatenns {tilicet pracber nymeros primos,
etiam totidem valorcs idoncos pro s fuppeditabit, quinus
meri font

1,5, 13, 17, 29, m.? 41,53, 61,73, 89,57, etc,
Hos autem numeros omnes ipfos aequari fummae duornm
guadratornm , iam dudum rigorofiffime a me eft demon-
flvatum, vnde eo minus de demonfiratione reliquornm ca-
fium  defperare fas eft. His igitur omnibus cafibus fce-
bit famere z— 1, Interim tamen hinc etiam numeros
compofitos pro s inuenire licet, dum per Theorema pri-
mum producta ex binis vel pluribus horum ipforim nu-
merornm etiam pro § valebunt, quoniam binae illae for-
mulae fxx gy yetpp-+fgqq hoc cafu congraunt,

Corollarivm 3.
§& 15, Quia aequationi 2xx-+gyy—ssusz
fatisfieri potelt cafu s== 341, alios cafus idem pracftantes
dabit formula 341 - 248, quoties fcilicet prodierint na-

Evleri Qpuse. Anal, Tom. 1. E e mexi
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meri primi. Hioc ergo defcendendo oriuntur fequentes
valores: ’ ’

547,317,293 269, 197, 174, 149, 10X, 445, 20, 5.
Hi antem omnes numeri ipfi jam in forma 1xx 4337
continentar, ita vt pofiit effe 3 — 1,

Scholion.

§. 16, Hoc Theoremate, qouafi demonftratum effet,
pracmiffo, pro quouis caft numerorum fet g .omnes plane
valeres idonei literae s facile inveniri poternnt. Ad hoc
antem oftendendnm, duos cafus feparatim tratari oportet:
priorem, quo f= 1, atque idcirco primi termind primi Theo-
rematis inter fe conneniunty alterom vero, que ffnon eft vai-

tas. Vode primo aequationem xx --gyy==sx2 enol-
uemis,

Problema 1.

Propafita acquatione x x -4 gy y==s 2, inuenire

omnes valores idoncos pro s, quibus haec aggjuatio euadit
poflibilis.

. Solatio.

§ 17, Hic ftatim eunidens eft valmem idonenm
fore s—=g; mm enim fit ¥==o ¢t y—x EI[ cnim 4g;
o &, 16 g3 etc, aeque larisfaciant, tamen ommes per qua-
dratum  deprefll redeunt ad g2 Vernm fumto y=o,
omnes oumeri qoadrati pro § prodennt, quos igitur omnes
ad voitatem reducere liceret, Sed quia praeser hos ipfoe
nimeros etiam iidem, pumeris 42 g fize apdti five mi-
nuti fatisfacinnt, quatenus fciiicet prodeunt pumerd primi,

haec

e

i

hac equentes
Guia
quiz i > 5-
TCIN S - 357
tant: 3N
mer 3
tur
ctial S 1 cffet,
haec g plane
bart S Ad hoc
ergo B8 oportet
4# M i Theo-
vbhi 3% . elt vni-
48 & enuls
obui:
tem
Tur !
ma W jnuenire
ctiar S . cpadic
1+ IR
quos RERE idoncnmi
im 4253
W ocr quas
Quac JE 7 —°1
prime ir omues
i i, 0 P08
ran; JE fve mi-
E i primd,
hace
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haec quadrata hic negligere non licet. Iis antem tantum
quadratis indigemus, quae ad numernm 4 g fuevint primi,
quia aliter nulli numeri primi inde emergerent; quamob-
rem flatim omnia quadrata paria hine excluduntur, et iis
tantum imparibus locus conceditur, quornm gadices ad nn-
merum g fuerint primi.  Semper ergo hic occurrit vhitas,
tum vero etiam nowvem, nifi g fit per 3 dinifibilis, porro
etiam 25, nifi g diviforem habeat 5, cte. Quando autem
hacc quadrata excedunt numeram 42, eorum loco ferie
bantur refidva cx dinifione per 4 ¢ remanentia. Ponamus
ergo hinc prodire formulas: ]
40811} 4ng--a; 408-+b; fug-toy 4ng-l-d; ete.
vbi fcilicet @, &, ¢, d, ea refidua, quae ex quadratis per
4 g divifis refiitant, Vernm praeter hos cafus alins eff
obuius =1 - g, fiquidem g fuerit numerus par; fin aus
tem fuerit impar, fumatur § == 4 -~ g, vt feilicet habea-
tur numerss ad 4 g primus. Tum vero quia per Theore-
ma primim produfta ex binis numeris fatisfacientibus
etiam fatisfaciunt, habebimus infuper iftas formuias, loco
1+ g vel 4+ g foribendo b
S=4ng+by sngab; ang--bby
4ngtch; 4ng+db; e,
quos omnes valores coniunétim ita ob oculos conflituamus:
_ 1, @ 8, 0, d, onn.v
F=4rg+ AFQF@F«.F&F ete,
Quae omnes formulae eatcnus valent, guatenus numeros
primos producunt, hocque mode omnes plane nnmeri pri-
mi idonei reperientur; compofiti autem nuila plane labo-
rant difficultate, quum nafcantur ex duobus pluribusue
Ee 2 nie
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sumeris primis idoneis. Quin etiam iplum numeram &, eiuse
que produdta per numeros iani inucatos, annumerati oporiet.

- Corollarium 1.

§. 18. Quia vetitas huius folationis nondum pla-
ne el enita, cafus aliquos obuios confidercmus, gquos fem-
per in aliqua fuperiorum  formularam contineri deprchen-
demms,  Tta cafits s— 142 continctur in formula
4ug-hr, et s—=1+0% continetar in formula 47g+b,
fi foerit =1 -+g; atfib=4-1g,inea continubi-
tur § = 4 -+ 9 g Similiqgue modo res fe habet in formu-
lis x4~ 316g; 14 25g; 1+ 86¢g; vel 485 49 £
4+ 26 gy ete. vbi eos cafis, qui numeros primos produ-
tere pequeunt, excludimus.

Corollarium 2.

§ 19, Haec folutio aeque locum habet, fige g fit
pumerns pofirinus, fiue negatiuns, At quia hoc polteriori
cafn, in formulis inuentis litrera 5 obtinet valorem nega-
rioum, loco terminnrum B, @b, & B, ¢ b etc, eorum com®
plemcnta ad numernm 4 g feribavtur., )

Corollarium 3.

§ =20. Cafu quo g eft numerns negatiuns, fi fam
fuerint inuentac formulae fuperiores, quac valent pro for-
mula ¥ ¥x—gyy, fi ibi figna mutentur, five loco nume-
rorum ¥, a,b, ¢, d, etc. feribantur cornm complementa ad
4 g tom illac inferujent huic acquationi:

EyF—XX=353%

Scho-

wcrm g, eings
-ari oporiet.

i nondum pla-
us, quos fem-
E cri deprehen-

E in formula

B vla 1nzth,
a #E ca continvbis
g co in formu-
b - g5 4+9 8
§ rimos produ-

B bet, fiue g fit
B 0c polteriori
alorem necga-
corus o

gk atimus, §i lam
dent pro for-
: loco nune-
plementa ad

Scho-
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Scholion.

§. 2x. Hacc awtem maxime illofirabuntur et fae
cilins in vfun vocari poterunt, fi plura exempla adiun-
gamus , guibns etiam natnra numerornm aliasque abfiou-
fac proprietates clarius perfpicientur.

Exemplum 1.

Sit g==1r et mequatio propofita Xx-Jyy =52z,
atque hic pro valoribos ipfins 5 vnica habetnr formnla
4n~1, Cafog autem 14+ g=—2, quia ad 42 non eft
primus, generali formulae innedii nequit; interim tamen
».f.:.m.ﬂ pracbet numerum idoneum — 2. Pro numeris
igitur primis fatisfacientibus pragter = habemus fuperic-
rem feriem:

1, 5, I3, 17, 29, 37, 47T, etC.
et produdta ¢x quocunque hormm praebebunt omnes no-
meros compofitos fatisfacientes. At pro cafit g=—1,
feu acquativne x & —yy o= s 2z, practer formam 471,
eX quadratis ortam, formula 4 - g=—3 dabit infuper
hanc: 4% -}~ 3. Sicque omnes numeri primi in alervira
harom  dvarum  formularum: 4% 41 €t 4 #--§ crunt
contenti, idcoque omnes plane numeri primi hoc cafin funt
idonei, quippe quos omnes in differentiam duoram qua-
dratorum refolucre licer. Hine quidem 2 excluditur, quo-
piam differentia duorum quadratornm effe nequit, attamen
valorem pro & dari poteft, fiqguidem pro z {umatur ni-
merns par. Nam 2.4 vtique oft 9 — 1.

Ezemplum 2
‘ §. 22, Sit nunc g =2 et propofira haec forma:
Xx¥--ayy=szs vbi quum fit 4g=—=8, quadrata im=
Ecga @mnmm
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paria 1, §, 2§, etc, omria ,..nr._nsuzn mm eandem for-
mam 8#--1;at cafas T4+ g=b= Eu....,. dar hanc
formam: § a+? ficque omnes E_EE._ EE: hac {pecie
referentur: 8 71+ (1,3), quibus accedit infuper y=g==2,
ficque omnes hi numeri primi funt

X, 8, 13,1719, 41,43, 59,67,73, 83, 89,97, ctc
At fi fit g——2, pro formula ¥ ¥ —2yy——sz 3 reperi-
tur s — 8 -+ {1,%7), quibus annumerari debet — 2, at-
que hinc vicifim pro aequaiione 29y —x x =52 2, vrit
= 8 #n-{-(7, 1) lidem ergo numeri pro his duobus po-
fterioribus cafibis valent

Exemplum 2.

§. 25. Pro formula xx-+3yy=szs fecm-
dumn praecepta data prodic s —=312#-}(*,7), er infuper
numerns folitarius 3. Pro formula autem x&— 35y =s22%
reperitur s=12 8-+ (X}

Exemplum 4.
Pro formula x x4 53y =4 z %, reperitur £= 208
-1 (#,9), cum numero §; at pro formnla X¥—35yy=s23
zepetitur § =207 4 {1,9), cum numero — 5.

Exemplum 3.

Pro formula ¥y - 65y — 52 2 reperitnr S=244
~-{z,7), ¥na com numero 6; pro formula autem
Xx—-6yy—saz na:_mzsn i= n+}Tﬁuu ub? vyna cum
nvmero — 6, vbi nnmeri - 6 tamquam primi func {pe-
Gandi, etiamfi in fo fint compofiti.

Scho-
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g upcr s3Iz

2,97, cte.

§ =5z 5 reperi-
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Scholion,

§. 24. Phira huinsmodi cxempla non gucinimus,
guem caleulus fatis fit perfpicons, fed potius Tabulam fe-
quentem adinngimus, in gua pro quauis formulaxx4-gyy
= sz %, primo formam numerorum primoram pro s ex-
hibebimus , deinde vero ipfos mumeros primos vsque ad
centum ; quibns cognitis omnia producta, tam ex binis
quam ploribns numeris primis, pro valore litterac s fatis-
faciunt :

XX yroSBy S 4n-1 cum 2
Num. primi|1,2,5,13,19,29, 37,41, ¢l
xx—yyroszz|s—an-(1,3)

Num. primi|r,2,3,5,%,11,13,17,19,23,29.31, 37, elc,

XXf2yy-smm
Nom, primi
XX—2yy=ras a!,manTﬁ 7) cumm — =2

h“mauTT,mu cum 2

Nom. primi|-~2;1,7,17,2%, 35, 41,47, 71, 73,79, 89,97

3N 811,17, 19,47,453,59,67,75, 83,589,907

XX-+3¥yy—snz
Num. primi

xXx—3yy-sza|s=ian-}-x cum {olitario — 3
Nam. primil—s5;1,13,57,61,73,97

—i1a#-+(1,7) cum 3

331,7,13,19,31,37,43,61,67,73,75,97, etc:

Xxx--5yr=szsls—a20n--(1,9) cum nuimnero 5
Num. primi|s; 1, 20,41,61,89, etc.
XX¥—5yy=552(s==20-{1,9,11,19) cum nomero — §

Nuom. primij—s;1,11,19,29,31,41,59,61, 71,79, 89, €tc-

a..«+au¢.i T3Sz u+a,TTui cuim numerw 6
Num. primij6; ,7,35,73.79, 97, etc. .

rx— m.uci.q sg's=asa4-(1.19) com — 6
Num. p.im ﬂ_lmu 1,19,43.67,75.97, €iC

X4
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xx4uyyosszle— a8 (1,11,25,9,25,15) com nomero 7
Num. primi]7) 1,11,28,29,87:43:53:97:71: 79
¥x—Tyy=snz|s—a8a-(1,9,£5) cum —7
Num. primi|—4; 1,209,37,43,83, cic.

xx-F10yy=sER|s=400-4(1,9,17,19) cum IO
Nuom. primi}ro; 1,11,19,41,59,89, el

xx—10yy=szs|s=40n-+(2,9,31,39) cum — 10
Nom. primi|—z0j 1,35, 41, 71,79, 89, cic.

XX IIyy=sas HH++a+m

H.- bu Nm_ m- -_ml_....
15,53:28,51, %7

cum If

Nuom, primi|4-11351,35,5,23,37,37.47.55:59,67,71: 89,27
xx—11yy=sszals—44n-+{1,9,25,5,37) com —1I
Num, primil—11;1,5,3%7,53, 89,97, etc.

Problema 2.
Propofita aequatione fx x-fgyy=—s82, inve
nire omnes numeros primos, qui pro s valores idoneos
pracbent, quibus haec acquatio ewadit poffibilis.

Solutio.

§. 25. Sit » valor guicunque idonems pro %, ct
per Theorema nondum demonftratum patet, emics numes
ros primos in hac formula conientos: 47 f g+ b, pariter
pro s valere; ex quo manifeftum eft, iftnm valorem b m.&
4fzprimum effe debere, Talis aurem valor facile inueni-
tur. Si enim ambo mameri f ot g fuerint impares, capl
poterit b= 4 f+-g, five b= f—+ 4 g; fin autem pume-
rorum f et g alter fuerit par, alter impar, valor mnc_.zs.m
habetor b— f4- £ Quo autem alii infuper numerl priml,

atque adeo omnes, pro s cbtincantur, confideretur mcn:_m..
2

Tonomnero 7
T

e e it s

W o 11

[ . 69,77.39,27
R

T b ke o e

E y— &z, inue
valores idoncos
Hibilis,

t1 § loncus pro =, ct
x P (ct, omincs numes
bEE. g+ b pariter
B .. valorem b ad
i lor facile mssni.”
int impares, capl
{in autem nume-

“ E ar, valor idoncus
di 8 rer pumeri primi,
g -oderetur formu-

Evm.w v u..ﬂu ﬂ M... tem .

lappt+-fegqg—krr, atque in problemate praccedinte
iam affignavimus omnes primos pro % valeutes, qui fine

4nfgt+(1,8b,¢4d ete.); nunc hae deae acquationes

ducantur in fe et iam oftendimus prodire huiusmodi for-
mam: bkrrzz, flueh b Z'—=fX* 4 g Y, quocirca pro-
duétum bk etiam dabit walorem idoneum pro 55 vode
perfpicuum eff, omnes numeros primos pro s idonens con-
tineri debere in hac forma penerali:
s=anfkt+ (b ab bbb ¢h dbet)

Cognitis autem numeris primis pro s valentibns, qui ne-
firac acquationi fx x - gyy — sz 2 fatisfaciunt, fi infu-
per omnes numeri primi pro k adhibendi innotefeant,
qui fint A, B, C, D, etc., tunm produda priorum pro s
inuentorum in fingulos, vel binos, vel ternos etc. hornm
pofieriorwn pracbebunt etiam valores idoneos pro 4, hoce
gue adeo modo facile eri¢ infinitos valores litterac »
exhibere,

Corollarium &

§. 26. Si eueniat vt primos walor pro % inuen-
tns fit quadratus, tum, quia s iam in ordine nemerorum
1,4, 8, ¢,d, etc. continetur, iidem valores pro s locum ha-
bebunt, qui pro % funt affignati.

Corollarium 2.

§. 27 Sin autein pumerus b in ordine 1,2, 8,4, 4
non contineatur, tum nullo modo fieri poterit, vt valores
pro s et k inter fo conueniant, fed omnes a fe inuvicem
difcrepabunt.

Euleri Opuse. Anal, Tom. I Ff Exem=
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' Exemplum 1.

§. a8, Propofita fit aequatio ax x4+ 3¥y=482%
bl f=2 et g=3 primus autem valor h= 5. Tum ergo
confideretur acquatio pp+64g==krr, et vidimus va-
lores primos pro k contineri in hac formula: u+a+?ud..
His igiter numeris 1,49 in b= 5 duvdls, omnes numert
primi pro 5 in hac formnla continentur: 24#-4-(5,1%})
qui funt: 5,13, 29, 53, 59, 83, et

Pro acquatione 2 ¥ ¥ — 3y y=s%%, vhi fo2 ef
g=—3, valor cognitys habetur b —— 1, fime b= 233
at acquationi pp—6gg=ker, pro k inventa cft formm
la 24 n4(1,19), vnde omnes numeri primi pro s fiunt:
24 1+ (5, 23), quae formula pracbet hos mimeros primots

5, 28, 29, 47, 5% 71y GtE.

Verum pro hac aequatione 3 x s —ayy=sz2z, vbi
f=3 et g==—2, valor b fit —1; et quia formula
pp—6gg=—kry cadem eft quae amte, iidem etiam vu-
meri primi pros in formola 24 2 - {¥, 19 ) continentur ,
hincque ipfi nomeri primi: 24#-3 (5, 23), qui igitur
fient: 5, 28, 29, 47, 55 7T, e

Exemplum 2.

§ 2o, Propofita dequationg z ¥ X+ yyF=r2h
vbi f— e et g =35, primus valor b fit =7, et quia ae-
quationi pp - 1099 =Fkrr, conuenit formula

4o. (% 95 1T, 29}
pro valoribus primis ipfius s habebimus

s== 404 -+ (7 23, 3% 13) 5
grgn ipfi pemeri primi erunt

753 235 375 47, 53, ©fC. Ac

L B orrTiEm
ftatim Tum ergo
jnuen B vidimus va-
m: gt u+=+Tu.;”
g nncs numerd

crgo BE n4-(5:11)
B vhi f—2 ek

f e b= 233

b=, M8 | cft formu-
g oro s fiunt:
§ s primos:

—szz, VB
illuftra: @ via  formula
fuppedi jg n ctiam wbu-
mus, di ¥ coutingsiusg ,

vero | % . qui igitur
idonei

nnmeri

Canfla' J

periort . yy—=r 2%
aliis m Qg ., quia ac~

hos ery Y€ |,

Quod 1
imparer
£X o

cenim a
At

w3l )} 22y { Sife

At propofita aequatione 28 ¥ — 5§y —rzz, fit
flatim b =~ 3; et quia pro aequatione pp—zr099—=kep
ivvenious formulam q0.% 4-{1, 9, 31, 39), numeri pri-
mi quaciti continebuntur in hac formula:

40.n -+ (87, 13, 29, 3)
ergo ipfi numeri primi erunt:

3,13, 37 48 53, 67, 83, etc.

Denique pro formula sxx—2yy—szz, ob
b= g, ex iisdem numeris k oameri quaefiti pro s funt:

40. 8 -4 (37,1827, 3 )«

Scholion 1.

§. 3o. Quae hadtenus jam tradita hisque exemplis
illuftrata funt, omnes nnmeros primos ‘pro s fatisfacientes
foppeditant , qui ir fe inwicem wultiplicati, vti prascepi-
mus, dant numeros compofitos aeque fatisfacientes. Neque
vero hinc f{cmper omues plane numerl compofiti pro s
idonei obtinentur; fed dantur cafus, quibus praeterea alii
sumeri primi in valores compofitos ipfius s ingrediuntur.
Cauffa buius rel in eo confiftit, quod in inueftigations fu-
periori numeros pargs fatim exclafimus, qui tamen, cum
aliis numeris primis iundti, quaefito fatisfacere poffunt, Ad
hos ergo cruendos ponamus flatim s— 25, vt fit
faz2 INIIE j— _W %%

Quod fi iam hacc formula {E2Z-R€3% pracheat numerum

imparem , five®produtum ¢x impari in qoadratum par,
¢x eo ftatim infinitos alios valores pro & clicere licet. Sit
¢nim a ciwsmodi pumerns impar, et quom pro forma

Ffa xx
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xx--fgyy==t5% omnes valores primi ipfius s inhac
{forma contincantur: 4 fg --{x, 4,54, 4, etc.), omnes Du-
meri primi idonei pro noftra littera b ‘in hac forma
continebuatur ¢
sfg-+{a, aa, ab, ac, ad ew.)
gui fi fuerint diverfi ab lis, auos ante fumus affecnti,
ctiam infitt alii habebuntur numeri primi, qui in com-
pofitionem numeri s ingredi poffunt. Singuli enim ifti
mumeri, gquos litteris A, B, C, D, defignemus, per 2
multiplicati, ideoneos pracbent valores pro £, qui ergo
crunt: 24, 25, 24, 2 4, etc. Et quia produfta ex binis
soram etiam fati-faciunt, hiac nafcentur numeri impares,
ek, ac, ady, be Bdy ¢cdy ere, lta in cxemplox ¥ —3¥7
=s3z, formula Z2=227 flatim dat — 1. Quum ergo
pro hoc cafy innenta fic formula s =124+ 1, pro va-
loribus ipfius » habebimus formulam 125 -1, five 125411,
quae praebet hos numeros primos:
11, 23, 47, 59, 71, 33,

qui duplicati omnes etiam fati:facinnt, atque etiam pro.
duda ex ecorum binis, tum vero etiam produta ex his
in fingulos eorum, guos ante jam affignavimus ; hocque
pafto malitndo valornm compofitoram Ychementer ange-
tur. Hoc praccipue ifs cafibus vio venit, vbi formulae
{fopra juuentae ex paucioribus membris conflabant. Pro
formula antem x x 77y =S 5%, cins dimidiom 224225
pracbet 4, fine 1 == a, qui valor quum iam in forrula fupra
dara contincatur. hinc noni valores non orjnntur. Ar vero

. ﬂ.
formula 3ET2XY praebet o = — g, ideoque valores pro .@
crunt 28.#-- {25, 1,¢). qui nomeri iam antea nccurrunt.
Hoc ergo probe obfernare oportet sum, qui etiam omnes

na-

fun
sit,

tar

€0 :
tant

mea
iusn
prae
num
adit
How

£ on

rum

inter |

i—f

6.d,
tym

fa+

eritqu

mm

& 5 ¢ in hac

mines nu-

& ¢ forma

affecuti,
in com=
enim ifti

§ 15, per 2

qui ergo
cx binis
impares,
x—3y?y
um €rgo

g ; pro va
g 12n4 L1,

i tiam pro-

g ta cx his
3 hocque
 ter ange-

formulae

ant. Pro
gxdryy

J il
E-aly {upra

. At vero
res pro b

g ICCHTTRDL
j i omnes

ng-
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numerns compolitos pro s fatisfacientes inueftigare wolue-
tit, vade huic negotio immorari fuperfinam foret,

Scholion 2.

§. 51, Quamtomuws antem haec egregia videans
tnr, vtigne hic erit dolendum, quod nondum firmis de-
mon(lrationibus funt munita, enius rei ratio potiffimum in
eo fita videtnr, quod formulae pro s ingentae catenus
tantum valent, quateous numeros primos fuppeditant,
Quamquam antemn omnes labores a me fufcepti fpem
meam fefellerunt, tamen {p:ro, conatus meos iis, qoi hu-
iusmodi fpeculationibus dele®tantur, noa fore ingratos,
praccipue quia iam memoratam illam difficultacem circa
numeros primos de medio fuftuli, ita vt nunc fine dubio

aditus ad ifla numerorum myfteria non mediocriter faci~-

lior reddi vidcater. -

Propofitio 1.

§, 32. Si fuerit fxx-gpy=szz, exifentc
£ anmero primo, tum fi omnia guadrata per hunc onme-
rum & dividantur et refidua ex fingulis enata notenmr,
inter ea femper occurret —fg., five fublata vegatione,
s—fg

Demonfiratio,
Sint refidua illa ex diniflone per 5 wrta, 1, a, &,
e.d, etc. ac praebeat quadratum x x refiduum a, quadra-
wm vers yy refidanm &, aque cuidens eft numerum
fa-+gb per s fore dimbbilem. Siv ergo fa+g Ry N
eritque gb = A s fa, ideogue 4 &' —=AgSs —fga. Quam
Ffg am
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jam omne refidium, in duadratum duftum, iterum inter
refidua vccurrat, fiquidem infia s deprimatur, prodeat inde
refiduum ¢ ita vt fit ¢ —=Axgs—fga, et multiplo ipfine
« fublaco s =—fga, fine e==s—fga, et qua hoc ae-
que valcr de omnibus refidais, loco 2 fumentes vaitatcm
habebimus: ¢ =—fg, fine ex=s—f45

Corollarium 1.

§. 33. Si ergo fatisfaciat valor s =5, quia for-
wila 4 0 fg - 5, fi fuerit oumerns primus, etiam fatisfa-
ciat pro §, fi per hunc pumerum ommia guadrata diui-
dantur, inter refidua certo occurret ~—f gl

Corollarium 2.
% 94 Sit ifle divifor =D, et gnia datur qua=
dratum, quod fit pp, yode nafcitor refiduum — fg, manis

m%z:.oo:acn_.:u_pam.wu_...ﬁm&::Ezﬁ:wﬁnmnn&:T
forem D. :

Corollarium 3.

§. 35. Hic anrem jam manifefto inuolvitor diffi-
cilis illa conditio numeri primi, quia ordo refiduvorum hic
memeratus locom non habet, nifi D fit numerus primus.
Fieri enim vtique poffet, vt — f g non inter refidua
ceenyrerer, fi dinifor non effer primus.

Propofitio 2.
§. a6. Si qnadrata dinidendo per quemcungne pumerum
primum D=2 P - x inter refidua occiirrat mumerus r,
' mne

B -rum inter

-odeat inde

B iiplo ipfius

b e M Bus M o M R M e e e -

E 12 lhoc ae-

§ yvuitatem

quia for-
am fausfa-
drata dini-

datur qua=

- fg, mani=
e per dini-

Anitor diffi-
Arorum hic
rus primus,
wer refidna

it pumetum

alimerus r4

tunc

sl } oagx [ il

tunc eivs poteftas #F per D dinifa vnitatems selinguez; <t
vicifim , fi rF — & diniforem habeat 13, numerum r incer
refidua reperiri necefle cft.

Demonflratio.

Quoum digifor D ponatur 2 P4~ r, omnium ni-
meroram ipfo minoruin mulditudo et = P, quorum quia
femiflis tantum in refidva ingreditur, multimndo  refi-
ducrem  erit P, Deinde ctiam certum eit, fi inter
refidua occurrat numerus r, tu quoque omnes eins po-
téltares ibidem occurrere dibere, quemadmodem fmplis
cifima #" =1 ineft. Quocirca poteftas s neceffario non
nonum  refidunmn  pracbere potsft.  Atque hinc rite core
cluditne, inde ipfum primom refidium 2 prodire debere ,
ficque conftat propofitam pateftatem #F, per numerum pri-
mum D dwifam, refidunin relinguere —— 1. Quod ad i
verfionem propofitionis attinet , perpendamns, formulam
P — x perpetwo dinifibilem effe per 2 P - 335 ex quo fe~
quitar, vel formulam #°¥ — 1, vel #£-- 2 divifibilem effe
debere, Ommnes ergo pumedi pro r fumti, quibus formuls
poflerior +¥ -+ 3 fir dinifbilis, ex ordine refidnornm ex-
cluoduntur , atque illi tantum , qui formulam ¥ — 3 divifi-
bilem producunt, relinguuntur, guorum sumerns quum fie
¥, fequitnr omnes numeros r fore refidua,

Corollarium 2
§. 37 Quum primus dinifor fuerit — 5, pona-
ms b2p-f-1, et quia r==~—fg. fequinw, formatams
{—fgf~1 per b2 pa-z eflc dimifibifern, fen fore
=y pm(zp--1) Quom deinde etiam dinifos effe
_ pos-
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poflit b~ 4nfg, demmodo fuerit numerus primus, od

b=ap-iz faciamus
D=2pt1t4nfg=2F+1,

ita vt fit P—p 42 #fg atque etiam hacc poteitas:

(—feF =(~fE)y+="7s
voitate miouta per dipiforem 2P X--44 fe cuadet
dinifibilis,

Corollarium 2.

6. 38. Quocirca totum negotium huc redit, vt,
ponendo brevitatis gratia —fg =1, oftendatur, fi formula
¥ — 1 fucrit divifibilis per 2 p -~ X, tum etiam hanc for-
mulam: #2257 2, fore divifibilem per2p-i-X-+4381
fiquidera numerus 2 p =T - 407 fuerit pumerns primut.

. 4 OQ.o:&.EEw.
§. 39. Si ponamus r——1, cnidens eft formulam
— 32 — 1, dinidi -non pofle per 2p -1, nifi p fic nume-
rus par, - Sit ergo p—24 et 4¢-i- I nUmMCIUS primus 4
tum certe inter refidna reperietur 4 4. Sit quadratum, vode
“hot refidoum nafcitur =vo, et ov-4-x dinifibile erit per 4p+5.
ta ex his rationibus facillime patet, femper dari furnmam.
duorom quadratorum dinifibilem per numerum 4¢-+1,
id quod alias per multas demum ambages oflendi folet,

§. 40. Miffis antem hiz, qunac principiis nondum

{atis corroboratis innituntur, per certa principia in indo-
lem huinsmodi aequationum: fx & -+gyy =2 %, accus
ratins inquiramus. Ac primo quidem iam sigorofe mozn-
: ~ flrani-

tem |

merur

per b, ‘

dutun
ita, vt
xety
{ponte

vode i ]
habebi |

haec &

Hoe v §

confeq
b, in «

tantom.

tionem
Eule

mus, ob

E dit, vt
2 formula

B anc for-

E 401
B imus.

R rmulam
g ¢ numee
§ primus,
B m, vnde
B 4041,
j immam
g g1,
folet.
K nondum
f in indo-
z, accu~
fr fe mon-

B . firani-
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firauimus, fi haec aequatio poffibilis fuerit cafu s = b, tm
fumto namero &, ita vt fir Pp-fega=krr, fore
etiam s = bk valorem idoncum prs 5. Hoc igitur prae-
miffo ad fequentia progrediamur. .

Theorema 1.

§ 4. Siaequatio fx x + g5y = bz 2 faerit poffibilis,
tum nniwn.n.waw:mz potelt talis formula: i # 4 g, pernpe
mernm b divifibilis, ita vt numerus § minor fit quam; %

Demonftratio,

Quum formula .lla fxx--gyy divifibilis fit
per b, fi ea ducatur in formulam fp p g7 ¢, eciam pro-
m_cmsu.. per # erit dinifibile. Sumantur ergo numerip et ¢
ita, vt fit py—ga—1z, id quod femper fieri poteft, nifi
x et y habeant communem diuiforem, qui autem cafiis hine
fponte excluditur; tum antem produdtum illed erit

(fext+g9s)-+f8,
vnde fumto t=fpx 4 gqy formula ¢7-fg divilorem
habebit 2 Hic autem ponamus ¢ =3 + Ak, acque tum
haec formnla 74 - fg, etiamnunc per b erit divifibilis,
Hoc vero modo # infra femiffem numeri 5 deprimetnr,
nos.ﬁﬁsnnnnu certo dabitur formula 2¢ -3~ fg dinifibilis per
b, in qua ¢ non excedit femiffem ipfins b.

Corollarium 1

6. 42, Hace eadem proprictas numeri #, quia
tantum a produéto fg pendet, aeque patet ad hauc aegua-
tionem: x x ~ fgyy —bzx. Quin ctiam, i produdum

Euleri Opuse. dnal. Tom. 1. Gg fe
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fg in duos alios fadtores Z et 5 refloloi queat, ealem
conditio locum haber, vi acquatio Sx¥--gyy—=hbzx
fir poflibilis.

Corollarium 2.

§ 43. Quoties ergo numerus b fuerit dinifor for.
mulac 21+ fg, inde non femper councindi potelt, aequa-
tionem ¥ x +gyy—=hzz eflc poflibilem, fed plus ine
de inferri nequit, quam dari formulam affinem § ¥x + 97y
aequalem termino b z 2, dummodo fuerit §37=f&.

Corollarium 3.
§. 44. Qnia 1<} b formula #7 - fg, minor erit
quam ;hb-4-f2, quac ergo fi dividaww per b, quotts
minor erit quam ;& 445,

Corollarium 4.

§. 43. Vicifim ergo etiam patet, fi nulla detur
hoiusmodi formula per b diuifibilis, tnm etiam neque hane
acquationem: fx x4 gyy==5bz 2, neque vllam aliam ad-
finem {xx-+9yy=—hzz efe poffibilem, fi fcilicet fae-
ritd 7= fg Ad hoc ergoexaminandum fufficit eos tancom
cals enolnifle, quibus 7. <15,

Thearema 2.

§ 46. Siaequatio f x x -+ g y y = b 2 = fherit poffibilis,
tum {emper nemerem %, minorem gquam &, exhibere licet,
ita vi haec aequatio: fxx - gyy=> 2=z, fic pofibilis.

Demon-~

zat, exlam
yry=bsz

e dinifor fors
B teft, acquas
B :d plos in-

TEERE 2

g -/

minor erit
b, quorus

E nulla detur
& ncqoe hane
i 0 aliam ad-
E fcilicer fue-
B cos tancum

j it poffibilis,
B :ibere licet,
A muca—u_.—mu-

¥ Demon-

wil ) 285 { Gle
Demonftratio,

Si ponamus formulam 2+ 4 fg =k, fupra jam de-
monftravimuns, etiam banc forpam: fare--gyy = bhzx
efle poffibilem, Modo antem vidimus pro ¢ dari valorem
adeo minorem quam 34, quo formula #7-- g haheat
faforem b. Sit ergo alter fador B ideogue £ =25 er
PE=Hhb, et delero quadrato 2%, vtpote in quadrate
%2 innoluendo , orictur acquatio quoque pofibilis:

frxxgpy=Fzz vhi B2 b+15.

Corollarium 1.

6. 47. Quantuscunque ergo firerit numerus &', hoc
modo continne ad minores valores &, B%, etc. perucnire
licebit, donec tandem numeri prodeant tam parui, qui vl-
teriorem diminutionem non admittunt, Quia enim b'< 1b-4E,
vtique B excedere debebit €5 vnde manifeftum eft, quo
minor nucerns b fuerit redditus, vlteriorem diminutionem
retapdari, atque adeo penitus fifti,

Corollarium- 2.

§. 48. Si, dum hoc modo pro b contisuo mine-
res valores crunntur, tandem perueniatur ad ralorem velf
vl g, hinc certo concludere poterimus, aequationcm pro-
pofitam effe poffibilem, quandoquidem ifta: firw+gyy-fzz
cafum maxime obvitm involnit, feilicer y =o et =X,
Sin autem sofle modo deducamur ad f vet g, fed ad ali-
um numerum £, diviforem ipfins fg, indicio id erit, non
ipfam acquationem propofitam, fed aliam adfinem, fcilicet
4x x4y y=hzz effe poflibilem; vnde fi tandem adeo

Gg = per-
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pervenitetur ad vuitatem, tum aequatio xx -+ fg¥Y = bux
fovet poffibilis.

Problema. .

§. 49. Propofita acquatione fx ¥+ gyJy = bzxz
inueftigare, vtrum ea fic poffibilis vec ne?

Solutio.

Quia hic tres numerl proponustur, fi £

et b, acquatio ita exhibeatur, vt nomerus b eorum .E...
maximus , quandoquidem hic perinde eit, virum terminl
aequationis fint pofitini, an negativi, Tum fumatur for-
muala 3¢} fg et examen inftitvatur, vtrum, pro/ nume-
ris minoribus quam } % fumendis, haec formula fiat m.::..
fibilis per b nec ne? Cafi pofteriore flaim pronunciare
poterimus, acquationem propofitam effe poffibilem; priore
autem cafit oco & mancifcemur aliom pumerm minorem
b fimili mods examim fubiiciendum, donec tandem vite-
rior diminotio non babeat locum. Et fi inter hos valores
occurrat f vel g, certum hoc erit indicivm, aequationem
propofitam efle peifibilem; fin auntem ad alium numernm &,
diniforem produdti fg, perneniamus, tum conclndemus, ae-
quationem &1 x-+gry=hxz ¢fl: patlibilemn, nnmmnu_n.m...qn.‘.%.
Quodfi antem nentrum vin veniat, tom in valore minume 18
locum & {uccedents acquiefcamus, qui fit B, et nunc aequa-
tionem fy¥x-l-gry =4 25 i difponawus, ¥ licteva-
rum f et g maior, pata g, ad dextram referator boc mo-
do: bizz—fxx==gyy., et nmc loco g Gmili mode
quaerantur &', donec perueniatur ad g! five ipfi & five
ipfi f acqualem, quo calu propofium noftrem itidum erit
citic
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enitam. At fi ne hoc quidem facile patefear, loco g in-
woducamus valorem exiguum inde ortum g', et nunc ase
guatio b 22 —g'yy =fxx fimili modo tradtetur; ficque
tandem ad ternos numeros f/, g/, B! perucnictur, vt indi-
cium pulla amplivs dificultate laborare poflir.

Corollariom 1.

§ 0. Si numerus b fuerit praegrendis, viique
taediofo calcnlo erit opus, antequam formulae 2¢+4-fg
omues cafus vsque ad s —=!h exigantur; vix artem talem
faborem quitquam fuftipiet. Admiffo avtem faperiore prin=
cipio ftatim valor ifte b infra 4 fg deprimetur.

Corollarium 2,

§. sr. Si ingens ille numerns b habest factores,
puta m et a, hic labor non parum fublcuabitur, dum pri-
mo talis valor pro ¢ inuefligarur, vt formula #i-+-f2
faitem dinifibilis fiat vel per ar, vel per #; neque enim
deinceps d:fficile erit cafum elicers, quo ifta formula per
ipfam numeium b fiat divifib:lis. De caetero tota hacc
operatio egemplis clarins illuftrabicur,

Exemplum 1.

§. 52 Fxaninanda proponatur haec aequatio :
3xx 4 5yy— 106722 Sumawr ergoformalazz-f1s,
ob f—=13 et g = 5. et quia § = 1007 = 19. 58, quaera-
tor 7 primodtaviss- 1 faliem diviforem obgineat 19, gnod
manifello fir furendo t=2; tum enim fit R =19 et fic pro-
dit # = 53, fublato auadrato 39°% Nunc porro guacratur
vt formula #2-i- 15 diviforem nancifcater 53, quod fit

Gz a i

v
r
|
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fi # =12, ita vt fam habeamus k= 150 — 3. 53, ideo<
que H k= 4,83, ficque 4= 3, qui numerns, quom ae-
qualis fir ipfi f, indicat moftram formulam effe poffibilem.

Exemplum 2.

§. 53. Proponatir haec acquatio: 2 ¥ x -7y
=28, %8s Hic fza, g=7 eth=23. Sumamr k=25t 14,
qui numeros fit dinifibilis per 23, fumendo z—3. Ert
antem k = 23. b, ideoque b £ — 25%; vnde intelligimus, hane
acquationem: x ¥ 4- 14 7 ¥ — 2z ecffc poffibilem; neque
vero hine {equitsr propofitam effe impoilibilem, quam fieri
poffit ¥t vtraque fimal locam habeat. Videamus ergo an
hace forma: 2 x x 4 72y = z z fit pofiibilis, quod quidem
wapifeftum eft, fomendo x—1, y—1 et 2=3. Sed
tamen regula noftra vtamur, et quia et b =1, famendo
t=a erit k=18 2,3, hine Mhi—2 3, ideoque
b= 2 hoc eft B'cf; ficque patet etiam iplam propofitam
aequationemn effe poffibilem,

Corollarium.

§ 54. Quum ergo hoc cafu virague forma fx x
~~gyy=bzz e xx-+fgyy=hzs fic pofibilis,
operae pretiom erit in eos calus inquirere, quibas vira-

que formula fxx 4 gyy et xx-+fgyy cidem termi-
no kzz aequalis effe poffi. Hoc antem manifefto ene-
niet, quando fieri poterits fex4-gyyr=su--fgov,
quod fi enenire pofiit , infiniti cevte xhiberi porerunt
cafus, inter quos dabitur ynus, quo o — o. Mnd igitr

euenic, guotics evadere poteft fx x4 gyy=—wu, id

quod noftre exemplo manifito fit.
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Exemplum 3.

§. 59. Praponatnr dequatio ¥ x--6yy = 14523
=5.29.%% In formnla ergo 2 =¢2+ 6 fumamus =2,
vr flac k= 2.3, ideoque Ak =2.5" 29, ficque A =2 29
Nunc fumator ¢ ita, vt & fiat per =29 dinifibile, quod
eucnit fumendo ¢#—yg: fiet enim k=87 —=3.20, ergo
b k=2 3 20" et b':=6, =g, confequenter nolira ae-
quatio eft vtique poflibilis,

Exemplum 4.

§. 56, Proponatur asquatio: g x x -+ 7 yy = 89.22%
Hic eft f—=3, g:=17 et b= 89, ideoque £ —=¢¢ 1} 2%
Quaceratar ergo ¢, vt iila formula dinifibilis fiat per 89.
Ponamus in hune finem ## - 84 = 89. 7 Hic enim loco
ex feribere liceret 21, 4 ¢ in genere, atque hic fumfimus
g = 2, vt etiam hune cafum illattramus, Quum autemn nul-
lum- quadratum fit formae g #-+2, pro numero 5 exclu-
duntur valores r, 4, Y, 10, et in genere § - 1. Deinde
excluduntur omres numeri impariter pares 2, 6, IO, 14, 6iC.
et quia omnia quadrata font formas vel 5« -+ 3, vel
$a-{-4, pro # etiam excluduntur hi pumeri: 3,4, % 9,
13, X4, et in genere 5 o4 3 et 5« + 4. His exclufis pro s
remanent examinandi hi nameri: s, 135, 12, 15, 1%, 20, 81,
a%, 82, 35, 36, 41, quos ergo fuccefine in aequatione
$18—=89.7—84, loco n fubfliti oportet. At vero pri=
mus valor s = 5 ftatim pracbet quadratum , vnde k=5 89
et ¥ =35. Nunc autem £ per 5 fict divifibile fumendo
t=1x, vode fit k=3.37 et p' = z7. (Qnia ergo nc-
que ad 3, neque ad %7 penenimus , fumto B! = § exami-

Remis acquationem 53 % — 3 XX =77 ¥, atque iam tota

ope-
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operatio eft mutands, dum habemus f=35,6=—3 ¢t
b — 7, quocirca, pofito k=4§7— 15, fumamus 2= 1, vt
fiat k== ~—2.7, vade fit B ==— 2, ita vt nunc acquatio
examinanda fit haec §zz—ax¥¥="—2yy, five gxx
—2yy=5az, Vi f—3, g=—2 et b — 5. Sumto er~
go k—1t—6, fiat t =1 erlt Eo=—5 et H=—1, er-
go peruenimus ad hane acquationem: 3 ¥¥—2y¥=—2 %
fine 2 yy—~2z2=gxx, vbi habemus f=2, g=—14
b=g. Erit etgo k—=1#t— 2, quod quum nallo mado fieri
pollic, omnes iftac aequationes ideoque et ipfa propofita
{unt impoilibiles,

Exemplum s.

§, 57. Sit propofita acquatio § XX +7yy=178 22,
vbi vt antea f==3, g =17, at =378 = 2. 89, duplo
mator quam cafit praecedente. Pofito ergo k=—7z— 21,
ex praccedente patet pro ¢ fomi debere 28 Paofito igitur
70— 81121 pro n relinquuotor nemeri:

5y 8, 9y I4, 1B, 20, 24, 29, §0; 33, 88, 44.
Reperitor antem # = 14, vode fit 7:=35, ficque erit
k== 14,89, hincque b == 2. 14 4.%, ideoque b'=—17,
qui numcrus quum ipfi numero g fit aequalis, indicat ac-
quationem noftram cffe poflibilem,

Problema.

§. 58, Poftquam acquatio fxx -+ £YY¥ —bz=
methodo praeccdente pofibilis fuerit inuenta, dum tandem
valures ox A inuenti perdudti fuering ad f, fine ad g, de-
forminare ipfa quadrata X ¥ et yy, quibus acquatio eua-
dit poflibilis.

Solu-
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Solu-

Solutio.
Quia folutio praecedens ad fequentes formulas eft
perdudta:
k—aar-fe=bb; B=bbt-fa=HI,
M—ce- fg=—=HB"; etc.
habebimus b & =4 H —F. 0, hincque hE =F kD, Si-
mili modo reperiemus
P.o==b"F, item A% 0= BHEY ctc,
Sit nunc BY =, erit BY—f B, hinc BO==fRLE, ac
3%%5 b.0=fk k. k", confequenter habebimus &0 hoc
€
baz=f(ea--fg) (bbAfg) (ce-+-fe)(dd--fg) st
quod produnm manifeflo réducitur ad f{A®—-fg B'),
ita vt hinc fiat bz z— fA'+ ffg B’ quocirca nancifci=
mur ¥=A et y—=fB, ficque Problema ¢ft xcfolutum.

Euleri Opuse, dnal. Tom. 1, Hb DE




