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6, 97. La premiére, question qui fe

préfente ici, cest de feavoir, 1T tousles
cas de ce quarré atriple thitche ad-
mettent toujours des. forimules directri-
ces ou non? . Or je dois d’abord re-,
marquer ;. que. lorsque le quarré est
compofé de deux membres, il ne {Gau-
roit jamais admettre de directrices, de
forte  que le -cas de n=6 doit encore
étre exclu dans cette espéce de quarrés
un Il fimples. Verité de laquelle on {e pour-
' TOit convaincre ‘par la methode ordi-

18/ 66..

Jet:

vifiblé. par 3; nous metirons;donc;par;
tolt'n=3 m, ot m marqueta le noinbre
des membres., .dont chaque:colonie
tant horizontale:que verticalerest cony
pofée. Ainfile cas le plusifimple:feras
celui, o m==1'0u bien n=3etlejquar;
pé latin, contenant un feul membresdd
quacré général a triple marchei ' ;

- nombre n doitid 1émentadl ‘naire de chercher les directrices, mais

‘qui.acquerra un, dégré d’autant plus
‘haig,de, certitude, “guon en peut don-.
i riune déhionftrition. trés rigoureufle
i tirée de principes tout a fait différens
- de ceux,, par lesquels nous avons prou-
vé limposfibilité des cas précédens, ou
ile nombre n étoit impairement pair, ét
'qui ne fgauroient étre appliqués gans

cétte fectjon 4 caufe- de

a ‘multiplicité

1

b (USRS PO ! ‘des cas différens qu'on -y feroit obligé

y 2 SRENN G 130 5 LAY A LR :

o a3 £ de ‘confiderer. M e
| 3 I AL . g

- . ayla oh s Ipee 3
dont la conftruction a été fuffifamment =f &

expliquée au §. 18. de la-{ection U

§. 08. Pour rendre’'cette démon-
ration-plus claire et plus facile, je
margiieral le premier membre du quar-
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" tre verticale.  Ainfiy -godnd, con veut
prendre tous leg: trois;a:

ré propofé a triple marche, foavoir +7s1
par la lettre A, qui comprendra doné
trois bandes horizontales et autdrit.
verticales et Ja lettre a me marquer:
chaque nombre contenu danscepetu}]‘
| quarre, Ac'jes:t‘ a dire ou 1 ou’ 2 ou H3.
Df; 1‘_’:1_,_1"‘1'}‘(:}11"1‘6 maniére jexprimerai le fes

‘de.Ja pr emiere
“yerticale, puisquils;fgrojent: pris;de la*

Tettre A “la promicre lotizonte fe-
Toi bord excliier, de. méme qué la
: crticale’) et partant les trois
1 b dévroient étre. tirés de la feconde
| partie, de laifeconde verticale; c'est a

S T &

premiére vert

E¥n meleny T e T = Lot s, 3 PR e f“ S '_'- 4 o '~ . -

coid membre du quarré, feavoiry .34 dire du’smembre A, le feul restant ct
ar la Jetire B et el d e wisw 645 qui ne contient du tout de b. Suppo-
. ettre.B, et-chacun des nombres;, f6ns donc quon tire de la premicre

pande verticale deux a4 et un & c'est a
dire trois termes, et il faudra que I'au-
re en donne autant {gavoir un 4 et
eux 4, Or les deux a.étant pris du.
membre: A de la prémiere horizontale
“gtleh dumembre:B.d :
fizontale , il%est clair, que le terme
festant de la premiére horizontale ne
peut étre que b €t ceux de la feconde
aa, .1‘a pré’mié\rq y,é;_ﬁi;;'cjgl_e: étant: exclile.
ki Au lieu des termes manguans. 4 3
““nous obtiendrions'a a.b.; D’on Llon voit
éia asfés clairement, qu'en tirant de
3 premiére verticale un a‘etdeux b, il
{eroit pareillement iniposfible de dédui-
‘tede la feconde les termes restanta a b,
Par confequent il est.démontré que le
is =5 n'admet point'de dingctrices.
- “ 1 4 - 6. 102,

. quil contient par b;"<Cela pose l&:qudr-
¢ latin de’deus membrés,. cespd dirg
‘pour e’ éas'de’n=s6! pourtaletrel représ
{enité "de cette facon yid Bron’e
des bandes tant ‘horizontalés’ qu
cales renferme trojs termes, it

\; 1 1y 7

W membre B.de la feconde ho-

\ ‘ 0y 2k
- §. 99, Maintenant poblerve,. que.fi
ce quarré admettoit une directrice: el
le devroit contenir trois a et fti_:t;i; B
do%t les'uns {feroient tirés de la ﬁi*émiéi
re verticale A B et les autres de la e
conde verticale B-A. Or puisque, tous
lfsslterm es d’une directrice 'doiy'é-ﬁfié'rfi" '
tirés de diflérentes bandes hdiﬁ%ﬂiﬁeg
-t de différentes verticales,- chglhfﬁ'e"‘téf-‘-
me., qu'on met dans la directrice , ex

clud une bande horizontale ét une.aus

E
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0. 100. Mais fi, pour le cas n—fg ot
M=3, nous marquons le t101{1cm@

membre au guarrg genelal leavoir; b 9;

par la lettre C, et les trois uombrcs Vi

75> 8, 9, quil contient par [a lettre ch

ADC
110Us aurons A examiner le qUéll'l‘E gg;;

etlaformule directrice, {’il y ena une,
comprqum trois a’y _tIDJS b et trois c
En'prennant done’le

‘on verra, - querde] qwel@’ue ‘maniére
-qu'on tire les:lett ‘esriminuscules des
. bandes de ce qudrréstilnefolrnirs j Jar-
. mais de directrices ;% et'il-fembl le'qu'on

‘puisle hardlmenv tIl‘E:lxlfl__l}‘leme conclu-
dion pour; tous les cas;  ou n est un
~nombre pair,; de.forte que cette {ectir
‘on ne [’ etend quaux multiples impairs

de 3a cgmme 3,9, 15, 21, &o,

§ 102, La belle. denmnﬁmtlon pour
le cas de n=5 rapportée aux §, 98. et 09.
m’engage i faire une digresfion aux
"quarrés latins & quintuple marche, ou
A Aeptuple oua.une autre marche quel-
.congue’en: nombrc 1m15mr;= ‘parrapport
Aauxquels’ o pom‘m démontrer avec la
méme facilité, qu’aucun-d’entre eux,
qui'ne renferme que deux mernbres

par conﬁ%quent
rcondé'vertmalc
que les trojs ¢’ ce\ 'm'cxclura la*’f cof+
de horlzonmle ‘et parge’ qu‘II TEtE Ena
core ‘dans lg t1 o:iPeme Verticale les:
trois b, on voit aifément, que ce cag
iourmt des’ dn@ctm,ces on en pourra
1ncm¢ déduire par dautres youtcs

§ 1er, Eu examinant de la meme
maniére le cas de n=yi2 ou m=gq et de-,
fignant Je quatrleme membre du quarr

1 ]
général u =10 par Ja Jettre IV et les ters
mes qu ol COHIFIEI]t :(o, I1, 32 pa,r'd'"
de fo1tz=- que le quaue g exammej, fom,f

ces.  Cari imarqudnt: poﬁr le casg:-de
D=1o=2.75, les deuxsmembres dornt. il .
est compofd’ par’ AtetsBisaet: s cmc{
o termes qu'ils contiennent paraeth, i
w0 {agira de déduire . d‘wfquar ré M"

i "}-?,_L?,_E{; aahbh ne formule d11'ectr*1ce~
i gui contienne, dans’ unt ordre quelcon—

A R
n % ﬂ ‘E o DR (iue cmqa et c1nqb
D 4B wr
C on

_nie ﬁurom jamais’ admettre de directri _

My o §oten
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v §.-103. - Donc {i nous voulions pren-:
dre tous:les. cing a de la premiére ver:!:
ticale, la premiere horizontale en fe-_: 4
roit exclile et il ne resteroit dans Ja- fe{ff
.conde verticale que le terme A, qui'-!
ne renferme pas de 4, En prennant de.
Ja; premiére verticale quatre a et un:b;,
da %econde verticale ne {cauroit fournu{
quun:b et quatre a ;- pendant qwil nous
faudroit un a &t quatre b pour complet-
et lardirectricgs: . mémé Inconyeni;
entie rencontrc en urant trpisa eL deux
b de:la’; premiére: vert ;
Vdes denx:a etctrois. b quil: nous '?fau:-;'-
‘ drq1t encorc), [a feconde; Vertwﬂe ‘ine':.-
fourniroit que’ deuk b ét troiga, - D’ol " |
on voit, quil n’y a pas- de dll‘(?Ctl‘lCCS; oA
aen attendLe »::et:la raifon confiste our
‘vertément en'ce que le nombre des; per
tites lettres est impair et il femblequ’on -
eut fouténir, que lamémeimposiibilir
t¢ fubfilte dans fous les cas, oulenoms'"
brc des membres A;'B; &c est palr.,l :

"deuk membres::Ax et Br : dQl’lti chacun
contienne, fa pemte Iettre et b, dquas

‘ trr—:fols, cequr feroﬂ; leicasde; m=8 il

g qlldrrefsB ﬁh"ﬁne directiiz

: qul; "llferm_e ‘dénsain ordre: quel—
,conquc QUALFEY Bt qhatle b, ce qm n’a
pas' Ja, momch & chﬂiculfe . Un n’a qu'a
tirer'de IgpFemicre verticale deux a et
» deuxib’ et'puisque dans la feconde ver-
ticale le .premier membre B fournit en-
core deux b.et 'autre A deux a, la di-
- rectrice fera complette; Oy Ion voit,
. €n méme temps, que dans tous ces cas
il faut toujours t11'f:1 de chaque colonne
~deuxta et deux/b;i et e raifohnement
a- lleu pour’ toué es ‘ mbres/palrs

'_Y

, §._ _105 Rcvenons A nbtre quarré i
friple marche, et pour en chercher les

. eonque.a, - quitépondéali ldlce Vertia
~ cal teta l’horizontal e:n?comp;a
_Tant ce-termed la fomme dedés indis
ces t.+ u, on oblervera blentot quil
"y.aun double rapport, entre cux; l’un*
%=t 4 u—1 et Pautres X=t4-u
“.dont Ja différence depend dela dmﬁbl-
! 11te ‘des nombres t etou-par 3. Or ces
' nombrcs fc 1cdu1fent d trois espéces ,

que

1

- '\-J-J
6. 104 Mais dans tous les cas, ol
le nombre des petites lettres ést. pﬂu‘“ f
cette imposhbilité .cesfe enticrement’;
Carfuppofons qu'il ["agisfe d’un quarré

quadluple marche i qul fenferme
dcux -

i |

- directrices conﬁfierons un'terme quelv.
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que TNOus pourrons 1‘ef;>rél"enter pai;
3r-~1,3a+42,.32- 3, ou bien" . ,
limplement par 1, ‘2, 3 qui pourront > W i Ddont dneShend) on e
également marqguer les trois espéces) Is cas., . ou
Enfuite a caufe de 'ambiguité des {oms enterofis {épares
bres. 1 et 4 dans les deux expresfions T . o s
"de;x;nm;s mettrons X=t -~ u—w. ‘Ce_'?-

SRR O

S e 2 — . . » T i ?
la pofé la table fiyivante fervira 3 déters R etk b IR 11 B RN N
‘miner le Tapport ehtre. x. et.fes _i_lldiCES;: : -.g;‘;i’ﬂj:-ifm g e W s o

et les valeyrs:de
peces de la valepr

ST MR A

cedyogean 6 =5 g o el
g 167.. Cette derniére tablette fera,
‘d'utt grarid fecours en examinant fi ung

15 formule 'p"r‘cé pofée est directrice ou non.
O i . Car on, 0’4 qui écrire cette formule,
e % ‘ > ¢lle de t I'un

LR : £ - ERES RN ITERES I et

“gn aura'{r“:fu WEE Rl ey vh :_-4 A0 011 blenﬂ’la*f : i ST R e
L L2 {otis I'a °t a’enidedune felontcetre
e KL Bt Lii S O T TR
petite tableles valeurs de U, et quand
S lés ol unes il Siine
elles, cest une marque fure, que Ja
_ , T formile propofee’e ﬁl:'ﬁcﬂ;et,qv nt di=
0. 106. Ayantdonc trouvé x=tdu—w, g Jrectrice, -Pour eclaircitcela
on en tire reciproquement u=x—t}-w, ;
d’ou l'on pourra trouver l’jl_'ldic':e._',hp‘vi-
tizontal u de chaque terme x et de
Pindice vertical, qui lui repond ,'set
de-12-on pourra asfigner la vraye va- &
leur de u pour toutes les valeurs de.
‘tetx, comme on peut voir par cette
tables « V.. . T Forgl E:

- d'ott T'on voit quil y a w=4, quand -
~A'up ou l'autre des indices t et:niest 3'

et nilun ni lantre=y;..»

13

D | e
'l'!" 'IF -'-i" - s & g 3 3 " 2T 4‘-“
pourde cas n==pcet pgg‘gresﬁon']? OUI135702468
cpien; lui fouferivant Jalrie, Hes] 421213436 7 81y
o epman . Kegle, ppOee o

—— —e
£, ST ES L TY S Ty
; bl On aurdli==re 974.5918‘3
Wil s o0 u Uy SDOFIGITY S IRERa

ui, . renfermant toutesiesivaleurs: dif
ferentes, fait vojr, ‘que la progresfion.
RIS i T arith-




fet dlrfrctucc.

Iculs dliTerentcs

1ga ri EULER RECHERCHES“'

arithmétiqie 1 § 5 7924 68 est en ef‘

KA

6. 108, Or ayant tromze une. feule.
directrlce, on pourra , par-des mes
dont hous.
avons fait ufage dans les fections précél”
dentes, en déduire un grand nombres’
dautres formules égalemerit directri-
-que pour une nou-
_ Vt?lle Jd;rectrice.le termi

thodes {femblables a celles”;

......

‘cés; ™ Cat pofarits:

e RS Ei(l:a}A'T““jh‘l

il i

STt

‘ dds l
a’gg{mj dev ant.lesﬁreu?{ les ve}}g}q}s de
shgiel q11'1 les‘ r’mger“da 15 Tetir

ilt

ut(

1_1omblc X de Cette manle

I.Il jff o il "i )
flaturel et de fouscur ' clfgtc, 1 _._fon'

=
f"\
.--..
5
R
[
.
~
)
~1

Tesg 51";»2%‘75'5 65419
- . 13‘337_,954»62

et cette formule fela ﬁu ement une noua
~yelle directrice ;- puisque tous" B U}

étant les mémes quc les t I 011t des va-

!

. PIé £ A=l tHon aury -
- Amﬁ dans’ 1’6}{6111[)1;3 precedent"
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6. 100.. Om.paurrasiatsth "5_c0n11nc : l
"' dans les fections? pr‘accda“ tieshil.echians
o8 ‘ger entre elles les, deux lettres t et X,
Jten prennam;tT;_xreh}Xr—tf];fﬁ_l_ , ;
tirera; commmﬂrdesﬁls gIne T
hrecmce;q enverfieyta-Ainfivia: formule
: I‘Qpﬂfe.ﬂftam’.d@s_fu&u‘l 8 1597792 4G
; urmfa;p_;l'i"lc; T8 :ﬁerfemcnf: cette mous
velle diréctiice: 1:627:38 46 5, et cels -
% 1&ue nousiavions tirée dela plopofeex
'par Datitré regle: 138 7.9 5 4 i6'2 ames
ne'ld me‘mte renvc:rfee- 192768435,
SRR I TS B LR (b

B o it

£ 5§ 110 ; L;Ayant en vertu de cette re=
gle ouT=x:¢ct X=t, pour. U la formux
X-;-,-?I?j HnWEt—sxibiwnpuisqué ces
QXR}‘CSﬂ Cvarient “panfoutesites-vas
Jleurs: Ln@end‘mt quest et xifbislent les
% varlatlonsf‘necesfawes'“'lﬂ fen fﬁﬂt"“‘-
'que prennant; “F=stion poutra nittre
K=t—x Jwiyetic'tst.ancquol confistet
1a fecondc regle qui ne’ dﬂgre de cel-
lesiides: fGCttIDnS precédentts .que qrﬁar
aras
‘-'-.tou}omrxé*—'r exceptealeS' ltidiss cag
Ppottés: au: 6l 1065 gayoho <t
our lesquels il faut prendrelsw—*q '
Ilifloyennant ces deux regles, des qu’on

aura, | trouve quelques dn'ectrlces par les
: e~

<

flapparm @ \h ﬁcm1ﬁoam®n1wr,rn*qur’

I—U_.




==

e e e e

IR

Y

(<} FULER RECHERCHES*' 'St}ﬁ:'i-i’f:é;"QUAI%REESELI\?EPE@FI%&EE 5"
methodes ordmau‘es, on en pourra de-_ sep ey son i p,ca}s(ﬁréa‘a'f'lugwp—;-; SLpl 68
duire pluﬁeures autres, © o . s il sy JU8 nv;psée» UG 8183405

2 45! 0 T nEaT HOVET iiw%l@(-lt;} *:&Jolél

ﬁ IIL, MEUS ict on decouvmra bien
t5t une grande variété dans. les formu
les, qu'on veut.transformer par ces.ré

gles-\ Ily-en a qui demeéurent inaltes
Tables, par lune. et lautre., " Telle estiv
1i:3: 2479 84657, qui estila dlao'onala"_ p
du“quarre pnopofe‘ 'ellei,feqieprodmt &
tant;par 14, premiere quelparla feconde_,".
de;nos regles;y 1 Bhfuit | y
formules -qui;pa;
- CEes- regleshn'cup tr G {eule
_'nouvelle‘dueatrgce ~TellesestThir: exs
‘emple lai:progresfion - authniemque ﬁ&
croisfante.de Funité 1.9.8:7:6:5 43
‘qui par Ja" prcrruele regle fe: chrodth
Celleiméme 4 .tpe\ndant»que aw: feconder:
fourmt cellesct 1.6 557302y 0783 q_uD"
fe reProdmt par Ie 1‘chcrfement sifees
. A Ly & ien "; ! ,' Lf-."
§ y12, | Developpons l4; 1‘@0‘1 csﬁ@n[
aﬂthmemque propofée 13 579 2 4-6_8,,
qui a l'aide dé nos-deux reglesfou 1'1
“comme on-va V01r, quatre nE:
dn*ectuces Ay e i

s ot “i ﬁ%%fﬁg]ﬁ E1002 706 18 g
A { ditivih by utie) xIETIOTET T
AT .

Voila: Hbnelagaeh1 s ypcegietf.t,gté__fcpﬂ
fi?é'dfllces"fﬁﬁ? [Ié'Eaé’ ol h__g qui‘Snt
toutes éét?f;fbelfei]? rop r1etfe que;-l’elgrs:
t_efmcg f'uﬂrént e mélite” ordle AT Tap-
ort 4° %m; HWIﬁbLhte par'g.  OfFil” est
acﬂ ' d’en!trouver’ e“utorc d’autres ‘g
cet Eegzu‘d fuivent 12 méme’ “lofX; ‘que
n"ous aflotis ' mettre" con;omtemant dc-q

nc‘

o] TR B 1l

Tsa _omyl (S i 'mc, ;: -
rr % SRR O] T
iy rd‘:
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L rsenarr

e

-thr pour, former un - quarré. ,magique:

: 4 Llf [P
- 3defemb 13b]es dp;ectrlces ‘Epur les dif
Y fereﬁsﬂ\ X .o,fans}a; ecrgganj

‘ 'Blb }J)II'? II,I?Mj 11033 : tl;JE
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werat e

qui {e reproduifent Pune Pautre tant par.

la premicre que par la feconde regle, ..

Il:est importang davoir rappor té ces 9

formulés , :qui fiéifent le méme ordre”

ar rapport aux termes divifibles par 3
]éar nous : yerrons. -dans. la . fuivante’

..... Uy

mplt:t on' geut”employar 2.ct MEmE.

Y SR o LA A N R

i u__,.‘.lnl

€;108, Lol

,-.: Ry

FEHE

§ a%tz?h. ompbi ﬁmé ol ]

cgsm , eﬁg lE:)}Im;ﬂr:s gqnj

'l.

a lcs

s.nH.‘

quarres ltere 1

A\

§. 1x3. Ma15n11 y :1~au5ﬁ quantlte de i
dll‘CCtI'lCE‘,S: qm de cette maniére four-

msfent jusgu’a une @louzalnei?dem ouvel
‘les, coinrfie bn™* ‘peut VOII' paf 14 fulvan
te chmﬁe ’(111 hazald;

E:' O i
ol E, D- TR0 I
N N . T S U
B e
L A Q <
5 fid

SRS DA SRR LT auo.rr 31"
' Ii::.':_';d__‘J_j} V.U'L.h 251

2 @ &% g 5 7 90 T
¥ g ¥k 8 U i@ g
rridy o .I;"
;_._JJ:J S

% ﬂudqlt ]
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<progigientc, d¢
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xusy‘ 7 L ey

:Ru o fier w3 o 16929;“‘ 54
ot S s b Al S 45 850

: ﬁ.mpm Ly L5 1eDE 5 Y
gy "{"I'I‘i: rTUIr S 3, “817(3“6 94
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e h e Jalcq it JJI'H Py 8o b ey
f.--:;ﬂ"f:a ":,Jc)a ml { 6 9 u ';n 58
3. ii0g 39! 4o Srr": ST e

8206 o

,fr \-. d OEI ¥ Q‘n Lll.gép%(}‘flré‘“le h:’; 7hg_4' g-‘g‘s"g

“JU- ‘ Jll:{’Jl blogas “fjf e ey .6/2:'“

-,—ﬁ._ﬂ“r’. b oled 143 9,0 75.02 4

S mr‘?‘”:e m"e‘itoass"y-‘g-‘y'@

ois TN o i (] B R i S T S e

b Pl s 2 oo bofnd L 349083 576

A } [ 9 "“ 2“5 FCDIB{ -n_ . il
MY E U s‘s"'r(':ll' P B rt.';'.r.,['. 6“3 7.9 58 2.9

be (V¥ie] b il w6 :
douze,; dont aug;f_le nc 116us

1c &UPﬁI‘RV&DﬁH. s
m g licalilg gloaty o e

Aprch ice§ tegles: pom‘ 1’11‘1«
muoni dt:s ireetfices:pour; I"expofant
,, il reste encore.a-yoir, comment:il
fut en déduire des directrices. pour*les
: fu_tre »exﬁb’ﬁiﬁ o '”ﬁqblfsn "“}iéu quelle

2
ni &.ﬂiaut con{trm c.les 1y stcmes

completst Potlt det® effq:t fobfe rvc en
nérdl, ! qiayant trdufé godr fin ex-

wpofal if quelcon‘qm—“'““la rdirectrice

thischibie &, romienstiterd en verti

f’de la- formre: duquarsé tatih’ lardirectris

e pour lexpofant a 43, en augmen-
i N 2 ‘_ tan{;
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SUR LES QUARRES MAGI(;Q_U;::S 197 -
tant chaque terme deld premiére de

Et en confidérant avec attention la for
mc du quarré pr fpofe on peut mém
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