. o Mogn
* 4 o s i LIY

TN

-t

i prime le 110mbre des valeurs:est (pF=3)-
i | fic,l—f-g):z. 4=8, c’est qui est tres bien:
- daccord; car les valeurs que’pgiiyent

regevoir les lettres d et s-font réélle~:

SETAT R

23,32, 33.": Enfuite en lexcluant les
nombres de.d ‘et 5, dont'la différénce .
(R o byt

ipary les

ST

d—s3 est’ divifible par 5 ou

THEL St B LA

,combipﬁaifgl;xs;"a('_g‘imi‘sﬁbh;sffé o1

. LoApd T
i ﬂi*ﬁi F=I8¢ Aty &
B e i o K A
7 ey T8 8:[2'd:17§é__5’r‘v—'—'3§r_ -

P e S

R T Rl Yoy TRy g
ey, ot 9L 95;;3.?51‘5?}38;; ‘d;:3'g gg;é 3.
&9 Ton' pourioit forer dSise quar
rés différens de’ 1225 cafes’, ‘dais, le
quels, toutes” Ies” conditiofis' pré
feroiént remplies'; mais ' on; novs  dis-
3 penfera vblontiers ‘de 12 ¢ohfiriction

- actuelle méme d’un feul d’enfié tux =<

.

g Gaky adhl S RR RS G ] oA
" Fin de la Section” premijres
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: #} ' - yap=setg=y,la fO.l‘:Illﬁle:j,;_, qUI,'C}"!: :I :

- ment les 8 fuivins: 2, 3, 12, 17"'?218',;5 :
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SECTION SECONDE

) Epnelos e
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i ooy, o cacpoiehedbons o nian
Des Quarrés lamns,,g_doghlq,:marchc i
vl v et -..,‘}_'LK’ a.d‘.l-.l'_-}"_“i,t,' (a1 l"{ﬂ { R R S

L 3oy daeg Lales

ol aiio

‘fortite générale; ¥ 17

) .

" (n-1)

pw -

5. 66. + Nous avong déja remarqué
i-desfus . dans la fection précédente

}-en établisfant les clasles des quarrés ré-

uliers;, -que cette ‘-es:ﬁég:féff_;‘e:{_gﬂ d.entied
emejit lesinombres n imipairs ;¢ etmous
efroiis dans”ld fuite , que: 1es valeurs'
e 11-doivent fion-feulement étre pairs
:mais nigime ‘pairement pairs, ou, que les
ombre des’ cafes ‘du trafré -a: double

5 marclie doit étre divifible par el quarré

Yo r ;

~'de4it Mais avant quede’yerifia [a de-

monftration’ dgvcette vetitéy il faudras

E; oY S5 . , ¥

‘trouve entre les différens nombres du

‘quarré et leur pofition. Pour cet effet

_jobférye d’abord, que parce que les

ermes: de la premicre bande horizon-
TLES: | .

i déterminer eitgénéral larelationtquiife:
! d-lelal q

W WDEEL, . - B tas
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AR g andd

‘tale font en. méme temps 1{39 mdlces" :

des colonnes verticales qui leur repon~ L . - . he [fauroient:forrnir aictine for=

dent ausf] bien que ceux de la pre-
nmre bande-verticale le font deés hori-

zontales ; chaque cale du! quarré fera

déterminée par deux indices, l'un vers
tical et l'autre horizontal, Soit" donc
en general 1 Uindice vertical duii térme

quelconqus X et fon m ice horlzon- 3
tal, et il ffagira; d,e trouver [a rehtlon ‘
entre les trol_. lettres®, et x” -Pour

cet effet il- faut dlﬂ:lllUllCI' fowneufe—

ment le.-casy Qudun our lautre des,g 1 :
.de celm A
ton VeI~

deux nombres ¢ et.u cst pair,.
ot toys les deux font. PAITs,: €0

ra: d’abord;-.quele. premies, cas fougmt
¥=t -+ u—r &’ l’autref-x—-t r{— 3y
¢e qui fait voir, €N méme. temps aue;
deux indices t-et . REUYENE eory -_, Rans
ggs.. entle L CNX 5 " crme: X

chancre de- valcxp Wf)iusgu LLrn\? glcpqnd

que-de lafomme de ces lenx lettres
Apres cette, oblErvation, ;AOUS POUTTONS
propolerinotre. J,"heo;gzm@ ghall plpnnq,
c;mncc de la Immere ﬁlLVﬂI}f‘Q}hh 11" : J b

les -

-H ”.

'l

 “marchent toujours fuivant la férie- des:
nombres; natunels, 2étant; ;1125 3l 4y
&, ef:il faudla, en vertu de 14 nature;
des directrices, - expofée dans la fecti-.
on precedentc , quel'ine et l'autre de
ces deux’ {éries 1enfc1'me tous les nom-

~

ey o T vus -lés” quarrés: 4 double marche,

mule  dirécirice, « <4y moits-que e
" nombre: de; _fgrmgs', Derizontano

Lpan s """ D BT D07 _
o iy -.EZ _M'}FJO_!L? i \ oo i :
:,_(5 67, 1. Poun. démontrer ce Themea_
‘me , foit; la {erie.a by ey d; e, &c. une:
formule fidirectrice. quelconque pour:
l’cxPofant indeterminé a y foit e, sy ¥,

‘3, &, &c. la fériedes indices horizone

“taux indiqués -par la letere ¢, -celle des:
"indices verticaux marqués par u,-qui

bres différens: depti§”1 jusqu'a n.” Ay-

t lautre. horlzental > nous I'pourrons.
n deduire fftcﬂemenﬁ 'par. Iés regles
receden(:es la valeur de’ c;haque terme
,pnotre dII‘CCfL].CC.‘ e L E g _--_,

',391 6&; D abord il est clau‘ que pom
c prcmler terme oOn aura tou]ours a=—e
\ K2 Pour
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au werticauxs'l ne Qi ;de b/ei |

ant donc les’ deux mchces, Iin Fertical




- ou impaire, on'aura pour le dernier

‘abed efg &ciy duniquarré dont lest

“termination des lettres a, b, ¢, d, &c;

\ G P T
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Pour le fecond terme b il'y a t=2 et
u=3; d’ou, en diftinguant les deux cas. -
de la valeur de 8, qui peut étre paire..

=8 - 1, pour l'autre b=p—ix, Polr:
le troifitme terme c, a caule de t=3" =
impair etu=y il y aura toujours c=y-+2.
Pour le quatriéme termeé d ‘ou t=4 est
pair et u=3 il faut distinguer encore les - «:
deux cas de la valeur des: {i ellerest:
impaire il y:aura d=s 43, et i elle est.
paire, d=¥+ 1:etainfi'des autres,: ;On' "
aura donc.pdur:la-formule. directrice: -

indices horizontatx fontedy s ézu.&el
et les verticaux 12-3 475 6.7 &c. les:
termes fuivans F R T e s

e dh TRl
Vg e i) 4R

""d_{é‘ 4.3 (3-impair): .m0 sy
- LS o 1 (3 pair) .
f:{i,’ + 5 (¢ impair)
¢ 43 (& pair)
h—{ﬂ 47 (0 impair)
=6 4+ 56 pair)
f &C.

L

LW } :é 11 (j: "
Tardés

§. 69. Nous Voyons-dolic?!qﬁé

par les indices e, 6, 7, 3, & HerSit tout & J e
4’ fait réguliere , fi. des letties alterres
2 o o P el "'*f*ia.ﬁ

’ ”. 1
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" g, 3, ¢, &c. aucune étoit; paife ,cet.que

= L1 : ST | Ly Ly g
nous aurions . alors.a=tz;i b=y,

‘8c. le nombre-de ces:termes étant tou*

Tdem . i s o) v LAY <
“jours=n., - Suppofons:pour un. inftant,

que toutesces letthés alternantes foy-

¥ ent impaires,. -Soit la- fomme de la fé-

rie des indices horizontaux « -+ & + v +
3+ ¢+ &c=x et celle des termes de la
directrice a +-b+c+4d+e-t &S,
et en ajoutant tous ces termes nNOus a-
rons cette €quation: : |

 S—ET+4243+445+. (== +in(n—1)
Or puisque I'une et 'autre de nos deux |

{eries doit. comprendre: tous:les: riom-
* bres différens - dépuis T jusquian, il {’en

{ilit que les deux fommes S et doi-
vent étré égales entre elles; ou bien,

“Hombre n, qui {oit i n,. d’oil 'on tire
S=s 1, et partant il faudra étre dans
‘¢e cas-ci 1 (n—1)=x n. s-Mais nous
“avons deja dit plus haut, ‘que lesiquar
és 2 double marche exclugnt enticre-

‘ons k(2 k—1)=2 r k ou bien r=k—1
Ou ke= - cc qui est imposfible.

c=y + 2, d=3+ 3yie=e 145 f=giesh

leur différence doit étre un multiple du .

‘ment les. valeurs impaires-de-n; d’od-
en fuppofant n pair=z.k, 'k ¢étant un
"nombre entier quelconque, nous au-

K 3 6. 0.
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_.m'fois; d’ot il {’en fiit,: qu il 'y, a ausfi
- 1] cas, ou aux nom 1cs pairgde: s T
pondent des valeurs pour.u impaires;
. ¢t par Ja méme, raifon; -poui, le.cas de;t
“#mpair on -aura pouf uin nombres pairs
et autant d’impairs) ]:cl'urc;sfons celg,
par lexemple fuivant ou m=2 et n=8:
““Indices verticaux t—=1 2 3 4 5 6 < B
~ Indices horizontaux =1 6 2 § 4 8 3
Ici aux indices pairs t=2 et 6 repon-
“dent les indices pairs u=6 et 4. Aux
“indices pairs u=2 et 8 repondent les in-
(dices impairs t=3 et 7. Enfuite les in-
_"dlces impairs u=1 et 7 repondent aux
~indices impairs, =T ety et les indices
-, IMpdirs =3 ¢t 5 aux’ paires =8 et 4.
Or’de tes Adeux féries on: pourra for-
ner par les formules %=t = u—1 et
=t 4 u—3 la directrice fuivante =
15 48376.2. Ou,,tous} le;s termcs
iont\dl,ffcrens, ey :

trices, ce qui est ce qu il faloit, de-
montrer, R A e T

6. 72. Par cette raifon nous etabh«-»
TONs par toute cette [ection., -que;le;
nombre n foit divifible par 4, e met-
taht n=4 m, étdans tous cescas la de--
monftration® plecedente nous f'ut VOir,
la_posfibilité des directrices, Conﬁde~
rons_ donc Punmpalement 1les duccrrh
ces, qui. repondent au premler ,e*cpo-r s
fant 1 et’'qui a caufe; de a=I auront en.
générgl * cette forme thedefg &c.

a laquelle 1epond cet:te feri¢ des indi-.,
ces Orizontaux. 14 y 3 ea: &c Ja ferm
des indices Vr:rtmaux étant, cclle des,,
nombres’ naturels 1z g 456 &e.y, Cez
la pofé nous avons vu, que fiy fnérque
lmdlceverucal etalehorp*ontal OQnaura; '
le terme de la~ direcirice X=t - -—l—‘u“'“i '
excepté le feul cas,= ou les nombre;
t et u font pairs,. pour le” quel, .on’
aura x=t - 11—-3, de forte que dans i

Tune et lautre €as X f:st un 11ombre
impair, : i G e

1
e 3k
)

5 ,.$ 1_ = i. -—:-r ' ’
,,(:haque formule. pro Qfe 5111 elle est
"dn‘_ectrlce ou non;, Car: ay'mt les nom-,

i’ . :’!." ol A
9. v3. Nous avons cilemm;lL iré. que,
pour le nombre n—=4 m 1le cas. it et

¥ i b nant, Irune ou Pautre des'formules don-
wiont pairs doittoujours f¢ rencontrey

nées . pour x, dont la dcrmer Xt o
. ' Ay . u—3

g 74 Il est ausﬁ faCIIe d examiner

__bfes x et les, mchces houzont'mx t; on:
n’a.qu'a chercher les indices a1, moyen-:
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- on les dex déridets exemples ontverh .

“bres divifiblés par 4. On“/d qua’ Iest
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u—3 ou U==gK—t J- 3 n'a heu que lors- T
que t est’pair et x impair, ¢t quand .
tous les nombres trouvés de cette fad
¢on pour u font inéga¥ entik "eug; l4
formule p1opofee fera ‘toujours- un¢
viaye- ducctru:c Vom quelqtlcs c}t*.
emples' : - BT

eg'lles, dont ch'Lcunc ~c0nt1cnnen9m
fermes, et on verra par les:regles prés
{crites, files. fcrles quon; frouve pour: u
rcnferrnent toutes les valeurs différéne

“tes.  Voici Pexemplejdedenk directris

ces géncrales pour tous les nombres ,
£ ,,__4 My SEI O

4 {‘2;1:;5313{3 ::: ;“’ i i e 5'5;_ »};Préi’fnére Dirﬁjctrice,- fﬁ'
. H_Incllf:fs 11}._{. ;_4:—;-3' ; ?}"émﬁi are molt:e’{i:i 24 % ‘é ‘:g .Ig - "_';_. " 212 ‘:
II Eﬂiﬁﬁi xt;f5‘§§ =345 67 - - - amti
Inchccs e 14 33— ;Eéconde momg"; tﬂ—-‘ln_"l—I m+2,2m+3, m-+4 - 4m s
THR Ty gt -z? : 5 2l 4m,'..
u f‘sif;z‘:z £rit R A S - 3 ;

-

ou Lon f’as‘furera m{’ement que dans
les deux moitiés trouvées pour u tous
188 nombrcs différens pm msfent réélles X

._?“‘.‘, s o M e 4

ol 1 on vcnt,, que les fe;ues i compren-’-.
nent toutes les valeurs- différéntes;; de =
forte que les formules propofées pourt.
X font vc,mtablement dlrec:trlces. "k

« 8. 19, En conﬁduant aved attenﬁB‘

ra

t__zm-{-r m—(-d;,em—]—g,2m+4 4m
B 6 - 4m-2

ra; quil est facde de}z:zc'rmneli engénéil o
ral les diréctrices pour o leé* m;sm—"J~ I
!
w=zm+t4,2 m+r, mz-0,2m+-3 -4m-x

Dans

p'ut \gEr pout cet eHet en dcuk Ppartiest
: ) Egﬂ.-‘
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336 L. EULER RECH@E\RSCﬁ’E's}a'-”
Dans la dernitre moitié le terme! pé-
nulticme de u est 4 m +'2 ou.bien 2,
d’ot Pon voit que dans les valeurs deir
il fe trouve tous les d;ﬁ’erens nombres :
depuls 1 Jusqua 4 Re:. =20 Ll e
% “ v :.'\‘
0 § 76 Or a}f'mt trouve une feul@‘
formule du‘ectmce 9n.en pourra tirer
plufieures-aiitres’: par des'regles fem-

¢ de toutes les formu]es:dxrcctnces
|renferme les deux:proprictés fmvanﬁes--
°) que,.. pendant qug: 1a:lettre 2! VEll’lE:i'
par toutes les valeursiidepuisiy jusqiva”
n=4 m, lalettre x doittausfi Tegevoll’
toutes ces valeurs'différentes.: 2¢) que ,:
endant que-lon-fait varier:les deux
lettres t et ¥ “par- toutes- les valeurs ,. T,
_usﬁ la formule =x—t 4 2t 1 1'e-;:e- .
vra toutes-les valeurs posfibles: il en
EEEI% accelilgg lf ?’Qg no‘gs nous:fom: dec;oulc:I naturellemené lctette tr(lnﬁelmte o
. P DL S roPrlete _que, pendarit. que les let-: -
: Egﬁ; Eﬁf}ise c%iﬁdiigﬁ J2ut ﬁm oI es x' €t t varient depuis 1 jusqua hr; |
af-‘:fornlule t=—x -+ 2 + 1 fournira de |

quelconqhe Iabieid e f & B! i N

terme qui repond i I’mdwe t {0t — _x', et” éme’ "otited les. d@'@entes valeurs:,.

10US avons vu, que, prénnant u pour . Eour\ru ‘quon-prenne;hien: garde allams

lindice, horlzontal il faut. dlftincruer-:" iguité des-fignes dont le, fupérieur. n’a ,

deux cas,” Tun oy t est "pajr lieu; que lorsque 1enombretest1mpa1r 5
ct.x pair; furtout.puisque ces deux let~ i

pair, qui dom]e U==3 - Xt __|¢t';.;1’aﬁj. ket : .
tre u=t - x~t; qui COmPrcnd tOiltcs i tr res font {i étroitement lies. entre él- L 7.4 !

S S S ek ke R e e

T B T,

G=h

Py

EIiNe TN SR AT
.

} N les autres VaIEhI'S POUI" Phls dC com- éS, que PEI]d’lI'it“ l‘_[ue hme Val.lf Pa?_i . - %
]‘ ' modité on peut repréfenter I'un et Pt t.?l}-t.esi les valeqrs H .ausﬁ'lautf. ‘;pr‘eﬂd' L ..
1 ¢s memes varlatlon's",- et uon'peut-les! - o

ff-300 8 ;..l_ iTaE "r.""" i
1 mding” d¢ets o

7 fa o e e, '
dinaY ‘_-“»"-;"w:“

tre de ces deux cas par cette formule ey o 2]
ambigue 1=x— —t+2 +1, ou 1646 i"gncf G
fupérieur a lieu 'quand x est 1mpa_1r et ¢
pair; dans tous les autres- cas '11 faudla
ie fm vir du i:gms 111ferlcur Faifa b

_ '-?_78 Voy‘ons 2 pre[‘ent de quelle , 3
mamere 'on peut déduire’1a-riduvelle di- _ i
recttice de celle Slajis nous ayons fup-;: -

s PU‘ :




e

potFvi qdon” “obferve leg regles i

o

.-lg 79 :-:Enful_tﬁ‘ omtmuvepmausﬁ:tmu-r
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0fé connite. - Soit” pour-cet eﬂ'et-' ‘
1 A BC D &c. une telle. directrice;
dont le terme; qui repond i l'indice T
foit X, et il faudra que, péndant; que
T varie par tontes les valdwrs,, ausfl. X;
ﬁ1b1§fe les mémes variations; de meme

C.LUQPX—{R et et T—-—Xj e irpl,;

"i;?

ferités 2 Tégard de:lambigified des*fis
gnesi” .Ox: Hyant: r@marquc faytre paity
que'lésideux; lettres ict L peuvelitiétie -
echangecswentre CUFS ab o1k du X

céy sefl rappo;t_am; Iq mcmc ' :'me&:i;. ai
Pindice v=Xmtin2.f.14 ¢¢ En- dll,‘ej'éh,.;

-

Pvcnnanf: T_..X:F—t »[ﬁ ;,r'ﬂ-r,.x hﬁtngﬂr
Ainfr; ayg
M i B Bl h;{'\-ﬁf.g}.i '!{)[ ;
c:ette fmmqle duc{;r,qce R t .1.,.-3 5;}? A
a 1:1 queHc rcpondent p,pur’*d *'L ) Y3 gistgr—
5t
ol

35
!'}"r‘.\hr'\ 2 l‘-'
on en dedmm une 1'1(}U,Vcllc:J (dlgfe{
en mettant le fecond tepme. 3I &,‘1
triemd plice, asﬁgnce par.1¢ 1om

-.\.,‘ H

f011§c11t le tl‘oglfeme terme, 5.
troifidme et ainfi dés autres, cé qm
nit 11 11ouvelle du ectrlce- 175386

P e ) gy

«_.1—_.‘_'
2L

Jours une nouvelle directri icey “en chat
: e geal

i
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; ccant entre clles les: lg;t;rps at—, 85 ¥ et

px ennant T'=x et X=hipder setterfacon
Ta. premiére proprieté esf deiasemplie
ar elle méme,. et laptre, i regarde
F formule Xerr Lok 274 ©Jova pusii pars
faltement remplié ;| cans cgette formule

Loetant 4 prefent L0 -I— 2 510 74 p’lsfem

par toutes fles Valeuns , pourvu qu'on
obfer ¢, qjuf: e ﬁgn@ fupérieur w'a lieu,
que! Iarsque t st pair et x jmpair, - On
voit bien que cette régle convient avec
la_premiére de celles, que nous avons
‘donnecs “dans le §. 2. de la fection
Precedente et_que nous avions carac-
rifée* ,par’*le térme" de’ renverfement ;
amere qu on< peut: tougours EMm-

‘ .p_l"é'yerla ’mem@ 1eple. fahstaticuné alté-
: ratlon“déns “aette fection?  La formule

.Qd

irecirice‘de 1’@Xe111ple~precédent Tea~

011-”1 358246 g fournira *dotic: pan
‘ nverfcmentc lle-ci 1’5 3.6 5784
0 eiyekyaisustl oTen) o9 zxL 50
e-'autrewre}gle ifér Aédujd
E? en Prennantf[[‘ =l

4 'Pt‘usqu’li[' :e‘lf"rafufte’

Vg
1741 b1gu1tc d69
= fait 3 i

es-'est 1€ contpan:e cl la precgdente 5

Pl L2

fprta gu en, fubflituant.an lieu de/T

et
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SUR LE§ QUARRES: M-AG-IQUES. ¢X01

et X léurs Valeurs 5 O_n obtleﬂt U“"
+ 4, formule qui, {ans ambigutte‘ftrc-
gévra totites les -variations® posfible
- pendant que t, et partant a1l &:j2ph

econde gt la: premlererre e

ectrices fulvam;es‘,
-,Pofee LD

fent par toutes les valéurs.- Cette’; é: et
gle est analogue. la feconde delaife s 1g Drre’ctncg{ ﬁm'pofge. ifg 582 4’6 4
tiofi:précédente -0l nous avions- aus fou;n_l_t ga;l‘r_;qu‘?f;o_qlgr_lg 15263784
T=t.ct Xztmx + 1 qui, a liet,ici dans Ry I e
tous; les cas,_ Iexceptes CEUX 5, ou t egg ; ah ‘rPar la gde feble{ 6473825
_ifmpait; et;.x pair,,.;.quis nous £ b A & e
Rl R v . fr1807453%
11ous,few11' _enlaﬁ_aleurgu -| pat 1a _If,{ {; iyt
; FRC=Inle TRt b e - e ——
}L.—_t-:}(\i:}- Ejy[entp’f‘ xcm a7 15 add. {r 864257
nal T { o I 4728563
EjJC’rI ‘f‘j*ri:,\:ﬂi ¢ i s 5 o il ,
. 0US, gurons ipour 5 52‘,4‘ 83
Sndv EEl Sren IR dfaly hs'_s;.‘.!ar;t i L7135 '
81 Par le moyen : dg,ces deu Higs
EReonts \.r 8
\ 2 8 54

1-egles, on:pept; deduu:a de;chague ¢, diz
rectricg connule pluﬁeuresﬂau}res__ :
presque,f;toujours, dO'IlZE:r. nouvqll
comme il esf arrivé dans la, {ectibn, . prés
cédente (confer. l’cxemple du § 42, et
~ fuiyans,). pouryu toutefoisiiqu'on ems-
ployc la feconde. regle avec. la, ,rect" :
cationsindiquée. Pour eclzurcu' £out
par un-exemple repr ennons laidiregtrn
¢e, dont nous ‘avons fait ufage Jusqu'
c1 ,“ et &n hn faufcrivant; fzﬂl envclf"

: oﬁ nous *1vo'ns contume ces operatmns 5
]usqu’a la. reproducmon de_s, dernieres
dlrectrlces > qul 1 ’est faxte a.la. ﬂxlemﬁ:

QH

5”‘ 92 AP 1151110113; ¢ mefqés opai‘al-

f-adoptant une formée de: celles quivont

LANE
AEEY

In Jg;Jomplette ) qu’on ohtlent par les

X

iﬁﬂm. S R o

"tlendra en tout les doch'nouvellés d1~ :

—’K_une irectrice der‘mztermcs efn

i) agresﬁon ar1thrnet1que, et-la dou=
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Propofée 1 3'5,7 91174 2 :_-tre‘ pour: Uexpoflant [5'.,»_611. taugnientant

y, Deoverlee L 8 44318 & 2.0 es termes de. cellesgiderdenwanlit e
o 6.7 4 ‘général d'ynedirectuics pour I expolant
612 51 ‘., qui foit asbic.drgeeson: deU‘l’l.“'l. .

8 6 50 ne dlrectrlcet*pour liegXpofang axpd;, .

.2 IE.6; n ajoltdnfigia chaquef terme de: 1a pré-

édentes rAm[' I'pour Jeiéds de == cha
ue - diréctrice pour Pexpofant.1;, dont.
i nons’ ‘wonsrusﬁcrnc une oummc, four+
firalpoul les expofans impairs des di—,
3 %rectrloes convenables par exemple

_ y 13574 b 86
e i el 716428
s w "'.,-\..:\- 1‘ P I 3864'2‘
dont Ia deunere p: reprodt = e et 71 T 1.3:5:2.86 4
la pl‘cmxere recrle NN RS Ly AT I e "'r 3y ': =¥ '1 aleéotitient
& A i el p'ms ou’im-~
“““Q. Or chacune bgies-.dlrectmces
trouvees POt - l’expofann 2 fourhif

g 84 La formmon des du‘ectrxces
..our l;:xp@fant.p: et -"I'Sx“a.utres pgns A
w'est.pad. fi évidente : |
i ;nc dans I¢' quiarré latu a4 ba:
: flp horizontale fe dedmt de 13, p1 leﬁr’,e -
DeTen augmentant toils, lcq termes. impairs,
tet en diminuant 1és pairs; de anité,
“on:en peut conjecturer, que, faifant la
-méme chofe a 'egard, de la directrice
proPof‘cu , on en tirera la directrice
L2 : pour

comie notls’ avoi§’ fait voir i-dssi
des® directrices: convenables’t‘peﬁ"_\_
les autres expofans, ef méme: téll
que pour toutes les colonreg yertical
clles prefenterit’ des " terfiks- différens;
Car il cst clair par: la - conftriictic ?1*%1'”'
‘quarré latin,” quén augmenta’i‘i‘ﬁ, (
lc:f\-termes dg gy dnectrléé"faéil
pofant 1, on obtichdra' LAt
If‘ctrlcc pOU"”l’EXPOfant Q,P‘ét e’

o . . ek ‘ S R
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“tre casa confidérer, ‘felon qué les dedk

- les valeurs de u, et de v &R
“chique cas exprimées, de J4'H
fuivante:, " :

\;. :
SUR LES QUARRES MAGIQUES. 1635
pour 'expofant 2, parce qu'en effet 1ons. | !

!{'5\ termes impairs produifent de cette ma-: ot
niere tous les pairs et reciproggg}jf“ gt | t=2 e
vous'les termes pairs, étant diminiiés' |- P " =y
Lunité, ‘Produifent les impm’r:.*::*;M&isE ' v =akeaitrjn =skeaify o1, [u==nk=ait1|
lebrquienrefulte, est effectivement.di
BEEBL I o | S Dl S, O
~ifgl ) sopg ot
-8 8524:Soit pouricet effe
gif?égi’é?‘fl}egP?fal}t tle troifiéme cas’ donnent pour u des
In; ffﬁiif"r-*é. % C_;.IL.lélb.._.fl_.CQ;,_,-_FA',‘;;_; SEhXC 7 yaleurs paires et que les valeurs de u
i !'El%'r’écéri‘cg‘- cfe f'i{‘%]_ﬂil_.t?}fn,_?u }11111(:6 dans. £ i font plus petites, de I'unite; d‘?u il est
méme manidre -foif?cgi)’i%g?. . w_dfel}t_g{ge _"t_ozg;g;_tlg;”palfz;gf; paires de u
tal du méme ...-germ;i; 1&111c cihiatizor roduifeps, pour u: toutes.lés valeurs im-
it méme terme x de lupremiére s (| pairgs, ; Enluite 1. picpiieren o qui-
Panere ct u La t,_‘ﬂm-%ggf"d‘an_s | trieme cas ,;:ol_l,les-valcurs E’Le u font'im-

> €t on aura,.en.obfefyanyiles paires, :fournisfent pour u' des valeurs

At

bk T .w--... N e e x_—-‘; ‘.lb~‘- r~ S .
Xok-1~ L [x—=ok49l/ k=ak-r  |x—=zkte

o T
t [ '-;
I

LONI AT

t: . FUCSII PR 1o & PR PV [ R ! t .
u==2k-2if2 [uz=ak-2i43 u==2k -2l4-1 la=2k-gi+e
e pelth 3 e & 5 e o &

i S
. 3

e e
3

.

o
LS S

86, De T4 on voit que le fecond

Hales s Gy e .2 X T AW
li’?ggs 716{1;1.,1“33} par rapport-a- I'amp lus, grandes de l'unit€, er partant tou-
guite des fignes u=x—t ¢ Sl O es les valeurs impaires de u produifent,

pour " poures les rvalezfif ‘paires 5 e ma-
micre que toutes les valenrs de iy diffe-,
entes entre. elles ;. produilert tausfi
our u' totites les valeurs’ poshibles’, ‘ez
o formule qui‘en refulte &5t indubliable-
I ce, puisquelle €n porte’le”

v'=x'—t-4-2+ 1, Il y aura done q

- i —_— il : . --_"‘f".‘-‘i gl
nombres t et x font pairs ou impairs'€e

£l

nient: directrice, Duis

P ,{-;i i.’.\.}

A E ¢ritable caractére. .
h _ ' 87. Ayant donc trouvée la direc-
‘ ’ . s gt ™t - tris




- pour I'expofant 1 un fystéme complet

ou lon voit que dans cHaqpé ‘bafide
entre eux, et que par conféqiknt, en

les expofans de la manidre expliqueé

- referd complet, - ¢ VSR

\ CRERT AR Fot e
¥ ' Vi
~ * \
) : ’” . :

: ‘ F B 7 ARRES M_AQ_L UES. 10
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d’abord que toutes.les; hbandes verticas
1es conviennent: patfiitement:avec cel-
les du quarré latina double marche et
Cquil wy a dantrezdifférence quie’dans
leur ordre,- qui yiigst ,changc; cest B
dire, que les indices horizontaux,. qui
.dans le gnarré fe fujvoient glans'l ordre
‘naturel12345678 fontici135742 8o.
FEn confidérant donc en genéral une
}ande verticale quelconque, dont Pin-
dice [oit t et le terme fupreme X, mar-
e qué'dékl’expofan\t 1, {i nous marquons
i 1és termes qui fuivent I'x en descen-

trice pour I'expofant 2 de la mariére]
que nous venons d'enfeigner, "om_ef
-formera par la premigre regle les dired
trices pour tous les -autres expofafig,
pairs, et parce moyen on conftrnira fat
cilement de chaque djrectrice propgfé_é

de directrices femblable a celni-qua -
nous: appolerons. ici_pour la directris

PDur 1’e§{pnf§nt oot

Ao la T (E

s - ot -i‘-“" -. ) KX : -
A “dangpar x', ¥, X, &c. etleur don

— = s T ey Bl nonsles.expofans 2, 3, 4, fec, fe O

- LA (Cp), Sl ya fhy egt el A g
' = “FRE%S alira expol 1T, eten
. : .- prennant ¢ enforte quil devienne x

‘—t, qui est le terme correspondent du
" méme indice dans,la premicre bande .

horizontale du quarré Jatin; il faudra

- donner ?F’Sfﬁ‘?i@@l‘.’ e&‘P&{ ‘ntrf) "[T'.;.‘( :
' puisque les valeurs X5, K 5 Xow
:(q)) or p e bt p iR -"?d"*:“ e Ilé
% tienneni le. menie Orare que cans
“le quarré latin, on aAUFA’foONjOUrs T=K -
079 ou bien e=t==x | ; et partant
b + I=t—X “—}—{E:—_t_-x _4--\_2 "t.‘l", Pﬁ
T L4 o lame

verticale les termes {ont tous"djférens

joignant dans le quarré latin" propofé

tous les nombres , - atcun febfe’ ;
fcaura fe rencontrér deux fois £l

§. 88. En gonﬁdérﬁht'fﬂﬁg “’z{tt‘gﬁ{i
vement le fystéme complet de directriss

€65, qUe nous avons formé, on vef

[
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Ta ' ' 2me Toix]
ambiguité des fignes fuit 1a meme1oix)

que nous avons asfigné ci-desfus;" i

Lo N4,
o

-
e

ha

ey

[

~
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J. 80. De Iail est clair, que les éxi ;5 3 o PG o

£9_ﬁm5 de la premiére horizontale dé
otre quarre latin conftituent ausf; vin

formule directrice, tirée de la propo

B s B g T e gt
777 188 CIT 0 igT It T 5T 6"
g8 ‘75.-”' 26' 17 .4 3t 6" 5

é ) i B Y =X e s " e 5 s T )
ioiﬁiéiﬁ”if iels regle, et que poufi Mais il faut’bien remarquer, que cette
N vy . e.C : AT £ TR 1% R s1 s, 1] ot P e
dibord com OmP1 helle.propriété.des, expdians de la pre

- miere bande horizontale ne peut avoir
Hlieu, que lorsque le fysteme des direc-
‘tiices est formé d'une feule directrice

S Sy il v ] PR Ll O E : : ro Ofée'
-descendant felon Ja bande vartia] o ai ¥ P - N
varré 3 e o i S e e & ___'.-!;1 = 2R & ; Al e TE Ly e W p &
9 MEME qui commence pir le ma: 6. 9o, ".Cépendant -il_est facile de

combiner plilfidures dire¢trices Enfem-
 Ble'; pourien-forner un tel {ystéine
complet, comme nous.avons montre
ans le §. 35. de la fection précédente,
Tajoute. encore par rapport a cette fec-
tion, qu'apres avoir-tirées les directri- -
‘ces pour les “expofins impairs ‘dune
ormule directrice qu’;glqgange".gle Pex-
pofant 1, -ou an pourra,déduire celles:
our les expofans pairs d’uné autre for-
“Tnule ;- pourvi que {es térnies fuiventle
. ¢ migme ordre par rapport il pair et im-
<+ pair; - Ainfi pour exemple précedent,
itpyant déduitles dIif_GCtr'i,’ces' impaires d1 ¢
e 5 la

me nombre. Ainfi puisque on fire de I3
it R ; .':-" 3 .":::.hl

direcirice propofde &
at Ia feoor . 7135 7 4.2 8 61
Prl{_];? feconde regleis v 1 B 22685 g
155,023

on peut d’abord commencey

‘f.jh‘l’t‘:‘cf_:l‘l.ce, en la combinant “Hved 14
premier ¢ bande ‘harizontale ’dﬁ”élﬁéil‘re ;
?mple, Jaux termes ‘de laquellé - e]le

f[ﬁ'fl,'&i d'expofafis; ct les autres fdrpiie
1mnicres de la maniére que nops. ver

tlaire par I'ex
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| ,}ta fc:’)r._mulg 1357 428 6, on po-urrizi"“
irer ig@lles qui dirigent infeription des
expofans pairs de celle-ci: 157384672,
qui est ausfi directrice et dont les ter-
i;gft,lgar }'appol-é au pair et imp'ilir fini-
vent le méme ordre, - Voicj le fystém
iy e et Voi I

Y.

i

“Poir TeHpofiif 1 —— 14

= 1T=in

5 T

; 7\»_8 S |

‘,;7_ E
St A RS T

-

B LR e R DR i e * S :‘e"..!'
qui, mis en ulage de Ia Dlani‘éi‘ef‘)enfei-'

et e

gnée fournira le quarré complet fuivant;

St A an e

yrohg g

5 6 o8

77 B+ 15 2of 35 3 1 ¢ ;“,;
85 7; o4 1} 41 g J 6

ot les expofans de la premicre.bant
de horizontale tiennent cef ordre-.
16 728 5 4.3, qui Ouvertgment n’és' .
pas directrice, puisque les valenrs de; ;

o
S
¥
1

v

T

SUR LES QUARRES MAGIQUES. I7E-

Cleroient 1§ 3.7 4 2:6 6, partant rien

moins quiinégales entre elles, =

L g ane! Srapgp ok g A
 §. or. Aprés cesireflexions' généra-
les, qui peuvent gtre appliquées a tous
les quairés lating a double marehe ,
quelque grand qué foit le:nombre n,
pourvi quil: foit.divilible par 4, nous

.

 21lons dévelapper quelques cas particu-

liers o0 ni=4 ot n=8, en omettant les
fuivans , -qui- nous, meneroient trop
loin ; et puisque pour le cas de n=%8
nous avons déja rapportés quelques ex-
“emples, nous -nous bornerons a en
‘chercher-toutes :les. dirgctrices ; ayant
fait=yoir .queschacuneld'elles-peuvent

deux directrices différentes peuvent
qusfi conduire 2 un {ystéme complet,
- pourvi que les termes tiennent le mé-
me ordre par rapport.au pair

X

‘nombre futpasle €videninient-de bedu-
| coup celui des premicres directrices, la

|
N
A I L ' -

SN e

“fournir un, fpstéme complet et que’

air et & lini--
air, - Ces® 'fys:témes“?fo@*mjésf,'i._d'ont le.

. conftruetion des’ quarrés na plus la
it 3&‘:?'.. e y ‘{ . 1 s e A e e )
s moindre difficulté, ' 34 0 o
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regles préferites prodmt l’autr t
" Cesdeux dlICCtIICL.S Of 'petit’ Former les—
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' C' a5 de =4,

0. o2.
che est dans ce ‘cas

' qu; ne- fourmt poﬂr‘:
'deux dlr ojiy

en“*y ‘ap

-Pour I’expofant

—_—

I
2
4

et en inferivant felo
expolans, on obtier
complets que voici:

Le quarré latin 3 double mars

n.ces dlI‘GCtl’ICGS Ieg i
it les dLHX qu.arres
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. Y
I 2 Ed $i ..,mg-;i:.-i:,-i’ H -
: ,-,.7‘»..+ T .
rOETER g2 R gl
Pgti ot g g noonoE-WEL0 g
ol xt gr gt gTek R
x zl Lo o e 3 (]
N A SR e e e o, e
" e 4 32 "\2!; 13 oy 4:-: :3 FJ""
L 4’ ; : {. :; ) - . G -

On fe ccmvnmcra facdement ue filuelg
ue autre quarre latin, qu'on voudroi ]
tablir’, “orl’ ii’en fauroit jamais tirer
, -
‘d’dntres quarrés’ complets, qui {étlsfarsl‘
_Terit aux conditions PleCl‘ltBS epe
vzqdant Pun‘et l'autre des .deux quarrés,
Tt venons de foriner admet ausfi
“ %Que iy d rticales
5. tlaIlSPOflthllS des ban es ve _
e réferites font
ellds” que] Jeg! pfo rlete:s préfc S S“'
'.‘-ui'e‘hiphes’ iffieme:‘dans. 1esd Hago ales':
En voici deux exemples -

"
'

2 b
e s

’ LU
Hu e 4

i ?ijé_gg-. lLe quarre 1'1tm ;fondamental
west . 5, :sn;. P :
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I 2 3 4 5 6 7 8 - Pmmere Daﬂzﬁ\m ; ( 5
2 1 436 5 8.7 . fondamentﬂé’? 13574286
'83.4 5 6 7 8 .8 renverfée'1~;q.2'53’847
43 6 5 8 7 21! .
5.6 7°8 1 2 3 4° Qdereglc'187645'2§
6 s 87 o 1 4979 % ! {,1548376..
7 81023456 17856432
~I:u;; 8 Bz :g_*;, 4--;-3.-;;6.. 5 I = \{x 8532764
"‘ID Buovy onY r i TR I S
Oﬁr eq}lel ig ( : pde —f146823 57
£s: fOLll‘l’ll§F(;‘11t ,d _ 7 Tl 13720845
}LCESrlelV‘lHtES : ;., ‘ 4 2.8 s re 15627384
¥ o i r 2 0 : r2278536
E 'I-I ni . ' g -_f 2 3 R R : R S
dont. 14 'Pwﬁ}?mms’rr}{g%cem 1 7425
. quatre; nombl Cs impairs EF[}L e 8253
'dl CI],C de tr,(puvel toutesc:lesid_l_g iCE TR
OI]I‘: lES tel‘mCS Pars- ¢ 161{)311.? T.'.J[CH*" ‘Seroméfé;fﬁaummh L . el
nent 1é méme_ o; ordle qul font Tes qua~  fondaimenitiet 153478 2.6
tre ﬁllV’l]ltES‘ YT wfiaenverfde 17 452836
I .83 5, 7 4 2 " 8?6 s ede reple 'I:6 b} 2 4 7 8.3
1°5 7 3 48 % 67 ‘1 g{r 425 07%'8
15 7 3 8 4 6 2 : Sy 485‘3267
PTIB R34 Oy T {r3827 564
- : g —-I—--— 176 8354
6. 04. Apphquons donc fuccesﬁve-v- 3 R {.r,;B-G.s 724
ment a ces quatre direetrices les' deux’ . . fiBsv632
regles enfleignées et démontrées ‘ci- des W R {': 6478735
{us: 8. et fuiv)) qui nous fo: rmron - S,
les (?ane doumn%egfu nteSL11 : nde J--—{I’B kL
Cl ‘ va . 3 15268 437
§ & i = Troi~

PSR L
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:I"raiﬁ;}me Donzaine,

fondamentale 1 5
renverfée 1 §

“

°S. 05. Voila done éfavatiles direc:
tiices , qui .épuifelf;_-_ﬁ"ga:gsﬁ 7 tout notré
quarré latin} car thufes s_formules
‘qu'on en peit tirer’partla methode or-
dinaire, & foiivent: fias Ten Ao
douzaines précéderites; En'n’employ-
ant doric quhne fedlefde tés formules,
o0 en pourfd cohftraire un -quirrd
omplet et parfant 48 folutions diffes
cntes ;. fans compter ¢elles; dui nai-
roient de la combinaifon de plufieures
de ces directrices; dont leg ‘ternies
airs et impairs tiennent: le ' mémié or
dre 5 et dont le nombre ‘est {ans doute
°S confidérable; Pour faciliter les pa-
illes_combinaiflons™ 6t pour s 6

G B it
Bluatridme Doszairte,

Y

1

o n 2 - = 3 fondamentale. 1 7 fnem&;'tegnp Sdunombledetéutes lé.é
v SR L0 By yirenyere 1 & olutions -différentes ots: allons distri-
i L R — — ter ces- 48 directtices en différentes
TR 9733781 | dutes, Llon Tonite i 1 obinys
- o ' P AFTAPPOLE AUX tersiies -PRITS et impairs -
L 148267 Ont nous deﬁg‘nercfinss le pr:éﬁ‘nei‘spat’ :
g 245 P2 lettre pet les autresipar Tadléttre iy
n D 176328 us. en. ob'ti,cndrd'ns‘%l‘é'“s’i;é‘s‘péi’(‘;%,é:;fuiq' '
: 187563 alites " X TR
T 487 1 TR T PR § Bn B
o . K ‘ 5! ; S B e
4 I A S T
£y I
1
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] o o ovolE

des directrices duniduehe Grides deb di-
i, rectrices, on en tirera s folutions diffé-
kypleptes. . Or.done puisque: novssavons
en tout huit clasles chiacuiie de quatre

VIL

%

19 10 [
—.\-1
'ﬁ!’

L—"q 03|
V] e R L
[Come et

)

"

N

VILL

R

B

-‘.R.md_jrect_ric_c's;_;;':d@nt:— chacing pout étre
.combinée avec Tutie ou ldutre des au-

res, clasfes ; “on pourra déduire feize
Tolutidns He®chiaqiie feldsfe et partant

oo G0l T | S oy
th
L | e
XeNpet

b

0| o0 orie| T | oo o B
oy 30_00-3‘-‘- o
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—-lus Uy Ln T

O g ™ | s S

sl
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0| O e oo [T ook
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[0 | 9 ates

28 [Ontiongdes huit clasfés, eten y
joutant les deux clagfes de huit, qui
= en fournisfent 64 chacune le nombre de

g [t

',_-'.'!.4'- i R RN e e A T
9! 09T | oy 190 12

<@ 62

{*
43
L

Saoo

R i T R 20 LS

Koo

'3 itoutes les folutions posfibles fera 256,
iqui fatisferont toutes également au Pros’

iy

é‘ 3 i bleme. .. Mais il. faut bien remarquer
B0 6% GISC ue; legoiquarrés. lating.; 4: quadruple
- inlay 8128 509 o1 215 e Cmistoher e dorintrone dncgre un bien
V=1 pippip o Lpp.L INERY qsgg\if{bnd.izl}{ciﬁipiie;, fans compter cel-
eyeih 2320 SR Gl e 1 bgeldibins s’ gword pefit tiver: de plufieures
T g g o %;S‘;@ ) A.Q)Jgrg 8-yl transformations expliquées ci-desfus et
a7 }‘35 [ bk 1273 72 expliquer: encore : plus clairement:
VITTrpp rpiipl ‘ @;;Zf;}%;r_ﬁ?}'_ - ddns'la fuite, | ;_‘Ce:qu_i',{j.'@;i}jpasu‘xs_ différén~ -
EtT ey g;_j‘f 3 al 417 2 €s foluuogs:,;'lnolqif..I\,c:s.j.ggtéggl‘lﬁ.;i@;g';;sdf;r.
Cided T 5s P30 4, de.n=5 et de n=7 doi¢ aigmen-
S 1867453l daTa ;o notre furpfife ¥ Iégard durcas de

6. 96. En confidérant un¢ clasfe:
~directrices quelconque de » formulesy

il est clair, que pu

v

Il. !

ner chacune d’entre clles avec
= - ?‘.

-:—6 3 dO‘}]t l’lﬂiPOSﬁ'blhtér: fc Pal‘léj_t con~ -
-firmer de plus.en plus, *

e .
T ot LTV VR '

; T ¥ . Ja ion. fe
isqu’on peut CQI{lbi L, Fn ‘df: Z _,S&C{g@y)g.ﬁ%@ﬂdﬁ%‘ :
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