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.quarrés compofés de pareﬂs membi‘es

‘I ' 7.‘.‘ '|l’.

On ("apercoit aifément, qu'on w’a qu’

varier fuivant les mémes loix les qua- ')
‘ternaires fuivans de la premieré, Horis
-zontale,
Hication pourroit:nous conduire-a bieri.
-d’autres. quarres; réguliers’; : mais nous
‘nous'arretons-ici pour dcvelopper plus =k

On voit ausfi que cette clasfi

i

fmgneuﬁement dans les fectmns fuivan

‘tesles quatrelespeces gue nous venons
d’etabhr et Pom; en dc uire des: quam es
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Cas a’e n__,z

b § 17 Commencons pal Ie casl p
ﬁmplc cown=gzvet le qdarre Tatin 2
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‘Te aucun autre quarre

,_2‘ et 1* manquent entiérement.
{i la question rouloit fur une asfemblée
de quatre Officiers de deux différens
“grades et Regimens, on voit d’abord,
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" d’oit 'on nefauroit tirer‘auctne formule
dircctrice et par confequcnt ce cas est
imposfible, puisquon 1w'en peut déduj-

Ton fatisfait ‘aux deux’ prermeres con-

“ditions de Ia" question. 1apportees au

-0, 3. on Parwent au quarré ;. 7, ou les

deux termes 1° et 2* fe trouvent denx
“'fois, pendant que les deux autres
Donc

quil feroit .imposfible--de_les ranger
clans un qualre de la maniére préferice.

Cas de n:gi'

. §. 18, Pasfons-au cas o n=3 et
_notre quarré latin fera;
T I, 8.3
2 I

[ ]

dont la chaoonale a termcs dlﬂerCHS I
: fourmt d’abord une: founule du‘ec-
mpc pour I'expofant 1;:etpuisquetous:

pe

_les nombres crdlsfent en-descendant,

gllrmtmces fuivont le' méme ordre et
q ‘clles feront par confequent 0,
o G o3 Pour

‘Et'en effet; fi

de I'ynité, il est clair que les formules _
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Tour Iexpolant T

2 2 LIyl

3.2 L

Tin infér PRI .
‘ ‘rant donc les expofans. con

mémene & ce fysteme de directries,
on obticndrale quarré complet fuiyant:"
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‘ feule folution qui s
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avoir lew pour les guarrés s mpl
che denetf cafes ,” puisque.la It

v
s

polant .1 ‘et .que le quarré fondamental’

ou latin propofe.&st Je feul pour:lecas - %

LEHE B Tt

FAPPOLLE. »  Mimcan pf shdrnp ug

v

R

¢ Casede iz wisio il
6.210. . Confidéro Sl O Sput S

qui Iao%s’ onfidérons e tds owmn=y,
) ameéne lequarré!latin:fivatics -
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e T3 4 :
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| 3. 4 oz .
LI 4 1 g sl
ici ot abord, quilEst ims:
: 1voit d’abord, quiilfest fim=

pgsﬁb%‘e de trouver aucunedifectri
pour I'expofant 1 ¢t en exafiiiaiit T

quarré felon les regles préfcrites ont:

L

:’fll:‘{:él..qu’ll est de méme dé tous i
autres expofans: ‘d'ou on doit con

"
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1 3 2 estlafeule directrice pourlexs
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C: re, que ce quarré latin nefauroit four-
' nir aucun quarré ‘complet.pour les, cas
n=4. Maisil faut bien remarguer-que-
ce quarré latin;,n’..es'tl;pas..'-l_e,-;‘feul qui
puisle avoir lien pour. le ¢as Tapporte,
attendu quon peut former £rois autres,
parmi les quels . fen trouvera un qui
nous conduira 4 des tres belles {oluti-
‘ons et il n’y a donc que e quarré de
" 16 cafes 3 imple marche qui {e refufe
aux conditions requifes. .

6. 20. Le méme inconvénient fe rens
“contre dans tous les cas, ou le nombre
‘n est pair et cette, obfervation nous
-conduit au Théoréme fuivants: .. «
PRI e Ak wE Tty

e W €L

I SR L T R A
PDour tous les cas , -0 Je nombre 1
est pair , le quarré latin a fimple-
marche ne fauroit jamais fournir.
jim’ Jolution. de la question propo=
o A E6s LR SR T T e
.+ Pour le demontrer on.i'a; quasfairer
. yoir qu'il est imposfible de'trouver des
directrices pour I'expofant. -de: tout

quarré & fimple marche dont le nom- -
*bre des cafes horizontales ou verticales
! - est -pair. . - Suppofons -pour. cet effet ,
. quiine telle formule:directrice f{oit 11) a
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becde&e on les lettres ‘a, b,:c, F

&c., dont le nombre est NI Diar- :

quent les nambres Bpiy Ay, ot
dans un ordre quelconque, qui est.dé-
LeTminé par les colonnes horizontales

&ee, quimarquent atisfi les; nombres 2,

3545, &c.idé fortgique 1a- fomme dé 2t
' doit, . <.
'y &Ci :

tous: les' nomhres /<4, 73y &cin
ctre cgale ala fommedes a} b, ey d:
Puis donc que dans notre quarré la=

tin tous les nonibres des ‘bandes hori- -
zontales: croisfent . ¢n . progresfion. ari -

'

thmietique, dont la différence €St I, en:

remarquant. qivén pasfant 4 des nom- -

bres au de Ja‘den il faut recommen-,
cer par Punité, il {*enfuit, que, parce
que le'fecond nombre’ a, de: ladirectri=

ce fuppofde est; tiré. de laifeconde ban~.

de-verticale. et de Thorizontale quiires.::
_ pond al'indice «, 6n anra d=pl 1 De i
la méme maniere, puisque lestroifieme -
dairectrice est tirétde

terme b de. cette

1a troifiéme bande verticale et:dg I

rizontale carrespandente § lindice 51l

yaura b= - 2. En pourfuivant ¢
;1011;;¢n1611t on trouve qu'il y'laura;
ACS dutres termes =y -9 d=p; L

s 65 e e obfurs
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vant toujours, ‘qu'étant. parvenii i un

1° nombre plus grand que n.on.mettra:3
.. T2 place I'exces au desfus de n, - Soit,

maintenant la fomme de toutes les let-

o hotres e o8 Jy + 5 +&c.=S etla fomme

correspondantes aux indices «, B Sye s

es lettresa 4 b ¢ +d 4~ &c, fera=S

+ 1423 {n—1) ou bienil y

tra‘a -4 bdgi d - &e=S - n
n—1). Orila fomme des lettres lati-
esa+4bJ-c 4 d-- &ec. et celle des
recques ¢ - g+ v 4 5 4+ &c., com-
1ne nous avons obfervé ci desfus, doi-

Jvent étre égales entre elles, ou, ce qui.

revient au méme, la différence doit étre
un multiple du nombre n, ce qui étant

Par conféquent puisque » est un nom-
bre entier, cette égalité ne fauroit fub-

¢me est rigouredfément "démontrée ,
et 1l feroit inttile d¢ vouloir appliguer
s quarrés latins a gueun’destas o n
st un nombpre pair.

ST Cas [Ze"ngj,,..._.; ;

Gs  cas

is=» n'hous conduit &' ¢cete équation
3 1L (n—I)=1n’,"qui donne "i=} (n—1).

fister & moins que n--r1 e fut un nom-~
_bre pair ou bien n un nombre impait:
= De cette fagon la vérité deindtre Théo- .

+6..21;, Revénons A nos quarrés et le

1




ftruire les trois quarrés, _i_"gﬂf{{ahsrpgbprfe‘s.
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cas de n=5 nous conduit au quarré:la:
tin a fimple marche fuivant:® 5 " 0
- 4- 5 :' ok ..lll‘. :
5 I 32
I .2, - - ORNY
Ve g Faealie
I P s T

{es, et partant auf:’ant".dif;f;fp_luﬁbﬁg yfile
. Probléme rouloit fut’ unaslfemblagede
" 25 Officiers de cing différens rangs*de

‘quarrés complets:; - u v
T O i
5
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troig directrices fuivantes ;pour.l’expo-, - D934 5T 17 00|t 45 57 10 o7 |lgl 4t 5t 1% g
{ant Lot e : i 3 oo ;.,44 5: 1.: 2:_; 3? 44,5: 13 2: 3? 44_ 5715 21 gt
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5. TLa conltruction de ces trois quarrés est
te drautant plus aifée, quaprés avoir in-
Herit I'expofant 1, les autres {e fucce-
dent dans leyr ordre naturel, en de-
~fcendant par les colonnes verticales.

En ajodeant Lunité
mes dc cey directrices endra

celles pour lexpofant e, qui,. en’y..
ajoutant de nouveau l'unité, donneront "
celles pour T'expofant 3, et ainfi des
autres, . De cette facon’on poutra

T

" 6. 23 Il nous reste & remarquer en-
~.core a Pégard des formules directrices:
.due leurs termes vont en progresfion

3 diriger linfcription des expofans
I135¢24|[1I 42 43

w

BRI RV S S

~-micre de 2, dans laféconde:de 3, dans
la troifieme de 4, dansia qnatriéme de
et ainfi'des autres, Enluite: que les
xpofans des premiérés bandeés hori-
:zontales destrois quarrés compléts font:
0 dans le premier: 1 5 4 3 e
‘._:;Eggqs_le fecond: . 1 3 3 T
g dans le troifitme: 1 4 2 5 4 )
-qui conviennent avec l¢s trois formules
AR : di-

4
5
I
2

Ly b oo
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3
1
2
8

Ly B ol

2 2
3 3
4 4
5 5

cing regimens différens:* Voici les trois

-arithmetique en croisfant “dans la pre-
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directrices. "Enfin le premlcr de fEe '(5 24.) nous, fournit: d’a‘bord Tes f0r~ _‘ K

trois espéces de quarrés, en changeant ¢ f shules directrices fyuvantcsj P?Lﬂl‘l’exli:’?;
_..‘ilbua Z ook
'ordre des bandes horizontales fournit {'ant: L o oo -~ ‘

le quarré trés remarquable fuwant. He EARE S A
! 42 AT ooigd koA L.‘.,;L%‘ ey il
| i ‘i;-' f+ 3 e 15 ‘2.‘
! ' I SRR A L. R

- X \7_"415 B

: : 'dont la: pfemlere crmt de 2 la f'econ-

e de 3; la troifieme de 4; Ta quatrie-
me de'5et la cinquieme-de 6. Mais il
| . nle faut pas'penler, que-ce font 1a tou-

" tes.les directrices pour l’expofant I;
puisquen examinant-le guarré plus foi-
gneuf'emcnt ‘O -trouve encore les 14

danis lequel fon feulement les b'andes
verticales ¢t horizontales renfq1
les dﬁ}'erens lt‘:ttl‘ es gr ecs ct latms ;n

fattsfont au:»s, CDndlt},Oﬂs Pfefcrlt(:s

v \,-;s (@ A .f..;\u“,,“”,‘,,)l .,‘,.-“"'A‘m‘{) g_‘g ”?L?}S":‘lﬁ“;, e
. SR T RWEE
Cas. de ﬂ_...7 , o Mg g 775 4.
4 = & "- . A - 5 \ o 5- ] '
[\ 24 Le cas de n._71 nous fourmg Sl i .:'éu_ k! g s |
le quaue Tatin 2 ﬁmpk: marche dj L 4o g oSTgTR LG
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w Ll o2 5 S Sion i
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§ 25. Toutes .ces forrnulcs d.uec:-

trlces ont été trouvées -de la maniére %

trés embartasfante exphquec ci-desfus -
(6.8.); mais le bel ordre qui reghe dans
les quarrés'a ﬁmplc: marche nous four-

nit des; moyens trés faciles’ pour trou-.

ver plufieyress telles formules , . des
qu'on en a trouvé une feule, ce qui fe-.
I le fu;u: du Plobleme ﬁuyanf.,,[ it Ny

ARy 51y &t Mo Blise abiab
I el r-AJ’fm’ 1royvee, !Jﬂb‘jbrmule darfcm-

S

(108 pour.un, quarré. guekonguf a
) _/' mpla marc/Je, dont T pombre
Sl zart: 23 68 AMPair , trouver des, rogles.

st JUrESy, mgyennant, ,les- uelles. on
 puisfe trouver plufic etres; gm‘res'
jbrmules dzrﬁcz.‘rzce.r.

6. 26.. Soit’ r A b cdE ‘
mule dlrcctuce qu’ on avtrouvc yioquife
rapporte a lexpofant t ctidorit le tors
me qui repond’ a Pindice I111de‘t;n21m1n«=:
¢ foit=x, de forte ? que’prefinant t=r il
devienne ausfi x=t. 1II faye donc .re-
‘marquer: 1°) que .donnant a, {8 toutes
les valeurs posfibles depuis: i jusqu an,

i
-+
L ]

1
iRl
"o
4 L

Xy
“re
[
i

©
G
n

ausfi le terme x dowe 1ecevo;r toutcs i

ces différentes valeiirs,” 2°) qué, puis-
que t, cst Pindice de la colonne verti

19
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cale de-la quelle le 1;omb1‘e X.est tirg,
",'jl’mchce de la bande horizontale . {era,
comme On voit par la. con&gucqon dtz,
“quarré, =x—t - 1, qui repond ausfi au
‘terme x. Puis; doncl,quefles nombres
~a, b, c, d, &c.. -doiyent.étre.tirés de
E:liﬁ'ercntes bandes horizontales, il f’en-
ﬁnt que- cer]tc)formule- X—t:- Tet
p,artant ausfi x—t doit comprendrc tous
“tes les différentes valeurs , de mcmc:
que Ies nombres t; et X. frgeve Toh i

5 27.. Ccla rem'n'que {'ou: I A B C D

E &c. une nouvelle formule directrice,

qu'onveut dériver: de la donnée-et dont

"1’11‘1d1ce dun’ :;erme)qgglconquex {oit=T"

€t,0n comprend .pAr, ce. quernous; avons'

d11: ci-desfus ;-qu'en donnant 1 T toutes

les, valeurs posﬁbles , non'feulement le

terme X mais ausfi.Ja dlﬁ"crcnce X1

“doit recevoir de.méme. toutes ‘ces, diffé:

Tentes valéurs.' Ces- c(:n’lduzionar feront -

'~ évidemnment 1cmplles en prennant

T=x et X=t et.partant o obgiendra

oujours-une;: nouvelle dlI‘CCtI‘lCC cn

échangeant, les deux.,nombres. t et X ’

re, eux.,.i'd’ou- refulte cette- reglc ‘

Jour la formation d’une nouvelle direc,

B mce. Prenés x pour l’mdn:e e 5 pour e
it ier-
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terme qui lui véponds Cétte- hdﬁyféllé;
N T - g - sr Pt RS
directrice fera- doric formée (per invera

P R el
orHemete-x X o

R

ﬁbﬂfm)’”p o tenverfement: ™ e LR

SOTIORIL W0 - R

vir | DX X sl XTfXIE

I ¥l

6. 28.- On poutd forifier utie diitré
nouvelle dire€trice, en prenant Tetet -

2 ezt ok fest
1fx-fle~x  |2-X

4

Xt W =i - Car i Porivdait ar

par toutes 1és valéufs depuis £
ny il espelaitque le térime '}

eévrat ansfi, totites” ces différentes va-
Teurs; quel quefoit Isniombre il Bii¥,
fuite puisque X—T=i—x cétte formu- 4
1d Tecevra de mémesitoures les viletrs o
.]'-_Jo‘_sﬁb’lt—:éz»_i«'-_%-Mgifs"ﬁ_}iig.h‘;rtqﬁci;f ette’, direet
trice “trouvee-r eponde’ 4 lexpofaiit 1y
il .faut "qf{é_ iméttant t=1 et ‘if:%f:; qldes
vienne ausfi: X=1’ ,/ee! quinous :dof
nei=1} O obtiendra donc toujoursding
antre- nouvelle: direclrice - ent prenafs. .
Timt gt Xe=t 1==xj i€t ‘CIEst 1 qiio]
confiste 14 feconde Tegle),: iquesie mé:
tois propofé de donner. -¢14% Bl
sy ol e gulaliegl IJlfi%jtx"J@L{I_'fuﬁ_

rentes ent

qui en ont

b g2 706

6200 BN combinantilest deuscre-
gles “que”jé ‘Viens Cdrexpligiersiilifera -
facilede’titer d’'une feule diréétrice don=
née- quantité: de notivelles? forn
quoh pourrd repréfenter!detla A
fuivante s e e st

feconde. et

J.l:‘..{ J

(61724) par exemple cellescis =

Voila donc “onze regles différentes
noyennant les quelles on peut deduire
nze nouvelles directrices toutes diffé-

e elles, d'une feule formiile

propofée comme directrice.

DN e S

. 6. 30. Pour eclaircir les deux regles
principales’ et “celles”du §. - précedent

été deduites ; par un exem-

ple,” prenons au hazard une des for-
gles directrices rapportées cizdesfus

- Aleais BT g i 1
35 & la quellc Tiots poiir-

£

ons;appliquer alternativeféntla-pred
miere et la {féconde regles: outbienla

la premicre.. Les deux fui-

4

tes de directrices, qui ennaisfent, font
es, {ulvantess. .. ot B |
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. 2(']13 £ -

~,

nouvelles directrices {e, trouvent
e AT R i o DA a1

les 14, vapportées ciidesfus:(6;724.) et

wy, enfa que deux,. qui font echappe

qicette operation,, {avoirs) |
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Dir.donnée 1427635

1re regle
ode -

18—

BN |

ode ——
L5 s
gdje‘...._:._

LH‘H.H b b b
Yilnhis ok ovlguws

I ot

e HJ—‘
JeNags LNV O

Lepbidy

DRTAILS

conque d'entre elles. . Ausfito

PR Rt i

T

SEC T IO DT liige ,:_7.-'_':’.' HRNY :
toutes deux de nature tolifj"ﬁffaib‘partlf :

culiere,, puisque It
et B K

.

IO O By
ment egiles a ;
j]_‘ésf i oy i) ;E- -"f-: By R S
pres, quien faifant le commien
par la-feconderegle I'or
'trices est refverfd, - o
rgetrices, qui toutes tirent ley
diune feule, et;mémeidune feule: quel.

F

T d ¢ s '
Dir, donnée 1.4 2,7 6 35

o

]
|

Ty By LK

B ST R R Ry N ot

=\

R
5N Gvwa LI s 1 g VR

RN Ho M SE oM PRPER {IE
Ov = Nl Oy

pon e
Vit d s

S
Iceme

dre ‘des direc:

s e
Jnouyelles
;0rigine

X

[ d
I,

e et Lautre fe.

: e

)

‘niére on obtiendrg,
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[ i

 produit foi méme parla premicre, xe:
gle, pendant que par s, fecondeeregle
Tune est reproduite AL Lautres i

jee el oy B

56, 32, Aprés avout tronvé pour. le

¢as de.n=7. dix-nenf différentes formu-

les directriges, mous pourrions déduire
de chacuyne 1n quarre complet, et pars
tant dix-neuf espeees, diflérentes, . Car
en prennantiung quelcongue, qui {oit
1ab-cd,ef, et continuant ces noms-

& bres fuivant leur ordre naturel, on au-

- les directrices pour les expofans {ui-
vans 2, 3, 4, 5, 0.& 7 et de. cette mas
1..6;,qu_z_ujre.m_lvant-_‘_cl_c;

directriGes sy vy

shoifpitaa ob . e dpdenn

T Toendbs brgebr. ddr e T L e

Clgate” b c-2 ‘;d-},—!‘lt R8-S e S

3 by by e+3idd3 43 BRstoo E.

T s akgibbg ebd oAb ek fg oo

o 00845 Db ehs. e eds fEs
CU T Al b6 c‘—{wd_‘g]'fl-'df“‘,e'-]—'q f_;_ﬁ .o

yaad 1

anl s T s e AT R N
‘ot il est clair, .que chaque handg ver4

!f ‘- - . e - T 5 &
‘ficale contient tou$ les nombres diffe-

es. bandes' horizontales'. quelque foit

Pordre des nombres.a, byici d, e & £

e
R

38, -Pour faciliter la conftruction
LA Ha T da

“rens depuis 1 jusqua 7 ausfi bien que
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- propoféesirabe d e f, le térme; qui

- nombre t dans la, premiére horizontale

‘premicre bande horizontale fetont leg
k § Fo ISR At

; i 2 122 \ - &
1 2 EOY I - . e X 2Tk 837 ot
bV T s ke .
i . R LR e g\
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du quarré complet cherché, il fera bon
dasfigner les expofans, qui convien
nent a la premiere ligne horizontalé
qui est toujours la {érie naturelle des: .-
nombres: 1 23 456 7. - Pour cet -
effet foit dans la formule _directrice: -

. conftruire le quarré complet, on,pour-
“ra d’abord prendre chaqué formule.di-
‘rectrice pour.repréfenter:les expofans 3
‘quil faut donner. aux.nombres de la
‘premiére bande horizontale; enfuite en
descendant par les-colonnes verticales
on ma qu'a augmenter, les  expofans fu-
_:perievirs fuivant leur ordre natu_rel. De
- cette maniére, {i la formule _dlrect}'lce
ropofée 1 a b cde f est en méme
‘temps la fuite des expofans de Ia pre-
micre horizontale, le quarre¢ complet,
jui en nait, aura la forme fuivante:
i e e de e

Y- ,6{;' ‘7 g
Tedr I

etz [z

repond a lindice t; =x, 6t'a'¢e terma
% du_quarré on: devra joindre:léxpo-,
fant 1. Puisdoncique’les Jgxpolans |
croisfent;, en- descendant’ par: chaque .
bande verticale, ‘fuivant leur ‘ordre na-",
turel, - le térme fuivint x - § R T TR
Pexpofant 2 ‘6t "di général, « le: terine”
X+ x'aura PExpolang ¥ Prenons ',
donc » enforte, qu’jl‘deviénliéj‘_-‘ic"“’"—{;?f‘};;—‘_ti;lr
d’'ot T'on tire a=t—x, et partant, le’

Y e [ g B e
aura Pexpolant s o 1= - 1— Jon-
nons donc a t fuccesfivement les'valeurs.

T, 2,3, 4, 8¢, et les expofans'de la -

/6 ats bis cks dts ‘e+5;_ fis

fuivans: -1, 3—a, 4—b, 5+C; 6

7—8, 8~ a f+4-' !

6. 34. - Nous avons vu ci*desfiis! qie
cette formule est ausfi une directiice’)
qui refiilte de la premiére en.vertu de ¥

o atl bL6 oG (4G et6 [46 .
lafeconde regle.: Cest pourquoi; pour | -

71 2 3 4 5 6
' H3 0. 35.
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H§S

3 AL S s ot " Forimules des expofans: | Espécegdas direcerices:
e g _Ayan't'doncr tEouve!en  tout " Rt L [ R
dicnenf’ formules directrices pour Je 3 A '7"".3'{'._6-':.-5:._%.: Lol wﬂ%ﬁ?ﬁ‘. Qi
c€as n=y, n'oi:lsi"eIiF P:.Ol]]_"i‘i;OIl_‘S-f-fdrﬁ}é-i. 2_-% gi}j :“3 b = ].2’.:!7;?.531
autant de quarrés complets; *dei[Orte; DR ISt e v T
Cll}e;ﬁ Ia ‘gquestion” rouloitifir 490{11_ ; _g B 6 3‘_'1 :7!'_'.‘;;;; I ek O ; Tiz‘.iﬁi_”
clers de feprdifférens gradesiet’tirés de 3 2 06 ok 655 2iq T30

Tept’ Regimens:différens - ofiient jours-
roit tirer! i gfarid nombrede! folutions .
itk tesitirées - diuti el quiare
ré latin "B-fitfiple marche. 7On péitmés
mephifer dellf méme fouree! plifieures
dutrésiolutions’; “car, puisquec]e moms "
bre'des formulesodirEerrices ¥seifi'confi-
derable;. e ayant pris une ‘i, olonté
pour Pexpofant1 on.pouyra tirer, les
formyles pour les expofans fyivans des
autres, espgces .y, ehlorte | toutt, fois ,

mient de ce fenl  ex--

) ST I T L1
On: comjprend aifenient de | X-
‘emple - quion“peut: trouver plufieures

“aitres ¢onibinaifons’ -égalemetit’ con-
venables; dont il feroit meme' tres dif--
Jficile de dégérminer-le nombre.

i . 965 “En inférant les expo {ans cori-
" formement i ces'difeGtrices,-le quarte
" complét; - qui- en réfulte, . aura cette
b former . el Al bt

g TOT .

5: - LT R I . W
i *."’l’t‘*';'foa-r.'3“-""4?;5.\5;; 0% 7 " '

quen rangeant, ces différentds formules e e i B e 1 Sy
dansun quarré, les nombies des colons DR LA N L N
1 {otre: b2 e R ; F Ry he Sgni
nes \,fel-t;cales :foyen.t t01131c11fr¢1-¢115{611,.1 4 R e Vg G e L
( 5 7 g

tre'eux,  On voit bien, qug de Cette fa-
con on obptiendra un beﬁmouﬁ} ﬁihisl
grand nombre de nouvelles e?;p"éce‘s,,dé-
quarrés complets, mélés de plifictres
formules directrices jointes enfemble, .
- Il fuffira d’éclaircir ce melange dedirece

8 = ?*;_"-132';-25{' E. 4 554 T
B 5 77 criga% gh 4 50 Bk

Tci on Vpitf_dlibqlgd},,« }1;%16% egpofanns
"' des lignes 1;0r120111ta};¢5§1e\for‘}}'pp_lus des
“formuled directrices,, ‘comme dans les
“: dixr-neul,especes précédentes €t quon

r

Lrices P%l un -fcu} exel_nPLe'.i Sk i i R 'y fauroit découyris aucun ordte puis-
o S EwasZE i e i v tencontre un élange de fept

P H 4 - dif-




la fuite,lo. cas de. n=6 n'en fauroies
fournir aucune, ‘quoique méme 1¢ cas; -

.aura cette forme:

L } ,"-:, e
' I % .
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.

différentes espéces. Cette obfervation -
est de la derniere importance, -parice.
que la confidération des quarrés régus
liers nous pourroit feduire 2 croire,,
que les expofans des primieres bandés: -
horizontales devroient avoir -en. géné:

ral la propriété des directrices, Ay |

restefil- est fing doute’ fortfurprenant;y /-
que, pendant, que,le,cas,de n=7:nous,"

fournit, un. fi prodigietix’ nombre de fo-,

lutions,,; qui fera encore augm enté dans;

qui le. precede, . ns'nous
trois folutions différentes.”,
Y te SRR " .n“' “I.J 7 lj'.. \ L
. Cas de n=g, -7, e
$. 37. Soit mainteriant ng, ‘et'lg #
quarré latin é’fﬁrﬁpléfmlarc}‘ié,"éuqnel’ {o®

l'apporterbnf:ileS;-re’ch:e;':ch&_‘;fS {yivantes,

a,c 7

g

16

ondujta”

.l (FRR A

PTG toay v
N QU e g e

O o~ OVUi a1
10 0N vt b o 1
éH@mﬂQMA@
w b: - AS ACQ-\:AO\_tTﬂ'_p-‘I

- MR W MY oy o
%R I TRV

~

SUR LES QUARRES MAGIQUES. I2L
.-G, 38, - Puisquil’ fergit, frop: penible
de chercher toutes les¢formules.dizee
' trices, qui_pourroent:avoir lieu;dans
. ce quarré latin, et dont lé nombre fera
fans doute enorme ,;je meicontenterai
‘d’en confiderer; cellesifeulement, , qui
- vont en progresfion- arithmetique, en,
excluant celles:dont:la différence feroit
“g'ou 6, puisquelle ne feroit pas pre-
“miére au nombre n=g; - Car en géné-

2% ral il fayt toujours que la différence de,

“'ces progresfions, de méme: que la _cﬂlf—,
férence des nombre x et t, ou bien
K—L 2t aucun divifenr commun avec.
le nombte,n, -parce.guune formule;
choifig:fans javoir cuégard, & cefte regle:
ne, T oit.plus toutes les valeurs

ne renfermerojt. : aleur

depuis 1 jusqu’a i, oune pourroit étrg
rangée dans la clasfe des directrices.
En excluant donc ces deux cas les for-
mules qui vontien ,p__rog;cs@pn arithme-

tique feronticelles-ci:. o oo
s -0 R £ TE Ao Tm g En
STk B D - = i G
e wl s 56 B ¢

es.quelles'on pourra formet trois quar-
Téscomiplets de 81 cales,’ en prenant
les“formules directrices pour les expo-
o H ;5 fans




L b

e ¥o LUL*I:R »n::cmm ‘:’Ef

73

fans ﬁuvms dela méme espece,natten-

du-diie nous fious fbimmies chspenfeS‘ de’g %

fau“e le denombren’l erit’ destantres. - -
il (Gl 4 - 1l 51 L %

6‘ 50;" 01 en: premnt quelq sated
cé$ tr01s”d1rectrlces qui’ fmt 18 vblc d’.

J’i\

554 pof'ult‘ 1 01 kY

ri\

ihte d1rectr1ce‘ “et que-l

écs!p@

P‘l‘EmIEI'C bande 11c;r1;5011tale”‘ce'l Qg
rious fournit' les trois quaues comp‘ets. j
; ?:1“ 253
f‘lff[J “.J\HLL _< Fiv -

O].Cl, L)l.f b S "!:!'\ d. 1
queyoiciy v i

o ;{ ::I-= csoda sl

5 6 .'.7?3‘;::8?1;.
6 72 8 o 18 _
e ‘]3? ‘ 8_: _95 LA - ﬂy"dj :
-?9 i 8:1 Qq “:15 ; ;
.81 9% 1:. ‘27 39

e R i

. oh"Poﬂrn*p‘l endrefd’abo_ d"'cha,cune’ '
& \

B \‘,Q.'S‘.i‘ 3: [ 4"4_]53”} 6:{)313l
BRERL A 53? 49) ‘5 |(64(,76-\f..-.
a9 R gty g0 48 - R éaf..7§-5~8

!

# e qE
e 113 B =.‘f n 'l 4:v1-glﬂ ?911‘3«158‘-:]»-38“ S}‘":’,U
“1_12 3 i 4!;16:9‘:1 :du d:) mu9 1}

3 ;

3

4“.:49‘.:'5_5{}11" ;f'%v s %h 5 "Eéh.‘.
1__4_5 5: 5..“;[‘)5-,{ ';E 3{;}3..:4.5_4 I.g L :q_ "..,ﬁl.gj'{r
YRR T LU R A
G¢ 7‘:;"“‘ 8'? “"19*2;" 1 23’ ne "45 5°

Gy Begliyegrigit g 56 G
i 8“ _ 94_~19; Bs - -3'1' . ‘46' s: 6? vE
vty o4y @7 ¥

47' n’ § 74 83 9:\
6
: (559 ;,A Ahx 8711; 8:3;‘ " ii P
b 2
2L -8D 5y 17 2‘5 g5
3 !82' 9 19-'28 ‘3? . 46
o 1*_% "39 4* 5
: Lﬂi: ‘.‘21 : 3/4: 57 (3
-—-~2 5 4 5 - 6 i
a7 54 63 2 .8:
el ’”Jlufl 'J‘J'] ii ﬁm
"i"“' fl(l\‘

L p?]lj 3

. 40, VOlla donc tron qu‘u‘les com-
_ets dedmts des trols d1rectrldes 1'egu-

W v

Fit

5H"é'xfamm61 Pour mietx éclaircir Pu-

'Lge des regles rapportees ci- desfu,

iéres';’ que nous naus étions propolés

% C .

\
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A
(0. 9. 26, 2y & 28,) pour la formatmn
des dll‘CCtL’lC(_.S et a4 fin de pouvoir ju«
ger' plus aifément de lenr nompre
nous allons chmﬁr une des directrices.
ay hazard, et’eny s '1pphquant fuccesfi-.

~vement 1es deux regles, nous: Obtten-
V‘drdns 1es douze dn‘ectrlces fu1 santess -

A
l)il:‘-

d‘u‘{l‘f]’mi' tires” par ]d. ﬂdc —-— A
fae B YGRS 5 i : E7 T W o
< pard: .____ 15920 83
o iy i PARAR e ',J;/_. { 130 % 776
: e (7439852
'Lpﬂr lq de- {[ 8’4 3 5 9‘2’6
7z \i '.',,

ol 11 faut farrcter 5 14 ﬁmeme Paire,

puisque fi I'on vouloit y appliquér de

nouveau la Premlere regle, .on obmen~

droit Ies mémes formules,’ dont I'ine
,reprodult lautre par le 1enverfement
ainfi has deux regles nous ont; fourmes‘
en tout onze nouvclles dnectrlces '

e i -

! il
jfalfant ufage dune: trolﬁeme e ile
‘dont nous avorns:'pii 1ious’ Pasfer’ ans -

13

SUR LES QUARRES MAGIQUES: . 125
‘9 41, Une remarque ties’ mportan—»
fe;, qu'il y a encore a faives -’c’esﬁ Tu’en

e

article précédent de nz=yy; ;; puisqu’ elle

'y auroit été d’aucuiiis fecours 5 o,

ourra trouver-encore.une autre dou-

aine de nouvelles directrices. Cette
egle pourra étre €honcée dela manicre
livante: .. "

Pofant_pour la directrice propofée
Pindive=t, et le terme qui lui re-
pond=x, on pourra prendre pour
la nouvelle formule Pindice T=2

.60 ie terme memeA =2y —T,

Ont la rzu{'on cst ev1dente, °) puis-

‘que en prennant t=r1 et x=t 11 devient

—1 & X=r1. 2°) puisque, fi les x va-
jent par toutés les valeurs, ausfi les
¥ et partant les 2x—r,, . pasferont de

“xlF

3°) ‘puisque x=t conﬁe,n'ﬁ tous

T=2 (x—t) pasfera Par toutes les
auatlons convenables -

€X-

‘e"me par toutes Ies’ walgurs’ dlf‘fereu—._

le% Vﬂeurs depuis 1 ]usqu’a 9, ausfi-

§ 4#. Il fera bon d’eclmrcmp&r un’
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exemple: cette regle nouvelle., ﬁ fcrtlle 5 *__dc la, Diregtrice adoptee ,,I‘g,;« q- g.f;:
en directrices conjomtement_ aygg; les g on ootlentpar]ﬂ’e gl y. 61300
deux p1ecedentes, et pour;: et ,\eﬂ"et et e Ja- parJa 1% e PR 5;3;.&: .
nous - allons. 1eprend1e Ja” ch ectrice . Loy ""f ] d-

choifie ci-desfus; quL nous fomnn -,-;;;_"Paf,l,ﬂ% frgee 4‘ 5 _5;18. ol

oIS

douzame-ﬁuvanpe o] gt g, L e S i
it U ey Ol B G g ¥
JJ.J b SEDIME R F =S S : ]
Sy folienit par . la e regl g ci S 1,3 8:60
i daou 1’011 mc p%r luw ce qmrournlté par fa gde pe _1'8"7"_5
S SO IS b -,.-'1‘: TR R R
¢ et SREERES 15 41 A5+
5% paila Tré ' T 7
L =‘LF317 .lfl‘?.de '———-{ ; g 6 g

k ; gl :’- o I gl = Oy
. Il com’ma Ea' oni} '
t'r"_;m’e Jusqua Ala 1'eproduct10n des an-

Tqui’] f’est faite jus-

ennes d1rectr1ces e

N s Sl e ¥
S ’/J : .‘1:'.’-f',’t) r.i"l 2E e I’ J‘n i

Sl T'otrivouloiti: ElPP’I[C}_UEl"'I’t

I‘ CA4RTT
Li8g

b

6. 43. Apphquons de 15811\7@511 [
te troiliéme regle & 12 premicre de.
nouvelle douzaine de’ dlrgcmces i q_uf:"
nous venons de trouver, mef: n i
obtiendrons avec le fecouss’ d
regles précedentes In nouvelle douz’u
ne. funmnte R T

rectricesy fedvoir:il-ma a1y 463 9 2i'g
onten déduiroit cetlefeiinp 8: 413 70265
_quL [é rencontre dejardansel: '1)1‘@11116‘]?@
dduzaine ;.deforte qud 1108 trois regles
‘e nous ont fourni- que “troiy dovzaines
‘Fde duecmces, quoiqu'il y en a pour ce
oagcerntainEnient: Uy “biéw plus*grand

1_.“
Fomg

'
5

trOiﬁemé 1@gle A lmprcmzere e ces’ dix

s .~ nom~
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nombre : vu que parmi’toites cellcs
- que nous venons de trouver’, ‘il.n’y a
aucune qui convienne avec fa renverfée. -
Cependant il en doit {e trouver plufieu-
reés pour ce cas, puisque dahs'le cas
plecedent ol n=7 4l v en avoit deux
au moins de femblables directrices.

Lo e o 5 e

5 45. _Pour nous en Conviamcre plcl* s
" pement cherchons une d1rect11ce , qui
ait la proprieté ¢ de. fc reprodun‘e par lc
1‘e11verfcment ‘i ok ":_:,

qm !‘e rcpmdmt parla 1re regle

‘oo

D

nousaufonsdong par la.2d ‘h;-——_,‘ 27y
tpag gy et ‘1 836
:  parlazde 0164
. v .o parlanre G-3:7
Bl parlazdn‘ : 2;5-3

._‘-_‘_ GLESIAAL T ALY
g

fa premiére dnectmce adoptee com-
me renver{ible nous Adonc 3 ameéng (;Inq
autres directrices nouvellés ;. d’ot’ I'on -
voit, qu'il y.a ausfi des formules non:
renverﬁbles qui fe ‘trouvent ddns une’.
étroite liaifon avec les renvcrﬁbleg et

ui ne fe rencontrent point dan’s*l

ouzaines p1ecedentes EpTetis

) SUR LES QUARRES: MAGIQUES <129
des dtrectmces rapportéesi,’ ndus ver-
rons qu’elle péut nious: fournir.une- autr'e
‘demie, douzaine de forfnules tout a fait.
ouvelles. . Car., wihie T~ o van

ngus donne pd[‘ la” ?"!ne reglt. Cel ¢l: 1406293 875
u1, Stant renverﬁ[;]igno,u

L s’donnera les
irectrices. ﬁuvantes. Ty

i

oﬁ nous ayons continué les 0perat10ns 3

comme au paravant jusqu’a la repros.
ductlon dune directrice *1'enverﬁble

i & fu -*ffiﬁ;uu ;

"9 47 “De s menie‘mﬁméré en apph.“

ditectrice dé I'orde précédent, on ob-
tient ‘12 formule renverfible fuivante-:
157 6 24 3 08 deila quelle f& dé-
duifent par Papplication alternative de
512 feconde et ‘premicre’ regle les derCj
'wtlllCCS ‘Thivaites: * <

ik Direbtnce renverfible: Iy "7,6 2430
-rzt'l‘ ity feconde'regle 1768 435 O
i _premlére reglex 0657324
feconde regle 13 7908 46 5

premléle regle 192687735

feconde regle 1328 7%5 4

- 4

certe direccrlu_ de’l) ordr(; ﬂﬁe’chcn__t'_ I 8 5037 60~4‘

la D]rectrlce renverﬁble 1406¢2 g=3,8,7",‘5-
fourmjc rpdr la sde‘reple 1 8 736 402 5
0 aparlaiiit—="1 84 605327

. wn pparlagde —— 1 4 08 62 5:7 3
U Uparlare——169275843

-~ parlaede ——'r 643 8¢ 057

quant-la - troifiéme tegle i la premiére

o rmwm.

Ty I
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6. 48. Sinous vouhons reiterer ces
operations, en apphquant dé nouveau
la troifiéme regle a la premiére directri .
ce de ce nouvel ordre’, nous. rewendri
ons a la premiére dethie douzairie'et én-
fujte aux autrés, ,de forte’ que cette ;
fource de directrices” parogt ayoir’ (St

‘ T l

épuifée par les tr01s régles' ém onees'

'HAYﬂnt onc trouve jusqu 1c1 trols clas-.!
fes.de. 12 et. trois: autres de- 6 cﬁrectm-v’*

ces, nous en avons en tout 37 et avec
les trois premiéres “procedantes en pro-

formules, direcfrices, ;. dont
Feut fourmr Un.quarté, complet’h et en

I3 Lii

cs melant enfernble," comme on peut
faire de la maniére enfeignée;cizdesfus,
(§ 0. 35 et 36.),0n comprend (Aifey

meént, quele. nombre de toutes lcs o5 s

litions posfibles doit devemr lncompaq
ablement plus grand {l g B

1.
. Hantey ]11‘_‘_“_‘):_’ &

6. 49 1l Pen f'aut meme beaucoup, i
: quc les 5% formules que ngus§,venons

de trouver renferment toutes, les direc-+
trices posﬁbles attendu qu’en employ—
ant la premicre methode directe , -que
Jai expofée ci-desfus (§. §. 8§, 9, 10;)
on peut trouver facxlement les 8 fuivan

T4

; R EES

gk

{ fu

e b

_-'_’TL'

)

f- LTI LIS LA LI S La-

-.;,. ¢ G ‘-_-"'('”Ii' Sl I
Yru} . 8 | I‘ I{. G

ool (po ‘ Ga e B mo RN TS T R
_..| iR e ‘l P o i

SUI'{? :LESJ 'QUARRES :m‘@f@gg; 148

Ties ¢ qul nie font comyrd’es‘tdg § AL ER.

A des OldFCS l’appmteSr e T f?-,fl "!“.__"
ki - ‘Hordiat ol - B
:’;;;3}‘ [ '-_5{!‘4":[” pmj)
‘g ."9';'Jfgij._ip'”"i:jhf,-?"‘i\!ﬁ [3w J_)
TR TR SHAV" R - ¥l
3 0y Berjdi2 w8 1
500,48 .8
6 2 9.8 4
TGl g0 g
;1:-7;—3; 6' 2 'g- -,._5~

d'on l’on peut conclme, que le fiomé
_bre de toutes les dn‘ecmces fera au

_ Des Quarres maglques nnpalrs ,-,_c‘,

-1,::!"5 p 31 Al

Dont les Dlagonales et leurs parallc-f
les font ausfi douees des’ conmx Tt

umJ A3 O
d1t10ns pIEfC}U{@Se{ ol sirp

t.‘_T,.!"' I e

RiE § 50“Soltnunnombre 1mpa1r queL
___co'nque« et' 4-la différéncerdes termes
ol uie formulc dlrectrlce”qul ‘procéde

Ia . en
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en progresfion arithmetique .1, 1.4 d,
1-2d, 14 3d, &c. et dontlles ter,

mes, en retranchant le nombre n de -

tous ceux qui furpasfent. ce’ nombre;,
doivent produire toutes les.différentes

~valeurs :depuis 1 jusqua n, aprés I'as.

voir continuée jusqu'au’ térme 1' -
1=—1) d. "Céla pofé il est clair! que’la
(n=—1)d. ‘Cela pofé il est clair} quela

différence d doit étre un: nombre pre- .

p y S G A e AT ) .

mier a D et’'quepar conlequent, 'lors-
que n est un nombre ‘premier, - O
pourra ;donner- a;d, toutes les;
acteur p, pil,faudra exclure toutes; leg-
progresfions dont la-différence d est p;"
2P; 3P, 4P, &c. Cette ¢ondition’
eslentielle n’est pas méme fuffifante
pour donner a cette progresfion la pro-:

prieté des. directrices ;. car uisque a .

Pindice 21 )l Tepond 1& tebis k=1
+» d, il faut, comme nous avons fait
voit-autre part (§. 26,) que la:formule
x—t=n. (d=1) produife ausfi) tous leg:
nombres différens. De la il est évident-
que le noriibie-‘d—1 'doit ‘étre ‘premier:
an; que partant il faut toujours exclu-
Teylp valeur d=1;. et les;yalellrs d=p
ed1ky, =2 p ool d5=3 Pty 19, &6C. < tous:

Aedal

(3 5 £ ’ -0 51‘

ivaleurs'
- fu desfous dé n; au lieu que, fi.n'a upy

SUR LES QUARRES' MAGIQUES. 133
1% 6. s1. Maintepant il n’tst pas difli-
“ cile ,” de déterminer!‘eri’igénéral: pour
~ chaque nombre n;'leniombre des vas
leurs, que la différence’ d peut rece<
voir, Car {i n'est un' némbre premier,
“le nombre des valeurs de d, qu'on
" prend toujours plus petites que n, fera

“n—2 et ]e nombre des formules en pro-
~‘gresfion’, qui-auront lieu fera ausl d
n=2. Sin estun produit de deux fac-
‘teurs différens entre eux, comme n=pd,
le nombre de toutes les valeurs de
d fera (p—2) (q—32). Eten général (¢
‘1 est un produit de plufieurs facteurs
' différens: prgir 5 &e.ilessvaleurs de d
feront au’ nombrede(Pp=2) (q—2)
(r—2) ([—2). &c. Mais lorsque n'a
"deux ou plufieurs facteurs égaux entre
" “eux, la forme de I'expresfion pour le

‘nombre des valeurs de d enfera un.peu
o ' o i 3

¢ TR ;% e B O Ay gy 4
& différente, - Carfi n=p q.r [ &c. le

- nombre des valeurs,: gu'on peut don-
P ‘ a—I Cp=1 ?_*—115-—-—1 o ek

Ty

M

4

" qerdd, fera(p . g T L&)

s - tuily o HEEe R 3
I'i-':.'\-“--. g T T . o F .,...:\. .

176,789, Aprés ces reflexions il _fcr%.

“7ifé de conftruire en ‘général un quarré

1

ETHN I3 ma-
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magique tel, ¢ue non feulement les
bandes horizontales et verticales mais
meéme les deux diagonales et toutes

" mettant d pour la;différence de-celle
des nombres latins-et 3{ ponr-celles de-
. e 1a progresfion. d¢g,nombres grecs;: la
leurs paralleles (chacune complettée’ ~ ¥° - premiére bandeyhorizontale  fera
par. {a correspondente de l'autre coté) -~ #G. 1 o X8, ag] ceern s t4ed O
renferment: des. termes différens entre 1, (14 d)J(I\TL, ' d).", &c. Qu

cux. Pour cet effet j¢ dois.d’abord re= " donc,’ '_p’__ylsiquéf:’ﬁﬁﬁlﬁgr_ﬁl'é's'bz'mdes fuivan-
_marquer, ques;} qyelle ‘que,fojt Ja. for:

tes On m’a qu'a fii'jﬁ)‘\_';,'tgéll'j: L’uﬁité aux nom-
'mé’ d'un- tel quarré repréfenté; par les bres ‘tant latins qiie grecs, le quarre
lettres latines j'et ; grecques;,zcomme

1% complet aura la forme fuivante: .
nous faifions i commencement , . on ' : :

Bourra toujours le. reduirg. a des noms:. * 4
res, ct enforte, ,que la premiere gor
lonne verticale contienne tous les. ters
imeé dans leur brdre natprel, . comme’
nous avons fuppofé jusquici,: et tout
reviendra:a voir, de quelle: maniere on -
doit transpofer, les autres handes vertin
cales des quarrés complets }'fi@blll}fg[uc
Ja propriété. requile "etende gux diapd.-
nales et 4 toutes leurs paralleles, .~ = *

g byantty

M, iy rtoy Tk
Coa (epd) o (fed)  (3d) o &
& C oS o423 2433

= o 4
4

e =

. ‘ﬁ‘aj, ‘;4;}‘:2.{3 L4
Fd @t2d).  GF3d) - &c
Rl Sy P, e FUO

T 1 L AT
- o o g et me ey Mo pinedi
A ity oMy FOIRNHICAD I G

- : R i, 16, 54: . Maintenantpuisque:les:nom=
. - 18t : PR oJ Lorses en oy v A : S

. 8. 53.- Puisque nots ne‘confiderons - fi=" " bres latins de chaque:bande harizon-
ici, que les formules directrices,” quj = E#0 tale doivent renfermier tous :les Tiom-.
vont ‘en progresfion arjithmetique '(_j']iF ‘bres: P’Osﬁbl_es i:: ile’e}i':fui!t‘qtle.la diffe-
‘rence d doit étre prife;,:!comme nous

voit bien que dais les bﬂﬁaéé.fﬁdr'iibﬁ' -4
" ‘avons montré ci-desfis,:clest & dire en.
“forfe, que ni d nid—1 nait aucun di-

tales tant les nombrés latins. que e
grees ou expofans marchergnt ausfi-en
- yifeuf commun avec le nombre nj.et
TTRE 14 eet~

e

g B v

o o H . < 3
progresfion . arithmetique . ef | q;;le?

-t £

oo
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cette méme condition {*étend dusfiik: la
différence de la progresfion des- e}cpo-‘
fans ¥, et requiert que tant 3¢ s=<x.
foit premier au nombre n. Enfuite’il

- est evident,’ que les deux. . difiérences
d&s dowent tre inégales'entre’ cllcs;
“car [i ellés’ etment egales “tous, lcs ter»— ‘
mes'fe’ trouver croient deja dans’ la prev.

mieére vcrtchle Vet cette fecoqde Con-

dition fuffit quand l¢ nombre n'est pre~

mier :, mais {’il; JUgst pas’ plgmler ]

faut outre ge}g quc le nombrc dryd- fO..u:

Prermer an,

- L = }_ ] s 4
55 5 ‘3 Ces trms( conditxoné rerrvi)plh

es, on aurg fatisfait. 3 |a PI‘CIIJ]BI,‘C €8
conditions p1mc1pales prélcrites pour la
conftructiony des’ quarrés a* dlagonaIES‘

et parallelés d1fferentes e est-ddires; -

qu'on obtiendra’ un quarré dont les

bandes horizontales et verticales con--_

tiennent tous les nombres différens ,. tel
que nous en avons conftruit danslla of
partie . de cette fection. Hjnedreste

done qu voir de quelle manidrazon: -
dés.

pourra remplir: Tautre’ condlfﬂm-r"
dlacronales et de leurs parallelesy 2
Sifaine 2 ' LB '--‘3}‘5;». &b

§ 58, ‘Conﬁdcmns “pour: cet-effetila:

A Pr@

Yor e

SUR LES Q_UARRES MAGIQﬁES i3;7f

premlem dlagonale “qpi,d decend’ de'la
gauche a-la dlolte et phisque 1€s
nombres latins;-qui la compofent, fora
"ment cette” PI‘OglGSﬁOH' ; 2+ d
3+2d, 4-43d, 544 d; 64 54d

- &c. dont ]a d1fferencc estd <41, 011
_voit', que Tette’ dlagonale renfermera
tous les ﬁombres différens, toutes les
_,fow que d 4 1 estun nombre premier
nj-et puisque toutes les Pal‘alleles de
: cette diagonale croisfent par la méme
,:dlﬂ‘crence d 4 1, la pro rlcte requlfe
{etendra ausfi aux paralleles. Il én est
de mémé deés nombres grecs ou expo-
fufis:; iquil recevtont ausﬁ toutes les-va*
~leurs .posfibles?)s ’p‘ourvu quieda diffés

i art

- . o
? . -l:l;

: pl emlere 4t némbre n,*

g-',. 5 57. ConﬁderOns ausﬁ Ia feconde
dlagonale, qui-hionte de! satiche & drm-
'te, et nous vérrohs d’a Oi‘d "q”e Tes

“Hombres latifs st 1eb gfieCs taift'de cette

_diagonalé que de fes paralleles formerit
dés, progresfions "Lrlthmethues, dorit
I “dﬁercnce des ung E8tid—1"et des

-~ atifres 3—1, Pourvii donc que tant

=1 que s—1 foyent de§ nombres pre:
fnicts an, tous les-termes; quife trous
; 4.‘&'% l. I S ‘ vE=

rence de leurs progreshons 3 —} 1 foit;

i
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.veront dans cette diagonale et ;da_ii,'s

toutes ces pdralleles, feront ausfi diffé-

rens entre eux, Drailleurs cette der-
niere condition est deja comprife - dans
la nature des directrices, -~ .. il

A lagEsT e T R
.- §.'58. Voila donc toutes les conditi-

ons, quexige la conflruction des quat-

rés, qui font Pobjet de cette r1™ par:

tie, Elles {e reduifent apx trois foivan:

~d=1 foyent premiers an;nombr
que'les nombres 3,5 - 1.

A1t

€. 29)

!

cun divifeur commun avec.- Ny -« w0l -

Iy 1. 1

Tie, 5 s & PLifid and é."fi.-’:.?i i,i,'_.-' ‘.. e :
..5. 59. Suppofons donc.que p foitun
divifeur ou facteur quelconque du nom-"

bre n, et,il faudra exclure’des valeurs

“de d celles-ci: d=np, d=ap 17,
. la lettre.y
1,65 fUiV&I’lS:‘ J=A P, 3= pP—1; 3:;\ P; +\Ii ‘

d=x p~1 ¢ct.des valeurs de.

Soits p=3 ‘et il faudra exclyre des:vay
leurs de d et de » tous les,nombres
posfibles; d'od I'on voit,- QY r

fible par, 3,.il fera imposfible de cony
{truire’un quarr¢, dont les diagonales

-t‘ v . L /"'f’et

.

et les paralleles fati

& i1 foyr
ent ausfi premiers au nombre.n, €t3%)
que le nombre d—s nait’ de, méme ‘ay;

¢.dang -
tous les cas, ou le nonibre. n est divia:
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Sfas.,i’eﬁi;~.flu}§ﬁ condi-

‘tions requifes. .0 a T e

&y i
U
- » -

]

Jeurs différetites ;- quof peut ‘dOhE?I"
aux différences d et ¥ feta=n—3. LD

;fu'ite--ﬁ n est i’ produif dé- déux nom=

_bres premiérs incgaus enfre eux, com=
me n=p q,- le nompre des valeurs'de
| et 5 fera (p—3) (9—3).. Kt en genes

ca—1 Bl

B e
S LA RO S e
o

ov:

6. thr‘:‘"ﬁpr’és ces remarques génél_
-yales developpons Cll_l_ClClu?S cas parti-
“ciliers’, et puisque nous venm!;!;; d’e‘xﬁ
- clure des. valeurs de n les multiplesde
5, prenopis =5, d’ot les? dléurs con-
venables: pour d. et ferong 2. et 3,

i - T o
Tautre pours. -Soit doric.d=2 e #==3,
et le quarré, qui entefylte; -aurd cette

formes -z v s kD

:r’__" .{_. ; B 0 -.': ,-,E_“ . Sy b S

S A T WU B
by Fr Faye BT Ty TN ; o

'l

6. 6o. Or quand I¢tnofhbre n ést
,Fr_emier, ‘le nombre d¢ toutes les va-

= A RAL o e i
le méme nombre fera
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. I! 34- .'5.!
2" 45 I:l

3 5 2

4:'. L I, 3;
5; 2!_ 41'

€t il est. éyident qu

valeurs de_d et;
mettant d—

w gl A5
- 0. 62.
venables

qui, renfermants deux inégales eritre

\ t'iix’ combinaifons’ diffé- -

rentes, feavoirs’ LT
d=2 et 3=x

BT T — -1 — Y -

Tl vd= et 3=y

elles' donnent '{i

| ”,'I Si

*et

- Skoif':‘ n:—.7 e

d ct: deg'3; clest a dire en
nt.d=3 et f=2, o pourroit for- -
IDCL U autre.quarre ;- mais:il .ne vaut’
pas la peine de I¢' distinguer de '

R s

§ - B T -

BT | f- i
en, changeant. les

t les valeurs con-

ded.et s feront.2, 3, 4, s

de= 7 0

J—ig

1 34 5.77

[

S ] ‘61

- 2

7 13

I
2
3
+"4
5
6

-

~
IR TN |

N F=N71 -p;ua 19
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7 61 I 1
t t 57 3| 8
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; d=3 et 5£4
d=3 e 4=
PEEP s =g
et les quarrés qui‘en refultel

fLIlvans;.. I ' Tty
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6. 63. Lidnature de'ces quarrés nous

piocure ‘encore et dvantage , Qo

peut commengcer’ ,l’inf'cr%‘pmon' Lde'-{es.
; ! el ol g AR T
(R

R

= x. R il sz dey o0 g b R = [ .
qiron voudra, " Pour”montrer la miulti="
plicité des formes ,"qui’eli’ ity -prén=

fidus venons de_conftruiré*ét remplis+
{ons. en les ‘cafes d¢ la manicre - fui-

*2

térmes pat’ quelque’ éafe? du qudrré:

nons le premier des’ {ix-quarrés, que:
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ey
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4
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[
el

RS EARA AR R e
6: Is 3!_ ‘54 ; 7?‘ 23 :-‘45.
i ) : : ; — ) b o A
i i e R y ool
. ;‘73 2% | 4 . 6’ 1 3| st
no il h. . . ] Ty
L% Nt g st 76 2 : Lo
] s . % e 1 - ; : r‘: 5 .
N % " ,,_.‘2{5 . '3-!1. d; :71= -
N P KAy S Iy
2 i A

“.',‘ Looo# ey b ?
bo g 0, Tm F 17 pe L R ) .E_“*‘ 2
+6-64.. Silon veutappliquertout'c
la aux quarrés magiques ordinaires, -on

ma qua mettierdu:lict desnombies;Ta: ¢
tins ‘ces valeurs: .o, 7,14‘;? 21_,28,

355,42, ¢t au lieu des nofpres’ grecs.

7le's fuivantes: 1 > 2 ,"5;",‘4\,7_'5"‘,@, v, dans
un, ordre quelcongueet a mettre enfui-
te a la place de chaque terme du guarré

précédent la lomme des deux nombpres.
latins et grecs transformés de cette, mma-
nicre. * Ainfl, daps-le quarré complet
que nous venons. de. trouver,.mettos

§
4

an. lieu ,des‘pombres lating - 1 ‘9igy 4:l5:6057
lgs valeurs faivances ~ - o130 o
&3 valeurs fuivantes = 14 4%.0, 35,20, 7 3

e Eay

etau lieu des nombres grecs = -
fubltituons celles-ei = - =
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o

et nous obtiendrons le g{uﬁrré‘ nfaglq}lier
afdinaire fulvanty |+ sfthoam il
i oo i iy T G Hedp) Spsie—p)

dhE iy b
. A Ve @ dey b S )
-8y |17 :4( 1:Q3 1:33
i [ el b
I8 X

Sle2l oo

49

ooy, ‘li.‘i‘)'f
= - .

el 3G Ji'!plilj_;&;
REIGE
= ‘r_'r""'(:'. j o 2oy g — e

30 23 -7;39. %

Dans ce qharré non fenlement toutes

f

. les_bandes, horizontales :ct.-verticales

FTY

N T I A N T A R ek LI N R N R T TE M A S0

mais ausfi‘toutes’les dingohales et leurs
‘paralleles correspondentes et complet-
tees; comme par cxemple 8 26 387 46

QI!I:: 175‘.”" L . b ! ‘_-'7 :-fz'-f E

des cas, ou le.nombre nin’est:pas pre-
mier mais indivilible.par 3,", confidé-

¢ nombre de toutes les valeurs, qu’on

]

g" Iée_ut-donner aux lettres d et s fera 8.

ar puisque ici, en mettant -n=pq, il

it e Wl ‘-Ya

ok
TP

18630 produiront la méme. fomme fca-,
§. 65. Pour donner encore uric idée -

rons celui de n=35=5. 7, darts lequel -

i




y & p=35 et o= I Ia fmmulc i qu;, ex:«
prime le nombre des valeurs:est (P =
(g—-g)xz. 4=8, C’est qui est tres bien:
- d'accord; car-les valeurs que péuyent
Tegevoir les leftres d. et s{ont_ré¢lle- -
ment les 8 ﬁnvans- 2, 3,.12, 17,18,
23,:32, 33, Enfuite en: e:qcluanl les
nombres de d ‘et 3, dont la. différe ence
d—>' est’ divifible par 5 ou: par” 7 les
combmmfcing adrmsﬁbles feront
poed i’.;;;_i' S "‘vﬂ

d’—Lw& = =TT
; L2 S8 5”18‘ d""17
i d'—-z. B33 iy R e
BT de=g T 8 i d__.I‘] &I E"'-"'gf‘
Td=3T & it de==ig & d—3n
dp—xﬂ SZIE—— ,,,d,__.32 &:‘3::33'

d ou I’on pourroﬂ; formerjdouiz“e* t‘:jua1

oo

"J.

rés différens de’ 1225 cafeﬁsp ‘Jais, less
Ry ‘

W

quels tontes” Tes” condmons ré{crites:
cr
feroiént’ remplics ; : 2 f'"lte‘g"
penfera volonmels de1d 'conﬂi'ucuo
actuelle méme d’un feul d’ entre eux e

. 4" X
o o
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SECTION SECONDE'

ot e rJ‘;_a,,( SIS 'f'J bl

-',Des Qual rc:s Iatms i doubi} 1] gl,r_c.he:_,;

a.rr‘
dela forfne gcuerale. p s
iy 2 llllll J-!jat) in) 1— - .,‘,7, .
ool 9o

O o L
T 25 350y jw_(n 1)

D 3 st e
B .'1,'.S.L'g.':-'.i:..l}’(n;{)‘f'ln‘, i o
43 655 gyt ni(0e1) 2 :
s 6 e - m. 1, 2 '3 4
S T o Szc. ;

Nous avons de]a 1enm*qua
1—desfus dans la fection precedente s
‘en établisfant les clasfes des quarrés re«
_guliers, qué cette esPece exglud ‘entie<
emejit lesinombresn 1mpa1rsi Jrefnous
errons dans 14 fuite ; que: les valeurs
e 1 dowent fon-fealement étre pairs
mais migine ‘pairement pairs, ou, quele;
lombre des cafes du quatré a doublé
natchie doit étre divifible’ par el quarré
- de 4l Mais” avaht: qiie’ ‘de'yeriiid la dé-
: mOn&ratxon decette verlte,-=11 fandrar
déterminer-efit general laFeldtionquir{e-

quarré et leur pofition, Pour cet effet

joblerve d’abord, gque parce que les
mes; de la premicre bande horizon-

trouvc entre les différens nombres du -

tas’

= =2




