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Pifbéeﬁ't’a: ‘agquatione: differentio - differentiali ‘quacunque, prineip
explicare , :ex /quibus | integrationem. per approximationes peti oporte

i
[E .
] . Tt

Solutio . -

Versetun aequatior proposita - inter “hinas- vamablles z et ¥y, ac
pomto Dy=pPx ct Pp= qax, dabitur aequatio 'inter . qua.tu

. quantitates x, y, p- et g, €x qua ¢ ita definire licebit, wut -q‘

aequetur functionk: cuidam: trium: quantitatum 2z, z et p, qua vocata

=V, sit g=V, sew dp=V . Hic primo. observandum est,’

rere, seuw duas conditmn@s ~quasiizproJubitu -praescribi. posse, qujbus:?3
satisfaciat.  Seilicet: Ton: suffieit,, ut posito z = a fat y=b, quem-:
admodum in aequationibus. diff§rentialibus primi: gradiis: usu venire:

vidimus, sed. aliam. insuper conditionem: adjicere licet,, quae sit, utf{i

o
_a—%"“c- quantltah datae.. His. ergo

dctelmmatlonlbus const1tutls, ut' posito, x = a,. fat y=b et p= c,

posito & = a fiat. etiam p-
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fatum integrationis negotium buc redueitur; ut. ipsi = alium- gnems
cunque valorem tribuendoy mvestlgentur valores mespondentes . ipsius:
y et ipsins p; hoe enim si praestiterimus, aequationis ploposmac
mtegr'ﬂe pclfecte definiverimns, wut nihil practerea desiderari possit.
: {)uod cum m genere ﬁen nequeat apploxlmatloms ratio in hoc
"mn&stlt ut’ JPSI x valor quam minimum- db ‘'@ d:scrépans ‘trlbuatur
,qm Slt x_ a+m, ikt mquuatur, quantum’ valores * qua‘ﬂtata-tum A
gt p a primitivis b et ¢ sint dlscmpaturx. ‘Hic ‘pro pringipio -asst--
mimus, dum z ab a- ad i @ increscit, -etiam'-quantitatum y et p
_valores tam parum mutatum iri, ut inde functio V nullam variatio-
yiera motabilem pat!atul‘ ' Qudré” si -poramis, statuendo -z — a@f*
y’_w-:b et p____c, fiéri V::F, " eundem valorem: T quantltas g
yetinere censebitar,” dum % ab @ usque - ad @ —}~ v augetur,  Cums
igitur pro hoe Iintervallo minimo habeamus Op—Fox, ecrit inte-
grando p____]_“x—{-—Const Verum, ~qu1a pomto x = a, fierl debet
—ec, elit p—c -+ Fz —Fa Sit nune = a+-}w, atque
Fbebinits p=— ¢+ Fw, qui est valor ipsilisip, ivalor 2 —=2'a -
respondens. Denique pro hoc minimo intervallo eritt P yle2ieig wy -
ideoque ¥ =b +cx—uaec, et’pro. valore x=”a -+ fit y= b cuw,

qui est valor ipsius ¥ valon £ ——d - convetiiens:  ‘-Quocirca

sl valores p11m1t1v1 sint & — @, y ==rp eet" __gz g eyt -nsque-,-

fat V—TF, sequentes walores mtcrvallo quam m‘immo ab illis

#'HE 0o ¢ .

remotfi erunt
x = a-+u, y—b-ecuw, p::c—-]—-I‘oJ,
_(111'1 si porro ut ‘pl']n'.llthI spectentur, ex iis simili modo per inter-

allum gquam minfmum progredi-licet; sicque’ tand et Prognessus pet
mtervallum quantesvis magnmﬁ mma'tescet. s The

Coreollarium

1083, Que" minora. capidntur haee: intervalla, . eo minug- 2

mro aberrabitur, dummodo:rquantitates: ¢ et’ F non-sint, nimis. MAZNAE,..
* ¥
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sin .autem eae adeo in infinithm’ excrescant, ma;nifesturq 8Ly ;npm
| peny qm qu»antltatlbus et .p mmgnem commissum 111.. o ‘-f%r}:‘-‘;
R
T e R P S (Y L U VTN SO at
- ] ] '.. ) ' v i %
PR 'i. _\-' vl o ." ,G-Oir Olllariu:nlz .'2. _ . , o :';’.
T f. :'.‘; B it :'i . .M

TR 0584 51 guantltas c vel ¥ ﬁat vehementer magna ; mte e
vallym, - quo . y vel: p cresgit,. . prg,. dato ac01p1 pOtest 1ta posnﬂg
cm,__\p crunt sequentes valoms -

. 1

a2
AT

Ty

. a.':_..,. .:x:a_l_“[;’ y:b-—‘—k{.’ Gt p:c—l_ I ',1j‘,‘i5ﬂ:;

At si F prodeat quanutas pcrmagna, valor lpSlus P inter i’allﬁvi;
minimo (D augeri sumatur, ut sit’ F o == q), eruntque valor

ssquentes xﬁa+%, y:b+0¢ et p=rc+0 L s‘

- . L . . r: o . L ...H}}j
L ce Corollarinm 3. ~ S B
" &

K1

1085. S.l. b sit quantltas mﬁmta, :pro valere plommo zpsms y
expedxet deﬁmu E :

_ : . Ty
L Sx -1 - cm — ] . - Y
L w_b—l-cw'_b bb"" b - oo

"€,
gquae - express’io ut sit ﬁn1ta , etlam quantltas c mﬁmta sit opoltct'[

alioquin valor 1psms Yy respondens ‘non squm 1p51 x___a scd etlam

ipsi x._—__a.—l— ) maneret infinitus, - : : b
y i ’; w [ . . e

SChOliOD 1."

SRR WL AT AT ER LN T ‘

‘ 1086. - Qﬂ@tles solutio athJus ploblematls pendet ab mte-.
gratione. cu_]uspiam aequatmms differentialis secundi gladus, touesé
conditiones problematis = binas determinationes supped:talc solent
quarum altera, dum ipsi, 2 certus quidam valor 2 == e tribuitur,
exigit ut ¥ datum valorem y:b * altera’ vero ut etiam ratio

0y .
e p - datum valorem' p == ¢ -consequatur. Quodsi ergo In genere

aequationem quandam* differentio - differentialem integrare velimus,
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m,tegratloncm ita mstliuere licet, ut pos:to r=a, flat. y=— b et
p:C quanmtatlbus a, E c ab albltrlo nostro pendentlbus. Interim.
tamen quandoquc usu venlre potest ut pos:to x—a, valores s
ipsaru.rn y et p rion pemius ab arbltuo nostro pcndeani sed ex
natura aequationis jam datos valores sortnntm quijus hcas:bus
defectus determinationis aliis condmonlbus compensatur Veluii . s

,pmponatur haec aeguatio , — S

Topite g G AP

i 2 X bm>aay.~2 2(2a — bw)aan‘N s

H'j:;f)l,‘).;f -
z '

+2t(3a~—-bx)yax ::G_aaam'

quomodocunque ca per :nteglatlonem determinetur, positc @ == 0
: 3
‘pecessario fit y —a et T p=—¥b; ita ut pro casu x =@

'valures .quantitatym z et p . minime arbitrio nostre relinquantur.

In!;cgz ale awtem completum r epeutur
- (A —j~ B ac) x a2,

—bx ?

y—a 4-ba

ubi ellamsi constantes A et B pro lubitu assumantur, tamen semper

= posito 2 == 0 prodit y =——a et p—b. Hujusmodi ergo casibus .

o 5

mirum non est, si pro dato ipsims w ‘valore, quantitatum y et p
valores arbitrio nostro haud permittantur.

Scholion g,

{087. Exposxta ratic aequationes d[ﬁerentlo dlﬁ'erenuales per’ .
apprommahones mtegrand1 dum per intervalla mjnima plogl.?dxmul,
quemadmodum etiam in aequationibus dJﬂ'"erentlahbus primi gradus,

iy

ﬁec:mus, cerus oa31bus d:fﬁcultatibus mvontuL, ut msx 1emed1um

aﬁ"eratur in usum vocari nequeat,, Prlmum hoc evemt, fquandog

ot

€ .00, tnm enm quantumws exigiurm accxplatur 1ntervallurn g,

i

neque ipsius y neque ipsius p valorem cognoscere licet. “Simile

quoque incommodum turbat,.si positis-x ==a, y==5 et p—c

functio ¥V fiat imfinita, ideoque .prodeat F —— oo, quo casu valor
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ipsius p mon definitur. Demde et1am casus qu1bus vel ¢ vel

evanescit, seorsim tractari couvemt ‘etsl enlm tum valores ipsaruin®
TN
i et p satis accurate ostenduntur, tarnen qula nullam mutatloncm*

F Iy

patluntur' dum mutatio altlore 1psms o potestate exprnmtur, 1psaﬁf1h
mutafionem lnvestlgari utlle est quo “in’ proglcssu minus 2 veutat

aberretur.  Sin’ auterdl quantltas b ‘evadat’ mﬁmta, _]am anunadvert},-
mus, loco ipsius g ejus reciprocum fy explorari deberi. OHema&-

modum ergo difficultatibns..ante memoratis sit occurrendwm, diligen .
tius perpendamus. ’

’P.r‘o b_.l-e ma 138,

1088." B8 mtegrat:onem per mtervalla mstltuendo, pro 1n1t1
eujuspiam intervalli, posito x—"%, Y—> et p—c eveniat,
quantitas ¢ sit vel evanescens vel Jnﬁmta, integrationem per ho
intervallum absolvere.

wr Fre . ifye

B

Soluition
Praecedens approximatio dederat y=—b -+ ¢ (x— a), und
si ¢c— 0, incrementum ipsius z altiorc potestate ipsius’ & —
cxpumetur, scilicet y —b + A (x ~— a)™, existente A > 1, rejecti
Aque altioribus potestatxbus, quac prae hac, ob intervallum 2 —
rmnlmum, 1‘ecte contemnuntur. Sin aufem 511: ‘¢ == o0, valor Jpszgg
'y sindill modo 1epraesenta11 potest, y ==& Az — a)" existente
AL, A tanien uf ‘hihilo 51t major; -utroque ergo casu eadem

anéSf.lgﬁfIO esf
ficiehs" A quam exponens A deﬁ111at1ir. Jam ex 1lla aequatlone

(4]0 "t R
a& due’irf'fus _,

I Yot T it

Pl o
ay‘-_‘—:p;.h A(x —a)d— Y et - Lt

CIpERO =D A L},

W

s
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ac necesse est, eandem expressionem resultare, si in formula Vo x

g—10 1A (x — a et p:?\A (x — a)*—,

111’](16 evidens est, fore .,

e

= 0 sl A}-i,_et L"“‘oo si ?\{1,

Cum jam 'V sit functio Jpnarum z, y gt p, ponatur ubique x = «,
quatenus formula a:-——a inest, quae relinquatur, tum vero
4= b, nisi hinc prodeat- V=190 vél V=—oo; hoc ehim 5l eve-
‘piat, pro y valor b—- A (x — a)* scribatur, siiilique modo pro p
‘seribatur A A(x — a1, Rejiciantur autem formulae z — a
‘potestales altiores prae’ inferioribus, sicque pro V orietur expressio
wjus formae C (x — a)P‘, quae formulae A (A — 1) A (z — a)yr—3
,_aék;uan debet, unde tam coéfficicns assumtus A quam exponens A
“definietur, idecoque vero. proximi valores.

y:b»}-A(x—*a)’* et p:?\A(x-———a)k”'

notescent, qui €o minus: & veritate: recedent, quo minor differen-
4 inter @ et z constitmatur.. Casus autem quo A ==1 per se
est perspicuus, atque- in' praecedente problemate pertractatus, cum
s sit solus: quos quantitas. ¢ finitum. nanciscitur valorem.

Corollarium {.

1089.. Si eveniat ut posito: ¢ = oo, quo casu esse de-
bebat A <1, fimetio V finitum. obtineat valorem, cui formula
AN — DA (& —. a)* —? aequari’ nequit, casus per se mihil habet
difficultatis, et valor ipsius g+ etiam pro. minimo excessu ipsivs x:
super~ @ revera infinitus evadet..
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s e ‘C't;)i"ol‘larium' 2. e rm
L E?auﬂiﬁ
1060, _Facilius hoc PBI‘SP!CElE lmct ex exemplo Bp =z a @

ande fit

J:::c—ir—3a"x—-3aa hmcque

oy
B : [
J‘“b—{—(cn——‘Saa)(as-—a)—]—x'*——-as sew

y___bm—ac—-]—Za”“?—}—-(c—Sacz)xq—x

E
o el
81 ergo £0115ta115 c. sumatur 1nﬁn1ta, valor ipsius y semper erit mﬁ"
nijtus, s0lo £XCEpPlO casu X = Q.

; ﬁ"{

. _ #3
.‘*Coro.allaxaum..s. ;

!

1091 Sm autem sumto =0, quo casu esse debet 7\:>[{‘

"funcuo Y ﬁmtum habeat va’loxem eumque adeo constantem, posm

x—a e y—>Db, ei formula A (h— 1) A (e @) 2 aequabltu

sumendo A == 2, et 2 A == illi valorl constanti. Veluti in praece
dente exempld fit V=6 az=2 A, hinc A == 3 a, eritque pm)um
y—=b0—+ 3 alx — a)®, quod etiam conglult cum integrali 111Yent-c

quod posito ¢— 0 est s

y—b2a° maaax+33“b+(m—[—2a)(a:—a)

quae expressio facto x =——a in illam abit.
Scholion, 1.

1092, Posito e — 0 funEfib A si in ea scribatur = ¢
y—=>b et p=—c—0, valofem nanﬂscetul vel infinite magnurr

© vel finitum, vel adeo evanescentem. Primo casu, quo fit V. — o

ut el aequarl possit A h— 1)A (m—u a*r — 2 sumto - x = f

' necesse est sit A < 2, existente A >t ut autem hine quantitate

A et )\ definiantur, in functione V scribi oportet
— b A(x — a) et ;i:_“?\A(x-—a)}‘““'r,

itemque x —— a, nist ubl formula x —~— a occurrit; hoc modo qui
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er. hypothesm casu @ ——=a fit V — oo, ‘iste valor prodibit
—C@—a)y—%, quo collato cum A (N'— 1) A'(x — a)*=*? repe-
entur A et A, dum ne prodeat A< {, qui casus cum ¢==0
gubsistere nequit.  Secundo casu quo prodit V— quantitati finitae,
capt oportet A — 2, sin autem tertio casu sit V— 0, sumi debet
AS 2, ut ejus valor in formula

A — DA — a2

contneatur. At si debeat esse ¢=oo, fierl nequit ut vidimus, ut
functio V finitum obtineat valorem, multe minus evanescentem, nisi
quidem casus incongruos, quibus g pelpetﬁo maneat infinita, admit-
tere velimus.  Tum igitur functio V necessario valorem infinitum
dnduit cum formula

AON— DA(z — a)r—2
comparandum, jta ut sit A < 4. Hinc igitur patet, determinatio-
nem quantitatis ¢ non semper arbitrio nostro relinqui, sed quando-
que ex indole ipsius aequationis nobis praescribi. Veluti si propo-

natur haec aequatio BBJ__(:a”a)a, erit

_(ac_-—-ﬁji et y:B-—f-A.‘Z'—-]—-

x-—-—a’

mmde posito
z=a fit ccA—5 et b=BirAa~+> o) ergo
Azc+ 5, et Bob—ac— 3+ 15,

quare, ne aequatio integralis omnino in infinitis versetur, litterae b
€t ¢ non possunt non esse infinitae.

Scholion 2,

1003. Non autem omnes ordines infinitorum et evanescen-
tium in formula (-~ a@)*, casu x=a, contineri, jam observavis
inus ; expressio scilicet zx 2 lx, casu x = 0, infinities superat pote-

Yol, IL ‘ ‘37
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stateri secunday 2z®, interim - tamen infinities "‘winor est potésg"éﬁé
a2 —% quantumvis etiam exigaa fractio « accipiatar. Quare sij
supellml solutione formulas “ita instruere velimus, ut ad Gmném
ordines tam infinitorum quam evanesceniing  pateant,  statui co .

veniet
y=b -+ A — a)}‘[l(a? — a) I,

uﬂﬂe fit '
gi:p__.?\A(x— a))‘"" [[(x — )]t A (@—a)* = I (x—a) ]FL— ¥
at posito. # = a, pars prior est ad posteriorem ut /(x— @) ad 1
hoc est ut ec: i, ex quo sufficit snmsisse =
p=hA@—aP— [ (x—a) T, ‘
ex'quo simili modo colligitur
oA —DA@—a P [I@—a

quae expressm cum functione V, postquam in ea seripserimus xZa

- y=b et p=e, seu potius

y= b—n—A(m—-a)k[](a:h«a)]” et p= P\A(x*—a)l“"[l(x——a)ﬁ

comparari debet, ut inde tam constans A guam exponeiries A et y
innotescant. Haec ergo tenenda sunt in ista investigatione, quo et

ad plures casus extendatur.

,f[’"r"o blfema 439.

1094, Approximationem ante expositam accuratius persequi
ut sumtis intervallis etiam paulo majoribus minus a vero aberretur

Solutio.

Posito a'y-‘p 0 x, aequatio differentio- differentialis hac form:

gi V exhlbe&tur, ex qua ante p ita definivimus, quasi V esse
quantltas constans pro intervallo saltem vehementer parvo, und




1

" Hioe potro ob dy=pdax, fit
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- gbtinuimus p == ¢ 4~ V{(z ~— a), postquam scilicet in V posuerimus

r—a, y=b et p=e, qui sunt valores primitivi per intervallum
'z — a = retinendi. Cum autem ‘functio ¥ interea non sit con-
stans, quia z, ¥ et p involvit, revera exit

p=c—+ ¥V (.r-a]—f(m——a)a‘if,
Ponamus igitur

OV=Plz+Qoy-+Rap,
ut sit

IV=ZP+Qp+RV)oa,
et nunc quantitatem P~ Qp - RV at constantém spectemus,
cujus valor prodeat pomendo xZa, ymb et pze, quo facto V
in F abire supra sumsimus, eritque

p——e+F@—a)— 1P ~4- Q¢ +RT)(x — a)

y=b+c@-a)+iF@-a¥—3P+ Qe+ RE) (x-a),

similique modo approximationem ulterius prosequi licet.  [Juando
autem quantitates P, Q, R et V formulam x — a ejusve potesta-

tes complectuntur, quam non amplius ut constantem spectare licet,

ejus ratio in integratione est habenda, qua fit ut in seriebus appro-
simantibus formmlac & — @ poteftates non ordine ascendant. Tum
igitur conveniet pro p ejusmodi seriel initium assumi

p—c¢-+ A (x — ay*, unde fit

y=bFc(xz — a) “f"i_:-_x(” — @, et quia

8y __

VR o 1
dx L

VA (z— a) )

huic formnlae aequari debet funetio V, postquam in ea pro ¥ et p
valores assumtos, et @ pro T scripserimus, mnisi formula z-— @

ingrediatur, hoc modo tam expomems A quam coéfficiens A dster-

minaintur.

ot
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i Si e sit =0 vel Zoo, ejus ratlo potest in calculum mtrodun

') ut ponatur ..
i "Ji-lh | PEf@— b —ap,
! ll 1}. ~ unde fit _
".‘I1 Y=b e (2 — a)yr+1 4—;:?:; (z — a)r—+7,
i ifeg :
| |’111! qui valores si loco ax et p substituantur in functione V, prodi.i;
ki debet
:.;Fllllijl':\ . ‘ nf(x —_— )tk —]—— AA (2 s cz))‘ X
2 Iiii!f."’]\ ‘ :
I:‘i;“ | Corollarium 1.

L , 1095 Hoe modo per mtervalla continuo ulerius pmgre
* - licet, dummodo singula non majora ‘aecipiantur, quam ut errores’

it commissi maneant insensibiles; atque hac gquidem correctione erre
;v;;-'|,|.l" ' -~ xes illii diminumumtur, ut intervalla etiam majora statui queant.

Coroellarium 2.

:‘ . |

i $096. Pro primo- scilicet intervallo valores primitivi ==

| Y¥=b et p=c¢ pro lubitu assumuntur, et valores in fine interval

I inventi praecbent valores initiales pro secundo intervallo > €X qmbmi
ealculus pro hoc intervallo perinde expeditur ac primo ; sicque con~

» L ~ tmuo ulterius est plogredlendmn. |

[ )
k l‘ Scholion.

: $097. Hujus problematis duplicem selutionem dedimus, qua
; rum prior etsi latissime patere videtur, certis tamen casibus in
o I - wsum vocari mequit; lis ergo .altera solutione uti conveniet. Exi- -

stunt autem tantum plerumque paucissima ejusmodi imtervalla, q_uaé&.-_"%;
posteriorem methodum postulant, dum veligua omnia ope prioris




CAPUT “XIL 203

pedire licet. Evenit hoe, quando pro quopiam intervallo quanti-
ates V et ¢ vel evanescunt vel in infinitum excrescunt ; quin etiam
gerl potest, ut quantumvis exiguum intervallum aceipiatur, quantita-
es 4 et p variationibus infinitis sint obnoxiae, quarum repraesen-
! yatio determinationem prorsus singularem requirit.  Veluti si propona-
“tur haec acquatio an+yax = 0, intervallum ab 2z == 0 usque

ad TZ W, etiamsi @ quam minimum assumatur, infinitam mutatio-
pem in valoribus y et p indicat; id quod ex -ejus integrali com-
pleto perspicitur, quod cum sit

\ y-:Ax%sin. (3;31’:17 —+a),
hincque
) p = 5 sin. (—l:r+ )—]——AV3 cos. (— LA ),
seu

p = 2= sin. (—lx—|~a+60°),

Vo

evidens est sl x =0, fore quidem y =0, sed ipsius p valorem esse
incertum. At ipsi x valorem quam minimum tribuendo, z quidem
“minimum retinebit valorem, sed qui pro minimo intervallo modo sit
-positivus, modo evanescens, modo negauvus, ob maximam mutatio-
nem, quam [z patitur, quantitas autem p interea transit per

‘exemplo .
Doy 4202 _LI2eF

-cujus integrale est ‘y:Asin.(E ~+a); dum enim x a 0 ad ®
erescit, angulus i—; ~+ o ab infinito ad finitum transibit, ejusque sinus
interea omnes mutationes ab -+ 1 ad — § infinities adeo subibit.
- Quando ergo ejusmodi intervalla ocecurrunt, mirum non est, si con-
suetae methodl approximandi deficiant, quippe gwae hoc principio
- inmituntur, qued niutationes per intervalla minima, sint etiam valde
parvae ; his autem intervallis exceptis solutio praescripta semper
eum usu adhiberi potest.

1

omnes mutationes possibiles. Idem luculentius perspicitur ex hoc
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Fxemplom f.

1008. Proposita aecquatione

885/4-ya’ 0,

ejus mleg& ationem pe} appr ommmtmnem absolvere.

Cum ergo sit dp=— yfa; , erit V:;:—f; quare si pro Jmt :

intervalli sit # =@, y=& et p=e¢, inde tantillum progrediendo,
solutionem priorem, ob

v — e
P= fac:c aaf’

Q:};g::_—a"—;, et R=o0,
habebimus
— 5 €
p_c-———(*.v»—a) (uaf—-—a-?)(x-——-a)z et

2
M‘]F(:;t:--—-a,).

y“bedc(x—a)—

Sumto ergo @ — @ =@, pro intervallo sequente erunt valores 1in
tiales
&= a0,

bw* b (I;——-at‘}c_gﬁ

' — i e =
b b+uw—'2f, et ¢’— ¢ 7 TR

unde simili modo valores initiales pro intervallo sequente co‘ﬂigun;
tur. Vermm si pro quopiam intervalle fiat @ 0, operatio pecus
liari modo institui debet. Posito scilicet pro initio hwvjus intery alh;
x= 0, y=b et-p=c, statuatur

A gt
pf:c-—kAxi‘ et ymbh+ ¢ T+ z s erit
BI - Az -h___,__—-'y '--b f—_ A.‘Z:)‘
0w~ “Fw T fz f G057

cui, wisi sit b= 0, satisfieri nequit; prodiret enim A =0 et
A= co, unde concludimus poni debere y = & 4 A xlx, ut sil
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Ala + A et aP:f::wb—:—'—A—fcﬂ bine A= —
ox x f=x ?

“pinc p accuraliug cognoscere liceat, statuamus

~h1 e

.- Vervm cquo

o y—b+Azxlzx+Bax, erit
p-Alz+A--DB et g—i:%,, -

“ande coneluditur ut ante A:"—_f— , et B manet indeterminatum, ita
Bt Sit

——b ]
z4+Bx et p=—lx — -4 B,

Tt F

Cqisi ergo sit $ =0, casu = 0, quantitas ¢ necessario est infinita.
Quamobrem si intervalli initio sit 20, y =0 et p=oc, pro eus
‘fne et initio sequentis evit

— — bw ——b
W, y,.b-—?lm et p=— IATR
Exemplum 2.
1069. Proposita sit haec aequatio

rxxooYy — Exaxaya}—’zyaa?:x’;?ﬁ}

quant per approximationem integrari oporteat.

Cumr sit
%:?—%-{—%:V, erit
P4
Q=G5 55 et Ry,

Hinc si pro cujusque intervalli initlo sit x=a, y=Zb, p=e, ob
F— 2° ab b . '

— T ik TR

—_ 25 B

P_C—!—(EE?—E—P-E)(Q?—'a)
—HE ) @ —a), «
8 - 2 2 b b ‘
y=btc(@w—a) - 3(E — 5+ 75 (@ — &)
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unde calculus per intervalla facile continuatur, dum ne sit @= o

Hoc autem casu que a0, difficulter intervallum computo deﬁm-{.j
i tur, quia tum fieri nequit, ut quantitatibus b et ¢ doti valores trj™

. puantur, id quod inde facillime intelligitur, quod aequationis Prope
i , sitae mteglale completum gst
|!‘I“[ --x.-

y=A cf z4+Bel =z,

| | posito enim = 0, necessario fit 2 0, nisi coéfficientes A et B
i ‘ infinitos capere vehmus. Sumto autem b= 0, approximatio est i
T promtu.




