P e e e

= = rr rr et et
e S==ar e e e

CALCULI INTEGRALIS

LIBER PRIOR.

e

PARS PRIMA,

SEU ‘
METHODUS INVESTIGANDI FUNCTIONES UNIUS VA-

RIABILIS EX DATA RELATIONE QUACUNQVE
DIFFERENTIALIUM PRIMI GRADUS.
SECTIO TERTIA.

DE

____ = _

S R BT A T ST R AL Y B e P R et S ST e S e e R T A K LT DY L e S Ty
. . DR B ; T T R e T B e

e

e

RESOLUTIONE AEQUATIONAM DIFFERENTIALIUM
MAGIS COMPLICATARUM.

ST T

e e e e e e




DE:

RESOLUTIONE. ABQUATIONUM . DIFFERENTIALIUM: IN QUL
BUS DIFFERENTIALIA: AD PLURES DIMENSIONES
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Problema &8.

66

P@sitﬁ’diﬂ’ére’nti'aliﬁm'1'elétiénc g—z —=p, si proponatur’ éleq,u'atid’

quaecunque inter binas quantitates x et p, relationem  inter ipsas-

variabiles z et'y. investigare.-

Solutio: -

Cum detir aefuatio inter p et #, conceséa aequationum reso-
1,- , . Lo e ; . - T T
lutione, ex ea quaeratur p per z, ac reperietur functio Ipsius &,

quae ipsi-p erit” aequalisy Pervenietur ergo ad hujusmodi gequatio-
nem- p —X, . existente: X functione quapiam ipsius @ tantum. Qua-

re cum st p— g,—g’c , habebimus 9y == X 0 #,. sicque quaestio ad

sectionem  primam est reducta, unde formulae X o x integrale inve<

stigari oportet, quo facto integrale quaesiturn erit i == [X'0 .

Si aequatio inter ® et p data’ ita’ fuerit- comparata ,- ut inde

facilius"a per p definiri possit,  quaeratur z, prodeatqué x =P,
existente P functione quadam-ipsing p.  Hac igitur aequatione dif-
ferentiata erit. D @ — 0 P, hincque dy —p dx —po P, unde in-
tégrando elicitur == fpO P, seu y=pP — [Pop. Hine ergo
asbac variabiles 2 et y. per -tertiam p ita determipantus,-ut sit
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,w‘:P et y==pP—/POp,.

unde relatio inter & et y est manifesta.

Si nmeque p commode per z, meque = per p definiri queat,
saepe effici potest, ut utraque commode jncr novam quantitatem
definiatur; ponamus ergo inveniri x=—U et p=—=V¥, ut U et ¥V
sint functiones cjusdem variabilis u. Hine ergo erit gy ==poJx
—=VoU, et y==/VoU, sicque = et y¥ per eandem novam va-
riabilem 1¢ exprimuntur. ‘

Corollarium 1.

669. Simili modo resolvetur casus, quo aequatio guaecun-
que inter p et alteram variabilem g proponitur, quoniam binas va-
riabiles & et y inter se permutare licet. Tum autem sive p per

Y, sive y per p, sive utrague per novam variabilem u definiatur,
y " , .

" notari oportet esse o x = =Z.

P

Corollarium 2.

670, Cum.y/ Q2% +-0y* exprimat elementum arcus cur-
vae, cujis coordinatae 1ectangulae sunt « et y, si ratio

VY (@x24-0y2) 1f(am2+ay’),_1/(l+iﬂfp)
T TR — ]/(1 —+pp), seu 3y . — P

'aequetul functioni vel Jpsms x vel 1ps1us y, hine " relatio inter =

et y inveniri poteut
Corollarium 3.

671. Quoniam hoc modo relatio inter x et ¥ per integra-

tionem Invenitur, simul nova quantitas constans introducitur, quo-

circa illa relatio pro integrali ¢ompleto erit habenda.

Seholion 1.

672, Hactenus ejusmodi tantum aequationes differentiales exa-
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0y

mini subjicimus, quibus posite 3= —p, qusmodx relatio inter ter-

nas quantitates z, y et p prdpomtm, unde valor ipsius p com-
mode per x et y eicprimi'po.te'st,' ita ut p:‘_g—i aequetur functioni
cuipiam ipsarum x et y. Nunc igitur ejusmodi relationes inter =,
9 et p considerandae veniunt, ex quibus valorem ipsius p vel mi-
nus commode, vel plane non, per x et y definire liceat; atque hic
simplicissimus casus sine dubio est, quando in relatione proposita
altera variabilis @ seu z plane deest, ita ut tantum relatio inter p
et z vel p et y proponatur; quem casum in hoc problemate expe~
divimus. Solutionis autem vis in eo versatur, ut proposita acqua-
tione inter x et p, non littera p per x, nisi forte hoc facile plae—
starl queat, sed potius _z per p, vel etlarn utraque per novam va~
riabilem u definjiatur, Veluti si p10ponatu1 haec acquatio

z0x-t+ady=—by @2+ 2y,
quae posito ,g—i:'p, abit in hanc
- wdap=byd-pp,
hine minus commode definiretur p per x Cum autem sit

©=by/ AL +pp —ap, b y=/pdaz=pz—/%3p,

erit

Yy=bpy (1 ~pp) —app— 5PV (4 +pp) +Eapps

sicque relatio inter ar et y conmstat.  Sin autem perventum fuerit
ad talem aequationem

22902 0y —axda? Dy seu x5+p3:apx
hic neque @ per p meque p per x commode deﬁnlre licet; ex quo
pono p—=ux, unde fit x——u®x — au, hincque X T A

X et
43 ©
anu aau(x-—qu) wudw (1—au3)

=0 Jam ob ax————fw—, colligitur y—aaf e U
ac reducendo hanc formam ad sxmphcxowm

P —

. 23— tudu
Y— I““(I-i«uw aafFmys seu
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;anf" 1

. -\—r-v,l," e X LI af
.y.:_“__:éaa.._(ld_‘usr), -1-‘3 aa. 3 -+ g011,st. |
Bchollien 2.

418, Cum igitur ‘hunc .casum, -quo r‘ac.qu_aﬂo vél ‘inter - .et
. ovel inter ¢ et p_‘fprqponit;m'_, generafim  expedite Ticuerit, viden~
dum .,e‘.‘st::qujbus _casibus .evolutio succedat, qu,an”clo omnes -tres quan-
titates .,y etp in aequatione proposita insunt.  ‘Ac primo qui-
[Adem .observo , '_dum,m.o&o ‘binae varidbiles . et "y ubique eun-
_dem dimensionum -AUMErUm .adimpleant, guoma‘docﬁnque Ppraeterea
quanti"ca‘s‘p ingrediatyr, resolutionem semper ad casus ante ‘tracta-
'iqs revocari 'posse; tales .gcilicet aequationes perinde tractare - licet,
atque :aequ_ati’ones 'hom_ogeneas, ad quod geﬁus etiam mevrite refe-
rantur, - com dimensiones .a -differentialibus natae ibique debeant es-
e pares, et indicium .ex solis quantitatibus finitis 2. €t ¥ peti opot~
teat. Quae ergo .dummodo ubique .eundem dimensionum DUmErNn
constituant, aequatio pro ,ho,mo_gcnea' erit habenda, velutl est

xx oy —YyYy ]/(a x% 49 iy?) —— 0 seun

praw—yyy ¢ —-+pp =20
Deinde etiam cjusmodi aequationes evolutioriem admittunt, ‘in qui-
‘bus altera yariabilis o vel y plus una dimensione nusquam habet,
utcunque praeterea differentialium ratio p == g% ‘ingrediatur. ‘Hos er=
go casus hic accuratius explice'milis. '

Problem a -89.
674, -Posito p ::g—%, si in aequaticne inter x, y et p.pro-

;p__osita binae variabiles x et y ubique eundem dimensionum - nume-

rum compleant, invenire relationem inter = et y, quae illius ae-
quationis sit integrale completum.

S__dl utl.o.

Cpm in aequatione inter x, ¥ et p proposita binae variabiles
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# et 7 ubique eundem dimensionum numerum constituant, si pona-
mus ¥ ux, quantitas x inde per divisionem tolletur, habebitur-

que acquatio Inter duas tantum quantitates u et p, qua earum re- .
latio ita ﬂ:ﬁa}igmr, ut vel u per p, vel p per u determinafl -
possit. Jam ex positiene y ——ux sequtur Dy —ud x4 .

2z u, cum igitur sit Jy—p d, erit pdx —udx =X OW

ideoque dx __ o
ideoque 7= ;3

talis 2% ynmicam variabilem complectens per regulas primae: see-
et = - on - L
tionis integretur, eritque 4 x —— f :P——_ﬂ , Slcque I Pper u determina=
tur; et cum sit ¥y ——uz, ambae variabiles a et y per eandem
tertiam wariabilem I determinantur, et quia illa integratio constan-
tem arbitrariam inducit, thaec velatio inter @ et ¥ erit integrale

completum.
Corollarium 1. .
675, Cum sit 9% . du erit etiam Jao—= — I
e ox M.P—u’ '_ — (P - u)

-} f P—a_i"—u , quae formula -commodior -est, g1 forte ex aequatione in-
ter p et u proposita, guantitas facilius per p definitur.

Corollarinm 2.

ron
3 p
primi possit, ut sit f;—ffﬁ::-lU, exit Zz—1C —-1U; hincque
o ——"C U, et y—C Uu; unde relatio intex = et ¥ ‘algebraice da~
bitur: et cum sit u:%, haec tertia variabilis u facile eliditur.

-

676, Quodsi integrale vel f;_% per logarithmos ex-

Scholioh,

677. Fandem hane resolutionem supra in aequationibus ho-
mogeneis ordinariis docuimus, quae ergo ob dimensiones differentia-
ium non turbatur; quin etiam succedit, etiamsi ratio differentialium

! | 56

. Quia itague p per u datur, .fonr:nula. differen- -
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.g_ﬂ"—-—p ¢ranscendenter ingrediatur. Hoc modo scilicet resolutio ad
x

i i tionis differentialis separatae 82 . 8% o duc
integrationem aequationis paratae. —= = o— perduci-

tur, quemadmodum etiam supra per priorem methodum negotium

fuit expeditum, Altera vero methodus, qua supra usi sunus, quae-
- rendo factorem qui aequationem differentialem reddat per se inte-

grabilem, hic plane locum non habet, cum per differentiationem ac-
quationis finitae nunquam differentialia ad plures dimensiones exsur-
gere queant. ' Non €rgo hoc modo invenilur aequatio finita inter =z
et y, quae differentiata ipsam aequationem propositam reproducat,
sed quae saltem cum ea conveniat, et quidem non obstante arbi.
traria illa constante, quae per integrationem ingressa, integrale com-

pletum reddit.,

Exemplum 1.

678. Si.n aequationem propositam neutra variabilium X

et y ipsa ingrediatur, sed tantum differentialium ratio g—z —p,

integrale complelum assignare.

.' Posito ergo g-% —p, aequatie propositd solam variabilem p
cum constantibus complectetur, unde ex €jus resolutione, prout plu~
res involvat radices, orietur p — o, p— B, p==ry etc. Jam ob
p_—:g——i, ex singulis radicibus integralia completa elicientur , quae
erunt -
| y—agx4a, y—=RBzx-+b, y—ryx-t+c, ete.
quae singulé. aequationi propositae aeque satisfaciunt, Quae st ve-
Limus omnia una. sequatone finita complecti, exit integrale com-
pletum

(—ax —a)(y—Bz—Dby— Yz —oete. = 0,
‘quae wti apparet non umam novam eonstantem, ‘sed’ plures a, b,
¢, ete. comprehendit, tot scilicet, quot aequatio differentialis plur
rium dimensionum habuerit radices. ’
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__ C-o-r“@llariﬂm' 4,

pp—1—0, b p——1 et p——— 5 duo habemus mtegra-
lia y—a4a e y——x 4+ b, quae in unum eollec_ta dant
@;’ ~—x—a)yy +x-—0) =0, seu

679. Ita aequationis d1ﬁele11ual1s BJ — 0z —=0 seu

Corollarium 2.

. 680, Proposita aegiatione 9 g° - dad-—0 sen p®4+-4=0,

ob radices p— — 1, p:-l—_l.——’/—_s', egp::’—,y

r+1/

—_— .
—> , ert vel

3
=i,

Yy = e—x 4-a, vel Y= =5
quae collecta praebent i
y3+w3—(a——]—b~—}—c)yy+(a—-—’—'i_3 il/——-—c)wy

_ —l—-(——a—l—"—v_"sb —}—’"H =56 xa,+(ab+ac+bc)y

~+-(bc-‘—-; Z——"’ac—_—’_"v ez —abe==0, .

quac aequatio etiam ita exhiberi potest

Y+ — fyy —gry—haz Ay +Br4C=0,
ubi constantes A, B, C, ita debent esse comparatae, ut aequa.tio
haec resolutionem in tres simplices admittat. ’

Exemplum 2.

68t. Proposila aequatwne d.r;ﬁ‘erentmh
yaac-—m]/(am +0zhH =0,
gjus integrale completum invenire. ]

Posito a—- ___p, fity—=xy -—]‘-—-pp).:d; sit ergo y=uw,

erit u==y (4 +-pp), et = ou

unde per alteram formulam
L1

p—u’?




Aidd ' SECTIO IIL

lx___-—-l(p—-—u)—l—fm Z(p-—-u)—-f&p[p +Y 4 +pp)¥
at

rapy +PP =P v’(t'+pp>+él[p+'1/(1 -+p D
unde colligitur o

lz—C — zzn/cz+pp>-—pt.1—- Ipy/ (4 +pP)—ipp

vel ,
lo=C 31y (4 ~4pp) +pl—ipV (L +pp) — PP, &
y:ux-:w‘/(ppﬁ}—-i)u _ é

Exemplum 3,

682, Hujus aeq.uationi.s"
ydx—zdy—nzy @z*-+0y"

integrale complefum. invenire.

b gz——p,' nostra aequatio est y—px-=nx ]/(i —4-pp),
quae posito: y'—“‘ux abit in w—p—ny (t3-ppy. Cum er-
go sit

lx ::—Z(p—u)—-[—f ,erlt
o= — 1y (20 —f s

hincque:
lx_C—ZnV(i—{—pP)-}‘——*Z[P"i-']/(i+PP)1

Ouara habetur . =3

a r ' L ‘
x‘:mfl/’(i ~ppy — pl*, et
_..arp—!—m/(:—l—ppl
Y= =T : [1/(1 —Ir-pp)—fpl” |
Cum nunc it uu— 2up—+pp=nn--nnpp, erit
p— u—nv'(un—l—l—nn) et ]/(i "*P-P)’:: ﬂﬂ-+-.lf(um».-}'-.1"-ﬂﬂ7‘-

1‘—‘7371 ] - nn

atgne
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VU 4ppy —p= ekl e,
e : ' Cor—n
unde fit :

ar:[—-—nu—I—T/(uu+‘-nn)3__. (-—u+1f’(w-zf-1—”))“ ubi u-.—- .

a{1—mnn) i—m

At si n——1, erit p—==
sax 1 . 2axx
St n = 1, ést quidem ut ante

P et Y (1 —+-pp) =R,

23U

unde:

T =V (el = T = R
Frgo et x =0, et zx+yy$+2 ax=0.

"

Scho liom.

683. Haec aequatio. sumendis wutrinque quadratis et radice
p— 3% extrahenda, ad aequatlonem homogeneam ordinariam pedy~
oitur. Fit enim primo h N

Yy —2pxy d-pprax—nnidztnnppzz,
fum: vero ]
by +— .':cay__ yFEaV(yyfearm—mnn 'vc::c)
P T —— o x P———

quae posito 7 —=u 2 separabilis redditur, . Ub_r imprimis casus quo

nn — {1 notarl meretur, quo fit ¥z — 2pxy:-w x, ée_u' P;g_y.
—_— YR dx
T~ a=zy

Zuwyo y t-zrxdr—Yyydar=—o:
quae etianr per partes integrari: p‘otest, cum 22YQy — yya &
integrabile fiat per factorem =5 f = Y quo ut etiam pars xadx

integrabilis reddatur, illa f‘elma ab1t in m—rx . sicque habebitur-

, ideoque E

220 y—yyda —
P +Qdx—40,

' —mu7 .l
V 4+ pp) ===, atqué
m:E_%—x. a—_m, seu Yy -txx 2 ax.




446 - sEicTIO I

cujus integrale est %3—' T 2 @, ut ante, ‘nisi "quod alera solu-

tio z — 0 hine non eliciatur. ~ Verum cum aequatio illa quadrata -
posito 7.—= 1, subito abeat in simplicem, altera radix perit, -quae
reperitur ponendo n=— 1 — &, quo fit :

yy;a-—'é.pézy'j'm':ir —2gxx—2appxx,
ideoque px infinitum, réjectis ergb ‘terminis prae reliquis evanescen.
tibus est —pzy =X X — 2 appwxz, quae divigibilis per x, al- 5
teram praebet solutionem z == 0. Talis quidem wesolutio succedit,
quando valorem p per radicis extractionem elicere licet; sed si ae-
quatio ad plures dimensiones ascendat, vel adeo transcendens fiat,
methodo hic exposita - carere non possumus. '

Exemplum 4.

684. Proposita aequa}idﬁc ‘
2z yda®=0oydxywyda® +0yD,
ejus: intégrale completum investigaré. o
Posito % —=p, ety — u 2, nostra aequatio induet hanc for-
mam p3 -u—p7y u(i +pp), unde conficitur .
ox . di o ou- __ : P ‘
o :b:u’ seu Zx_.__fP_uu ——Il(p—uw _;__/;?.__ﬂ.u
Inde autem est . ' o
Yu=ipy 4 +pp) +ipY U — dpt+rp),
et quadrando : .
u=ipp —p* +5pt 4-ipp Y/ (L +pp) (4 — 4p -+pp),

[

hi’ncqﬁe. , ‘
Cp—uip (4 PP (2 —P—4ppY (APt —4p+pp),
unde colligimus ( ) |
0p _ _3p(a—t) __, _ 3V —hptpp)

P—n——2p(i— p+PP) 2(1—p—-pP)¥V (1+DP) ‘
- —4p+PP .

In quorym membrorum posteriore, si ponatur ¥ A 2o 55 —9> ob
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eV f—(—q9)°%] 4g3q a4V (4—(1—aa)*)] -
P= 1—qg ; ap“‘_'b—qq)“ﬂffén*(r—qﬂ’] r. et
' 3 2 V4 — (1 — 2
{ —p- —I—PP_"(- .—}qu)[—(t—ﬁ(‘fq)z( qq? )].
obtinebitur-
3p(2—1p) 494, -
f f?(l—P—i—P?)+ f($+q¢1)1’L4—(I—M)’J

ubi membrum posteuus neque per,logarithmos, neque ar_cus circu-
fares mteglan potest.

w

Exemplum 5,

685. ~Invenire relatr,onem mter x cf y,r L{t.‘___,posifa §=
f)/(a:c +8y2) ﬁatss—2xy |

Cum sit s:]/,zxy, erit
Cwdyyd
V(Bmz—l—ay%.._’f—g;%f,
—

hii'lcque posito g’E —pet y=—ux, fet Yt pp)=i, seu

I

w:—._}/z w(i +pp) —p, et radice extracta
o e Y Nt BT e (= 1))
]/u—'_]/ n + Y a )

Va
quare . : ’
u=—A —ptpp-4@ —pV U4pp, e
p—u== — (4 —p)[t —p 41/ (4 +ppl
Ergo ' . . :

3 @ R P 39V (1 -
5= q-,(lp:gii ~p =Y U pI= plp—y PR
At posito p—= /i1 nq , fit ‘

BPV(T+PP)_ —-aqfr—l-qa)"‘ : ‘ ,
f p(i—p) Ja(—qq){gg+> q—&)"‘""f f ——qq 4f(g+1)=_-n

I+q Vo1 -
_.._-—l—-lq-——-l 1/22]/2__1__5

hincque
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| , Vot |
P”f’u:;lr)-—‘lq+z 12— ke
1—%—’1 1 1/2+r+q
Z{ ' J/nz'l/n-—-—x-—q

Jam .
p— umtr+q)f12;aq~-qq___4_(14-—«1)(2;;(1—%@)’}
sicque habétur ' - -
| zwu—_AC—ch—q)—k—lq—J[zHa+q>23+1('+*3

Yati1-4-gq__ 2 V +
Vnzlﬁ:%'_‘—q la— 1[2'—(1 +q) ]+ Ya )/s-—lj:;

ubi est u—2< "“‘1(1——]—17)2, ét i+q__]/35g, unde

(‘!/ac—

Vx+1/y)vﬂ sew & —y:a(

V

I

C1/w+1/y> L gy e T

Est ergo aequatio inter & et gy mtelscendens, atl vocari solet

Scholio_n.

3

686. Facilius hace resolutio absolvitur quaerendo statim ex

-aequatione

u--p—y/2u(1 +pp), seu uu-—]—2up—]——pp:2u+2upp

S

yalorem ipsius p, qui fit

iV (uu—guutaut-oui—u uu) u—}—(z—-u) Yau

P 22— ’seup_mﬁ-:z— s et
___(r—u) (‘:u—[—';/zu) — (—1)Vau
P
2uU—1 Y au—1 .

—_— . B‘IL(T/Q.‘U.— I)___ , | . _éu ’
. o= p L '—f (t—w)¥au — =C—=I ﬁu)—'fm

Sit wi= v v-, eritque

xf 281:-':17:_21—5-41;_.

1=, 1 —T

?

f (x —«1;)1152 "R |
hincque
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a—irf‘""r op slmER s
=¥ Y N ut'Pante. Qua-

Unde ob u=— i 1epe1jtur .'x:.__..
qn"\ =

i - ire / 1/ 2 + yM
R T Vi o __5
re s§i‘turva *desﬁleretur Coor matls 1ectangulls € % de'cermman-_

da, ut ejus arcus s sit =— ]/ 2@y, it _aequatio e_]us»&‘aﬁwmmaﬂés
. ‘-‘:,.,..r"i,. -,,...A T e
finiens : LI G ol o i

1.

R B

‘(}/x - '}/ y)%ﬁ + 1 et QIV""‘““' -V’ y)Va T

: Caeterum ewdcns ﬂSt Sln'{lll :modo ,quaestlonem ‘r.eso’lvl posse, “si mrk

ef, ¥ @ﬁguetul‘ Sen 51:;;31 mpmla., _r ;,aeqp@tm_uguaccnnque hoplogenea
inter =, y et s, "id . guod scqucnh problemate: \iOSiﬂIldlSSf: operas
LTIt .Ep.n@tlum. ANt T "_,“_”, I Y R I

BRSO i -

L c§|?=r0‘bl‘e4ma f'gr{)% Co e ey g

S L ]

687. Si fuerit s=/y (@ ° «-]—By”), atque aequatlo pro-
ponatur homogenea quaecuiigiie intdr @, y-et s, in qua scilicet hae
tres yanabﬂes x, Y et 5, _ubique eundem dimensionum numerum
cdnstltuant . mvemre aequatlonem ﬁmtam inter @z et y

HE51 T i e

Aoy,

o ' e & !‘i‘:l' s ,S‘O-]_ uftgjo.

Ponatur y——uwx et s v 'z: ‘wt ~hae substitutione-ex aequa-

tione homogenea - proposita varlablhs & ehélatur., et gequatio Obtl—.

meatur inter binas & et v, unde v per u definiri poss;t Tym ve-
ro sit dy—pox, eritque .. L '

ds—=o=zy (!1_“—}—7]) p), unde fit-

i pax"—uafg«“—]—xaltg et ax]/,(d -—{-—pp).._.'uax—-l—mav, -

Crl_go PRI " R O O SRS I NS S iE ~nriivstiyt
T VR U T

. .{'.‘..‘.'-'é.;: B PJ""—'H krlg_}_fpg)’) m:-.q;i‘ Ly li‘--r-‘”l'i‘-' L ;.——m -c:____ “‘.-:_ mig ;Et

Quia nunc ¥ datur per u, Sit o v:qa ti,. 4t “habeatyy -2 o ueg

b7
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Quare hlnc dedqclmus o '
dx i Bu(:-—gq) ' Bu(qru-—u—}’[(w-qu}’——;.{_,iq]
x qru-—u—i—'lf[('v qu)’—:—i—qq] e U — 0

unde cum v et ¢ -dentur petr U, mvemu potest x per eandem w:

st ob ¢ 0 u== 0 v fiet- iy E i i s
le—la—1y 4 +~uu —v0) ,_faw f(f:_ﬂ_—;;ﬂqa

fum vero est ¥ ——u &, seu posito % loco u habebitur aequatio

quaesita inter = et .

. Corollarinm fi.

e . : Pt
i

688. Cum s exprimat arcwm  curvae coordinatis rectanguI’s-
z et y respondentem, sic definitur curva, quus arcus aequatur func=
tioni cuicunque unius dimensionis ipsarum & £t ¥; quac cIgo erit
a].geblalca si integrale
fau'lft('v—qﬂ)’ —!—l—q&]

1 +uu—mw fu B
per logarxthmos exhxben potest

Coroll’ari’u-m- Z,
689, Simili modo resofw potent ploblema si' 5 cjusmody
formulam integralem exprimat, ut sit 0 — QJx, existente Q

functione quacunque quantitatum p, u et v. Tum autem ex aequa-

ttate 2 = 2% — 28

= valorem “ipsins p eliei oportet, et guia ¥

—p—uT Q—
per u datm erit, la:.___f?__“ - e e




SzECTJ@ Iﬁ e 454,

PSP R
J AT AT g DI

i \Ex»chm@lum !

690. Si- deﬁbeat BE8E i TN
et q___g'”__ﬁ, ‘hine v-—qu___a, ergo,

lz—1la — l}/[i e nY — (a+ﬁu)2 —_ f?:i{::tpjﬁsii

guac- postrema palsiest wE e S e bmtiaks 40
PR L - 1 oo R R

auV(acr.-—»{?’B—-—f) gl Bu - 7
_—fx—-ua—gaﬁgﬁ-(l-—ﬁﬁjuu (mu—-}—ﬁﬁ i) fnm—g—p—-;naﬁu—i—(pﬁ-—q)gn LR
quae transformatur in ‘ e
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‘Ouare posrco 'u %, aequatlo mtegrahs quacsnta cst sur;_n_ltis' qua~
dratis , wudgunoo i

n—l—yy—(mx—i—ﬂy)’___ (BB—n)ytaPr—nV (xut-Bp—1)
T e T (BB HytaBaraV (@@ pE—1)

At posxto

BB — 1)y+a(3xg-m;/(aa+ﬁ;3-—— i)_—:.P
(|3F3-- 1)y—!—aﬁw+x}/(am—]—ﬁﬁ—i)_g

est

PQ=(@ F3—~i>2yy+2a(3cﬁ{3-—1)xy+ @a— 1) @R— D

=BRR—1 [(ux+ﬁJ)2—-frx—yy],

unde mutata constante fit Pb%__ ;, ergo v’cl P—0 vel Q==b;

golutio” ergo in geners est

BB — i)y—{—aﬁx-*r-x]/(aot —;—ﬁﬁ-—-— H=e,

quae <¢st aequatio pro linea recta,

ey
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601. 5i debeat .esse s = iy, erit v—nuu, et gz=2ny;

unde i——f;uuw-—vv_ﬁi-g—-uﬂ_y_”——nnuf‘ et V—— qU = —nuy,

k Crgo TR T A
-

i .f;iqgg,- a:m'iéz'_.—i" ”—i—-ﬁ’ £5




P37 ) : S?E‘i ¢ TLGT STHEE

/ 4
L= 16— 1y (43t £ ity & (R OE ok i)

quae; @;%@9 gutﬁm pet, @g@n;lunos integrari. peguit. .= 545

OFER ,m I MR e mrzigd &ff'.i' . m" TN 4
. ¢ IS
E% e m p I um 3. . ,

u-—«&f’%rn,wat r
i 1 1
¢ Qf;,f,,,.‘.s-..;y\—. B aY -k ‘_ L

602. Si debeat esse §§T=xx Yy raeTid: fWr-—:ﬂ/'M s 4elp

et q""V(x-P"‘“_)’ unde fitz 1 —4—uu-——uv.__..0 (80].]111.]01'1611‘1 £€rgo ex
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m-ma:x
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695. Si posito 2 .___p, eJusmodi detur aequatlo inter x, Y
e O WEELER S LE TR I
et p, in qua alterafvarlpblhs y umcam tant‘um ha”beat dunensmnem,

invenire relationem infer bmas varla’bﬂes et Y,

S, e °“J

S0l us.t ot

e

Hine ergoe ¥ aequabltur functiont CUIplalli‘j]_BSﬂllJm et p, un-
de differentiando fiet By PBx—a—OBp Cxum 1g1tur sit ay,__paa,,

habeb1tu1 haec" aequa io l(:’111"1"{31'ent1

.h LSS B S
integrari oportet Ouémam tantum
et differentialia’ simpliciter’ 1nv01v1t e‘]usr resolutlo per metbodo& sua

pra expositas- est tentan&a. ’ ” e
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Primo ergo 1‘esol'uti'0f succkéa'ei- ;. 81y ""fﬁéﬁt-*@?—? ,E ideoque
dy—pox —[—Oap., Quod: ev,emt sl 'y per % st P at?a.,dcﬁtermi-

netur, ut sit Y =px —f——]'.[ deuotante 11 fmnctlonem quampunque 1p-

‘gius p. Tum ergot erit O _.....’L‘—l— ., et” ciim. so\utlo “ab ista ae-
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, .qﬁa‘fio-nc Qdp =0 pendeat, -crit vel op-—10, hineque p—ue,

#eu y — o x 4-f, ubi altera comstantium =« €t 3:per ipsam ac-

quationem propositam determinatar, dum posito ]) —a fit 3 ___1'1

wel] erit Q — 0, ideoque x—--'-—g—ﬂi;, et y == = $BH+H ubi
grgo utraque solutio est algebraica, si modo 2l fu(:llt functio alge-

braica ipsius p..  ®
‘ #
) cdind SR R B vt . -

Secundo, aequatio (P —p)px-1=Qop =20, resclutionem ad-
anittet, si altera variabilis = cum’ swo ‘differentiali 0 x unam dimen-
sionem non superet, Evenit hoc -si -fuerit ¢ —— By . —+4-II, dum P
et II sunt functlones ipsius_p fantum, {um enim. #eru. P—P et

Q= xaa: —I— 3? 3 hlncque haec habeatnr aeguatie mtegl anda,

T
aP — I
(P—p)ax—!—-maP—{—aH:() sen Ba:-ﬁ‘mx = PQ::E )
Y, "
quae per e’ P—p multiplicata dat o
T2 I o
P—p o -—-fe “P arI _
o P BR .- P : ‘ :
ch ponatur = ) erlt aﬂquatlo integralis
m gt P ? TR E p3mar:. e e
_ R2z=C - pop = ;P"—“C_“ BF I ST SR S ERE
unde fit
. ¢ 1 foTIQR,
=g TR _“é'?“?'e-t'
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TE'lth resoluﬁo nu]lam ha‘beblt dlfﬁcultatcm, ™ "'cleiiotaﬁ:t"{b?t;s
X et A\ functlones quascunque 1psms a:, fuenit y:k+¥p Tw
cmm erlt o

By_—paw—"BX+VBp —%—;JBV

1dieoque
4V —3a. BX
i 9P A p (S = —+ =
sit’ a—;.'__.aﬁﬂ cut R gt etiam functid Ip’s"mﬁ @, erit
o g X ax -
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sit{fuerits bomogeneay «Cum. ebgo i termintis. 5p g dunas; continest: di-
‘yneénsiones’ -"htﬁc evg‘hl’c”\ si:itotidem: dinrensipnes:iret;iny rehqms termmi-
amis  insing: , “Undet pruspicunm. © est ;1 Py, et Qi esben idebere funetiongs.

AMomogeneas tienius: ‘ditnensionis ipgarum. .z et pi v Quare si g ita per
& et p definiatur; ut g aequetar; functioni - hemogendae: .duarum di-
. mensionum psarum: x et py resolutio succedet: :Quodsi enim fuerit
- K . - Ty ey ) )
1 0y—Pozx—-Qpp, : aequatio solutioneny * ontinens - (P p) 0 2~
3 L Ipmn O exit- homogemam,r ﬁievtqu;: qg,el; 156 mt»cgrabihs ,’ 8t dmdatm'
: ' g o B IE L TR A
R L2 PSR L 1 S 13 EUH IR P

el
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696. Pro casu qua1to si pomatur y=—=zz, aequatio’ Propo-
. sita debet esse; homogenea inter tres variabiles x, z €t p. Unde
si proponatur' aequatm homogenea. quaccunque inter ':i:',,z et p, i
qua hae ternae litterae =, z et p ubique eundem dimensionum nm-

mcrum constltuant, problema semper resolutmnem admittit..
Corolla r.;i*ﬁ m 2.

- 687. - Simill modo: -conversis: variabilibus;, si ponatur x—uvv
et BF Yogy— :
-‘et'wé-:;__q», ut sit p—

——

yoae p'ro'p‘or'iatiir aequatio h‘omogenea quaes-
‘cunquc“mter Yy et g, problema itidem. resolw potest

nh[.-.

S?chol'ionz

698, TFro easu quarto, ut aequatio (Pmp)ax-}—Qap:.‘:o
fiat homogenea., conditiones magis amplificari possunt. Ponatur enim;
g v* et p=—g", sitque facta substitutione haec aequatio.

i3 PR =gt~ v -y Q ¢*—*dgr—0 °
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homogenea inter v et. g, €=1‘11'qu%.:E-"E__".-%FLWC:QQ ﬂhg.nl@_gqgae:a.:vﬁ dimensio-
num, et  fiunctio ‘homo‘%enf;g Ju dimensionum. . Cum jam sit .
Seamen MR bRV VI :!f‘&fi‘.s%ﬂ;;‘ﬂ_’& LA P R reiig ]

P el

ay:Pax—}—‘Qap;_—__‘}LlJﬁll—'f"ay%_y =194,

ety adeneliolchomegeneal. Y- e/ (dimensionumpss Quaze: » posito

- o preblema, sesolutionem cadmitiiy.si inter:gyugl! ol prjus-
-modi -A!.éa-_la;t.im Pl‘i@:[?ﬁn&%tll‘ﬁ,iﬁijni‘;tf‘! gbosi'iﬁ@ig;y;j:jaz’f‘}ﬁ%,véc i vt setopiag”
JLabeatuy sequatiosdhombgenca‘iinten: teanas .n.q:;mn-jtitdﬁea“k, vielsng , 30
sk ;gl-i}mgnsjoia-umz‘g.ja;b 7iis_ ;i-?ljoi’madmrum:.i nmetns. dubique:sit - ddem, l;;:;xﬁ-&g
-5l p:rﬂr]méirta;rsl?m.:r;ibeflmjusmw@rdiméiequaﬁn; Jhomogenegintert<; ¢ B,
ssolitio;, problematis itahexpedieturi zoCum Sit O Yrmmpi0 egreetde s

LN g &
! T

deag U (AT ) zHi .vF.i"}aszs:rﬂli-{eﬂ"”ﬁ?:g? D w3 s Ui 3
pongtuk. jam &g etop s gaiett -agguatio proposita tamtum, higs
liiteras r et & continebit, ex qua alteram, per alteram. definire licet,
ifum autem per- has substitutiones prodibit haec aéquaﬁo '
(o~ ) FEYTT g 0 g e 0 7) =
. I gh—1 gP-—i—v——I 29 -+9 08,
e e bR (T sy e e

ohuis \v-;afa ;_ '1”- S;&#iﬁag;ﬁ o TMLI"I})JM—PV—-TBJ'

—y T niiO W

i

Loy vyl ,q "—"'"'""- o (_P___]__};)“'}.}.LJI_.@I "'_Jd.bl!l

dtae ‘est ‘sequatio differentialis separdta, quomam § per r datur.

Quin ctiam bini Fasus dllati ' manifesto continentur in formulis y:z“"“["“
=t et p=gqg*; .gprio};r. scilicet, si p=1 et y— 1, -posterior
vero si m——=2 et y==—"1." Hags igitur casus perinde ac praece-
dentes. exemplis Allustrati conmeniéts swguorum’ -primus” praééipue est -
‘memogabilis,, .cunper differentiationem achuationis propositae F=ps&
- T statim _praebeat aequatiomem, JAntegralem. Juaesitam,., mequ,e;}n'

o sit opus, siguidem alteram ‘'solutionem ex @p=0

P e A A

tegratione omn
natam excludamus, : o ek

Exem plam 1. = -

w

e 6097 Propusita. aequatione differentiali L
A

ejus integrale inyenire. .+ L. o . E ,
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Posito. g-’-’ —p fity—pr— a]/(i -+—peu), quae aequatio
differentiata, ob gy —p a a2, dat — -’JU B P - V(aiifﬁﬁ?)’
it divisibilis per ogp praebet” PEMO, P, “hineque y = oz ~}=

ay 4 -}-aa).. . Alter verp factor suppeditat a:..___v( +'P?)’
_—adp

— VP +‘”/(1 +pp>—"1/(r—|—pp)

unde fit x x - yy—aa, quag est etlam aequauo mtegmhs 8 d
quia novam ‘constaritem mom 1nvolv1t non plo completo mtegrah
haberi potest. Integrale autem completum duas aequatlones come

plectitur.  Scilicet, - T T
| y-—'axﬂ—-a]/(i—-}—-an et mx—]—yy__
guae in hac una comipréhendi possunt o 0

[(y — ax)*® —-—aa(i +aa)](xm—l—yy—aa)::0

quae cum

hlncque

Schollon o

PR e o L R LI P 3 - . T .
700, Nisi hoc modo ‘operafiv ‘instituatur, solutio hujus guae-

stionis fit satis difficilis. Si enim aequationem differentialem yoz—
zoy—ay Qx40 yz) quadrando ab- irratiénalitate liberémus, in-
deque ratiorem? a = per. -radicis” extractionem- deﬁmamus, ﬁt

(xx—-—aa)ay—xyax:%{—aaxl/(xm-{—yy— a) N

. quae aequatio per methodos: cognitas difficulter -tlact-aim'.g;;f.~1\'ds|11tipli-
cator. quidem invenirl potest. utromque membrum’ per-. se:integrabile
reddens; prius enim membrum (xx — aa) ay — xyJdz divisum per

y (x x — aa) fit- integrabile, integrali - existesite 1=t m.a??__ ”) un-
de n gene1e multiplicator id’ untegrabﬂ& 1eddens est SALEASLE -

_ i ¥ o e 0 CEL
perE=ok A e B

quae functio ita determinari debet, ut. eodem muluphcatme ‘quogue
alterum: membrym; aaxy(wm—i—yy —-aa) ﬁatqniegi‘a‘blle gl ‘aﬁf-
tem multlphcator €8L o 4 nden wn Ui QRO

58 -
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1
: "i‘y-‘(xm—-wﬂ V(m:*i*??'*“ a)'*_(“""”)‘,(mx'*—yy_ﬂ“)
quo. fit |

.

(xm-—ua)i)y-—myax | . el
(acm—aa)V‘(acx-—i—yy-——~na9""" xx-—um

Jam ad mtegrale prioris membrl mvestigandum, spectetur 2ot eon-
stans, eritque integrale ‘

"l[y+1/(a:x—i—yy—-cw)]+x

o

denotante X functmnem quampiam ipsius «, ita comparatam, “at,

sumta jam i constante fiat.

o . X = '-“053’3”
Iy ¥ (@&t yy—aa)]V{(xx-Fyy—aa) ~(zx—aa)V(xx+yy—=ad)
SC1L
—-acaac[y V(wx—l-yy—aa)]_i_ax —xydx
(xsc——aa)';/(x:c-—l—_yy-—aa) —(xm~—aa)1/(xx—|-yy—-na)’
unde ﬁt .

Quare mtegrale quacsn‘.um est
Iy +y @z +yy— aa)l—!— 2,, ey T 4
unde fit. ‘
Yy (xz —|—yy-—~aa} :a.,(x + a), hlllcquf:
zre——maa—ac({@+a?—2a@+a) g, vel
, a:—]—a“—“aoc(m—k-a) —2ay
quae: auten tantum est altera biriarum aequattonum mtegralxum, al—
tera autem.. aequatio m“teglaha x =Y y——ad jam quasl per di-
wisionem de calculo sublata est censenda. Caetérum eadem solutio.
‘aequationis.
. (@a— zx) ay+myax:i~aax]/(mx Ay — a a).
facilius instituitur ponendo Y= —u V (@ a2z ), unde fir

@ o

"
g —

(aa—xm’)gau +aaw1/(aa-—wx)(uu-i) sen
oul — tadx ”
¥{ou~—1y "  oa— .
cui quidem satisfit sumendo. % == 1, negue tamen hic casus in ae-
quatione. integrali continetur, uti supra jam ostendimis, Ex quo su-
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spicari liceret alteram solutiongm. @ &y =@ a adeo esse EX-
clndendam, quod tamen = secus. 5¢ habg,-{rg: deprehcndltur, 8, rlpsam
aequatlonem primariam %%%—%%:& peEPendamus. 51 enim %
et 77 sint coordinatae IECta‘ngulae Tincag 'curvag,( ‘i:c?}mula ;?(aa::;caaf? y '
exprimit perperdiculum ex origine noordmatarum‘ in tangentem di-
missum, ., .quod ergo vonstans. esse .debet,.. Hoe mutem evenire in
circulo, origine in centrg constituta, dum _Bequatio . At 5w+ YYE Oy
per se est manifestum.  Atque hine realitas harum solutlonum, guae
minus ccongruae videri poterant, confirmatur;. etiaméi | earum vafie-

haud satis clare perspicitur.

S U S fop anieow il
' ¢
Exemplum 2. T
701.  Proposila aequatwne dyﬁrentmli i .
a{d x2—4~9 y%) B .
Yox —@0Y =" gz T .. - oo Loohar

ejus nifegrale mvenu €. ‘ ' o

Fo eggT
- . —'1_‘.)—!\

Posito 9 y—'pam, At y—pm—a(i -]-pp), et ﬂlﬁ‘eren-
tiando — x 0 p=— 2 ap &p; unde concléditur vel Jp=0, et p=a
hineque y—a x + a(l -, velxzm—-2ap et cy:a(ii“--pp)_,'
- sicque, ob p— =X, habebitur 4 gy -— 4 a, a—x %, quae acqua-
tio ad geometraam translata illam conditionem omnino “adimplet.

Ex aequatipne autem -propbsita radicem ﬂextrahendo reperltur

2aay—]—-xax_—ax]/{xx—}—éaym4aa),\ T
quae positc y —u{4aa— @ x), it

2 aau(«iaa-——-{wx) -—xﬂx(i&au-—- :l-)

ax]/(ziaa-—mw)(-éau—-i),

ha.ecque posito 4 g w e dizmdf,in - o

tpt(daa—zx)—~ Hxaai‘:tax]/(ziaa—-—mm)
'quae cum sit divisibilis per t npnclugie;e Tiget == 1deoque
u_._;,atque hine 4ay.:.i,aa-—-xx . heH

i
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e omees b wr T VEx-em P Jumat gs e s coe i by
L { P R
‘7@‘2 - g opﬁsu"d aequatzbne dzﬁ“erentmh ; ‘
PR A B Al eat 53 N T
. -5
s yaw;—-m@.ay-—al/(m s s
qgus mtcgmzfe ass;gnm e. o
S P L TRLT YR S OF I B T U TR RTRTT TN TR TN TR Y LA SN S Ea RS D AR

1 1Haec aequatio’more’ consuetoy siirationem g% inde - extrahere

vellemu‘s i tﬂréctarr posset 1 Posito ‘autent’ 07 _j.._ pam ﬁt y p:c

Libisg B R UYI i TP I R [ 4

=a VY {t p"); et d1chrent1ando z. a p -z “PPBP 5 runde duplexs
- Y (pDRnl o

conclusio deducitur, vel gp == 0 et p —a, sicque y—ax

a

Y (—4p3)2 V(D) v
unde ft pp___-—-%,et oby (1—1—;05)2‘_61 —y ~1
oY a—yV 5)3 3 '
hineque (;ﬁl/_%’)___ :Ts, seu 23 —}- (a 1/0"'91/%/)2_ 0.

P
P

3

cut pi—=

« b

Emmplum i4..__:. o e

e 03, . .Prapo.s"zm aequatione, differentiali =~
-_-";wj-,“ yam—nxay:a,]/(ax —E—-ag?) _
&jus mtegralg Amvenire. ., - . T

de diffcrennando ehcltur . . o
N Y ' S
(1 —_— n)p ‘ — n.:r; ap"—V(i-f-*PPJ’ §Ive: -+ PRI
Dz — +Tx0D. o or. R VL
*(1—-1;)1:“'.—(1—:1)1’(1—1-1:9) P !
quae per p"—‘ multlphcata. et mtegrata p:raebet g B e i
IR B e 11. . ¥, 4 % [
SRR T R IRy oy & S
@ s P T L Y K ST IR TR Ut
o b PUT 1—n 1/(1+pP) o

dern w

Hine deducimus casus sequentes,  iteglationem admlttcntes o
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ai n:Z, p m""C——za(pp—-—z}]/(i —|—pp)
sin=}ple=C—ta(p® —-3;9—!— =)V (4 +rp)s
si n::.g,p m“Cmﬁa(jJ~p+ 4 2_223)1/(1—1—;3;3)
ac sl nT— j}:’, erit J___pm—-[—«a,]/(i “I—PP)—I—,‘;\:

———— C I -
L — Pa?\. 1 —
27a 2 2x (2a—2)
1 — —elc. L
(2nh+ 1)})( (2a—)pp- (2a=—1)(2n-3)p" )1/( PP)
Quodsi ergo sumatur A——oo0, ut sit n—1, erit
B : ' C ap
y._.px—{—a i~4—-pp et :c—‘a' —_
v ) m P T )
unde sl constans C sit —0, statim sequitur solutio superior @ —+-

‘yy—aa. At si constans C non evanescat, minimum discrimen
in quantitate p infinitam varietatem ipsi % inducit. Quantumvis er-
g0 x varietur, quantitas p ut constans spectari potest unde posito
p=—o, altera solutio y —ax -+ a ]/(i ~+a e) obtinetur, Hine
ergo dubium supra, circa excmplum 1. matum, non mediocriter il-
lostratur. =~ . . . o
Exemplum 5.
704. Proposita aequatione differentiali
Aay“:(B;c“—-[—Cyp)am"

. __ af . . . v )
existenie n —a—g: Yus integrale investigare.

~ Posito gi —=p erif Ap®™ = B ax* 4 CyP., Ponamus jam p=ge®,
= of" et y = 2z*" ut habeamus hanc aequationem homogeneam
AgeiPr—=BPr 4 C 2P guae positis z=rqg et visg, abit
in A— Bs*P2 1.C 2B Cum vero sit

Dy == anz*"—Idz=—anrEn—T “”—‘(z aq+q81) et
poz==fnyfr— “‘33”“5”5‘3”"‘ “‘3+‘3"“1(~'~‘99+an)§

erit

ou.ucn—i(raq +qa_}-):ﬁsﬁn-.—iqaﬁ“}-—pnfﬂ?(&aq —!—qa&‘).




462 , SECTIO IIL

Est vero per hypothesin afB—-fn—an=—>0., unde oritur
o:.a*“ag—}—acr““"igar:ﬁsﬁ"‘a-g—}—ﬁsﬁ"—“qu,

hineque _ : .
dg ey ior —[3 sBr=19s

g B — st )
At -est

X
4 —C uﬁn o
bﬁ“_“"< T - ‘hincgque
1—a

B A pufuy e
i[_‘BSﬁn——xas:__-%_J;aﬁn._i.ar (A C ) ,

| B
unde fit : 1—o
ou”‘“—*a:—i—ﬁc aﬁn-—ia] \/A.-—C; 05[371 o
oy B B
g A— CreBrye
| ﬁ(‘—??__ —=r

Facilius autem «caleulus hoc amodo instituetur; sumto A—1,
erit -

I
p=52=(Ba" +Cy),
o

sit y:xﬁ u, fiet =
o:-—B o
xﬁauq———mﬁ uax_ﬂ. “ax(B—l—Cuﬁ),

L 4 o —
Quae aequatlo cum 81t —;:: —E—ﬁ, abit in hanc

ﬁxau+auax_ﬁaw(B+Cuﬁ) ,
unde fit

2w ____ pou
= 1 ’
p(B—‘{:—_Cuﬁ)“—-mu )
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. ' L e B
sieque z per u determinatur, et quia u—x B 7, habebitur ae-
quatio inter z et . '

Scholion,

.

#06. Hoe: igitur modo. operationem: institui. conveniet, quan-

do inter: binas. variabiles z: et z una. cum differentialium. ratione:

9 — p, ejusmodi. relatio: proponitur;, ex. qua valor ipsius p com=

-r

mode: elick. non. potest.. Tum. ergo: caleulums ita. tractari oportet, ut:
per- differentiationem: ponendo. 0y =——pox" vel am:%?-", tandem. per~
veniatur ad. aequationem: diffexentialem. simplicem: inter- duas: tantum.
variabiles, quem. In. finem: etiam. saepe- idoneis. substitutionibus; uti.
_necésse- est. Atque: hucusque: fere. Geometris: in. resolutione aequa-
flofum: differentialivm. primi. gradus: etiamnum: pertingere: licuit,. viX:
enim: ulla: via; integralia. investigandi adhue: quidem: adhibita; hic prae-
termissa. videtur., Num. autem: milto: majorem: caleull integralis: pro--
motionem: sperare- liceat 2" vix. equidem: affirmaverim, —cum: plurima:
extent. inventa, quae ante: vires. ingenii. humani. superare. videbantur:.

Cum: igitur- celonlim: integralem: in: duos: libros sim: partitus,,
quorum: prior- circa: relationem: binarum; tantum: variabilium, poste--
rior vero. ternarum: pluriumve: versatur, atque- jam: libri: primi par-
tem: priorem: in: différentialibus; primi: ordinis. constitutam: hic pro vi-
ribus: exposuerim,. ad’ ejus: alteram. partem: progredior,. in- qua bina-
yum: variabilium: relatios ex. data: différentialium. secundi; altiorigve. or—
dinis: conditione: requiritur..
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Corrlgendm

. foco: lege.
3 — 4oz -zt 1 byt -
¢ 227) . 228) ‘,
A A A7, AY
a,a a,d
A/, A/ A/, A/V !
& —a’ & — o

in numeratore | &
ot — t . a—w F

in numeratore

M- gk
Y. ;—5- . Ts. 5. M .
) m3) (m5)°  (m-1) n-l-3) (mp )2
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