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'Prﬁet‘cr yariss cothputandi operationes:, qhae vulgo
_ X s Atithmetica tiadi folent ; huinsque - diftiplinac
b ' quafi partem - practicam - confiituint , - efusdem  pars v )
' ' Tlreorética , -quae in indaganda BUREIONUM patura: ver-
fatar , non mious iam olim tracari oft coepta, quetit-
admodum ex Buchide et Diophante intelligere licet,
wbi infignes Bumer: rum proprietates - erutac ‘reperiintit
ac demonfiratae. Quo magis autem deinceps numero-
yum indolem et affedtiones Mathematici - fant  ferutati ,
multo plures eorum proprietates obferuaverunt , - vode
pulcherrima Theoremata numerorum naturam ilfufirantia
derinavere , quae parrim demonfirationibus funt immita;
partim  etiam  puiic iis indigent , fiue quod eac ab -

;ﬁ“ i:..'z 3
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. andtoribis non fint iauentae , fine temporum iniuria
o | . deperdiae: ex quo geere pluria pafim occurrunt
' huissmoJi Theerematz numerica , - QUOTIM demonftra-
E,; ' tiones adhuc defiderantur, etiamfi eorum veritatem in
¥, | dubium vocwe non licedt.  Atqué hic infigoe difcri-
g / men, quad inter Théoremata arithmetica et geome-~

grica iatercedit ; non parum  mirari- debemus , quod
vix vila propofitio geometrica proferri poffit , quam
pon fit in proaity, fiue veram, fine fallim, oitendere,
. ' o , S - dum
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dum ‘contrs multag -cjrca nuplerorumn  paturam notae

funt  propofitiones , quaram yeritatem nobis agnofcere.,
‘neutiquam ‘vero demenfirare -liceat.  Magpa: huiusmodi
Theorematum copia’a Férmatio velicta habetar , - quo--
xom  demonflrationes ~maximam partem . fc inuenifle

" .affiemavit , quas cum -efus’ Rriptis interiiffe in eximiom

huis fientiae detrimentum non. parum eft  dolendum.

"~ Quot -autem’ -talim Theorematum . demonitrationes vel

font- cogitae , vel reltitutag’, - in iis ceste mmulto maiar
~¥is ingenii elucet, quam ¥ix in _vllo alio dementirg~
tipnum genere deprehendimus ; vndé in- hoc negotio
non tam vilitis, qua fcientia numerorum illuftratur,
eft aeftimanda , quam maxima fubtilitas, qua hoius-
modi demonftrationes “piae’ aliis iftipguuntar.  Atque
ob hanc caplam, com iam faepins , quam plerisque
~dequum videri gueat, in hoc gencre laboratierim,. ope-
‘ram mihi equidem ‘non perdidiffe videor , neque ‘etiam
nunc theoremata , quae hic. propono , wilitate caritara
confido. - Notatu imiprimis’ dignum vifim ¢ft Theote-
ma illvd Fermatii-5 quo-0Omnes numeros in hac for-

mula gP——3 ‘conténtos, femper dinifibiles effe per nu-
. memm p , fiquidem. is:ferit’ primug ;- neque tamen &

-per eum dinifionem admittat , ‘affirmanit ; cuins Theo-
-rematis iam gepainam dedi demgnfirationem.  Nunc
.antem idem. in atipri fenfn- contemplor ; * atque -in. ge~
nere, fi divifor non fit nemerus Primus,. fed guicnn-
que N, inveftigo , cuipsmpdi expopentem poteftati cui-
cunque tribui oporteat, - vt expreflio’ 2" —x femper fit
diuifitilis per numerum N, dummodo numerus ¢ cur
o nullum ‘habeat diniforem -communem:~ Inueni “au-
R K= : - tem

4
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tem hoc I’emper vfi- venire,. quoties exponens # aequis
Jis. fueric multitudini’ pumerorum ipfo N- mmorum - qui
fint ad N primi. . Ad hoc ergo: demonﬁrandum ante:
omnia. huinsmodi theorematibus. eft. opus.; - ex qulbus,, -
propoﬁto ‘BUMELo. quocmnque N, cognofci' poflit, quet:
inter. numeros ipfd . minores futurl {fint. .ad- eum: primi ,;
feu quit nollsm- cum eor habeant communem diniforem: A
quae_theoremata -iam ipfa, multo ampliorem vfiim - ha-
“bere , « arque, ad. ‘alias magis - abfeonditas.. numerorum:
proprictates aditum parere , videntur, Iis autem .- prae—
-miflts , demonfiratio- veritatis propofitac ita eft compa-
JHata,. "Vt maiore attenn@nc non 111d1gna vld,eatur.,_ _

I

Theorema;»- I R

s S: per numerum quemcunque " fermmr pm‘ |
gre{ﬁoms anthmcucac cwuscunque cuits differentia’ s

R

" ‘numeris'ad » primus ,, diviidaneur, mter reﬁdua occurrena‘:, '

@mncs numm dlmfurc s mmorcs; T

lemonﬂrat‘ld’- N

Slf progre{ﬁoms arithmeficae . terminus . prxmm;,

=@, et differentia =4, que: fit' ad: #  nimerus- pr~

mus‘=, fer quae cum numero n nullum* praeter vnitg— -

tem: habeat diniforem - communem it vt pwgreﬁiw!
anthmetita futara. fit': [ SIS

ar, cz—{—dﬂ—l—-zd ¢+3da+4d a—-{-s‘a’ etc.:

. a¢ dico = fi. finguli: termini per numerum dxmdantur. 52
inter refidua. omnes DUIRELOS. ipfo # mineres occuuere.
, . Adl -



i
‘.
i
:
|

NOV4 METHODO DEMONSTRATA. 77

Ad hoc demonftrandum. ﬁ]fﬁcmt huluc progle{homs tan:

tum 7 terrainos. confiderafle , qui: fuut

;z,a—-f—d 2 - 2d, ¢+3d, P a—-l-(m-—:)
Quodfi - etgo ifti termini f{ingoli per . dlmdantur,,emma
tefidua inter fo diverfa effe oportet. 'Si enim duo’ ter

mini, veluti ¢——pd et a-t-vd, egiffentibus o et .
-numsms ipfo # minoribus , per n dinifi - paria praebe-

sent refiduw , ,corum a1ferenm (y myd vuquc per #
effet. diuifibilis. Com autem. pureri d et n niillum ha-
beant diuilorern comimunem ; neceffe effet, Wt v —jt

didifionem per #"admitteret ; id quod cﬁ'et abfurdim ,

ob p—p<m  Quare com omibia illa refidim fine di=
Verfa, eOIUmGUE NUMEIUS; Vtpote:terminorum nuMero

aequahs, it =, in i§ omnes plane mtmen 1pfo w

Pinorés occurrcnt, fcﬂm%f ' Wk
Oy I, 2a 3y 4‘3 5“3 S (ﬂ—I)

.,ﬁqmdem differentia progre{ﬁoms d fit numerus ad  divie
Torem proPoﬁtum 4 pumus.. Q E. ] Do

' ‘ COI 011 _

g, f11tcr terrninos. ergo progreﬁioms artthmetlcae
cmuscunque QUOTLHTI NUMELLS eﬁ n,.dammodo- dlﬂ'erentlat
eius ad » fit numerus primus , ‘ceste reperitur - vous
q\n per 7 eff diuifibilis : -turn vero etiam -aderit - \*nus,,

gui’ per’ n dinifus darum - refidunm. v rel1nqu1t.

f . Cor"oll’ 2.

. 8- Si ergo numerus 4 ad w fierit pnmus, fem-

par ‘AUIMCLus: hmus formae a-t~v4 exhiberi poteft ,

K 3 \ Q-X*lﬁﬁnt@
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exiftente . 2 numero quocungue et minote quam’
qui per numerum # it diuifibilis', atqué etiam fub iis-
dem conditionibus {femper talis dabitur numeruscz—-}-yé
qui per # diifus datum relmqﬂat reﬁduum P

(. . Coroll. 3
T 4. Datis 1g1tur numeris 2 et d quorum hic 4

ad # fit pnmus, femper inuénire licet nureros ety
vt aequationi  Lini¢ : a—%—vd"—'pn vel ‘etiam huic:

‘guam 7 "pro 7 affumatuir. -

Schohon..

5. Quod de progreﬁioms “arithmeticae- termme-
rum numero #. demonfiranimus, id de tota progreﬁionc
in infinitum continuata valet: termini enim, qui. poft
illos # terminos. {equyntur eadem Ordine’ rcproducunt
refidva , fi per z-dinidantur. ~ Ita terminorum’ poft
: \ a—-(n—1)d. Iéqucnnum qui funt: a4-nd, a-+(n+1)d;
f a4+ (n~+2)4d efc. per'n diviforum refidua, conuemunt
o | cum refiduis €x terminis initialibus &, cz—l—-d at2d, etc.

' natis. Atque fi tota feries in infinitas periodos diftri-
-buatur , cuique #- termmos :tnbuendo, hoc modo-:

termini cuiusliber ‘periodi -eadem -.praebebunt refidua,
eodemque ordine difpofitd’; ofnnium cnim periodoruim
termini cum primi, tum fecundi, et tertii etc. con-
ftanter pariadabunt réfidud. - ‘Quare §i rationem refi-

| o duorum

:
{

g yd=pn—t-r fatsfiat, quicunque aupnerus mmor

“aath. . ’“+(ﬁ7’)‘ﬂ“"‘_ﬂ5" v _2n-1)é]czq:nzz&....ari—(_ﬂ;l)&.l'
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duortmn cognofcere. velimus , fufficit vn-icam perioduns
examinaffe, -

Theorema 2,

6. In progreﬂionc arithmetica , cuius terminoruin
numerus et —n , fotiderh termini erunt ad numerum
# primi, quot inter mumeros ipfo # minores dantur ad
s primi, dummodo diffcrentia @rqgreﬁ onis foerit ad #
nanmerys primus. :

Demo nﬁratlo, |
Sit enim « termimus primus, et 4 differentia
progreffionis , quae fit ad # numerus pnmus ldeoque
ipfa progreflio # continens termmos $o .
- a,a-4-d, a-—i-zd Z4-8dy » ov o a-—l——(ﬂ—-x)dL
Q_lomam igitur, i hi termini per numémum 7 dinidan-
tur , inter refidua occurrunt omnes pline numeri ipfo #

.ninores ;- ponamus ex termino quocuoque &—+-vd re-

fultare reﬁduum r, ac. mamﬁﬁum eff, G » fuerit nu-
merus ad n prlmus, ilum quogue termimum a-vd

~ad # fore primur, fin autem r cum # habeat quempi-

am diviforem communem , idem.. guogque erit . digifor
communis . numeroram # et @ vd. Quarc quot in-
ter numeros ipfo # minores foerint numeri ad # primi, |
totidem quogne inter terminos progreffionis arithmeticae
propofitae_habebuntar numeri ad # primi. Q. E. D.

- . . CorOIr- .II
7. St # fuerit nomerns primus, quia omnes - Riliod
mcn, ipfo minores , ad 1pﬁ1m quoque fint  primi,
quorum
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quorum nutherus crgo eft aeqnahs ""fZ—I; -in illa
etiam progreffione arithmetica omnes termini - practer

wnum erupt ad # prlml mppe v,nus pex # eft divifi-
‘bﬂl*" RTRTTNE (R r T o

e

v 8. Sin autem n fuerxt numerus compoﬁtus, inter

‘humetosipfo* minotes” dabuntur--quipiam , - ‘qui. cam o

diviforem habeant communem ; totidemque- vero' etiam
reperientur. in progreflione amhmenca  quibus: jidem
£ommunes dmlforcs cum n conuemant

R

N COIOI] g‘

o Ia fi ﬁt fz._,' qula inter numeros fenarxo
mmores funt ‘duo ad 6. prnm fcilicét 1 Jet 5 , m omm
progre{ﬁone arithrietica 6 terminorum & -

g a—+—d ‘g 2y a--8d, a-—l—.q.d,a-i-gd
‘dﬁo tantum eruﬂt qd 6 pr1m1 ; dun‘modo d1ﬁerent1a d

fit'ad 6 nomernss pnmus.- Tra- fi ° caplatur cz__q. A
d—fs , horuma fex Bumerorum 4., 9, T4, 1o, 24., 279,
duo, feilicet 19 ‘et 29,’ad "6 ‘fudt primi, vous 24 per 6

’ﬂmrﬁb}l:s 1ehqu1 vcro % 9, 14. ad 6 compoﬁn per-
“inde’ ac 2,‘,4” a :

. £ IS A
1IN T v T -

; Sch ollon |

“Ya! quc Theoremata” i do&una & contemp‘la..
tione naturae numergrum; nfigen. habent ¥fim , hic
autem ea folum adbibere vifum eft ad hanc quae{ho
riem? enodaridam : Propifito mitévo: quocingie B ; quot

"’”W nmeros ipfo- minores Suturi fint- ad euniém ot~
N | Tum

I np Y

SRR e g
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yum n primi? Statim quidem “patet fi # fit numerns
primus , -ommmes mumeros Apfo minores fimul ad eum
fore primos, eorumque idcirco- numrerum effle c=n—1,
Verum fi 7 Gt pumerus compofiths ., f[_nu-ltitudo nume-
yorum ipfo ‘minorum ad cumque primorum eft ‘inor ,
‘quanta antem fit quouis cxfi, mon ‘tam facile -affighari
poteft. Tra, § fit #==12, inter numeros minores it
't ‘quAtior reperiuntur ad 12 primi, fcilicet ¥, 5,
w7, 1% 3 et fi it # =60 y numeri minotes ad <eum pri.
mi funt . L
2,97,11,13,17,19,28,20,31,87,47,43,47,49,53:59
«quorum numeras eft 16 : vnde reliqui 43 omhes cum
60 «diuiores habent .communes. Maoneri -hic conenity
vaitatem ad omnes plane numeros effe numernin  pri-
mum , etamfi omnium fic divifor; id quod ex defini-
tione eft eunidens , qua numeri dicuntui effe inter f&
primi , qui practer ‘wnitateth aliurh nullom agnofcunt
adjviforem. |
Theorema 3
11. Si # fit poteftas quaecunque numeri primip,
fen n—p™, inter humetos iplo inibores tot efunt ad
eum primi, quot wiitates ‘contimentur in Pm—pT*
*.:_—_-r'm—’(p'_!l)' ] . - ‘ '
emonftratio. |
Multitudo omaium niimerorum poteftate 7= jJ"i
minorm eft p™— 1 , ioter hos autem . reperiuntur qui-
dam, qui ad # non funt primi, otnnia feilicet ipfius p
multipla , misora quam #, nullique alii praetered @ ex
quo fequentes numeri ad » hon erunt primi :
Dr2p 8P, 4p ===~ -f’“-—p

Tom, VIII. Nou, Comm. quo-
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quorum purserns eft p’”“‘“‘——r ; quo ablato 2 numero
ompium - iplo #—=p™ minorum:, . relinguitur - multitndo:

eorum, .qui ad p™ fant primi , quomma nuesus 1taque‘

ot =pr—pP =P (pma) & B D
COI’OH.. 1”.,, ;

12 Hinc igitar primo fequitue ,, id quod: per &
eff manifeftom, fi it m—p, exiffente p- numeso- primoy,

numerum omuiomr mumerotum ipfo- minogum adi eurm- -

que: primorum: efle == p—zx, £ qmderm omnes: numeri

3 pi'o'f mmorc& fimul. fime: adi eun primi-

CorolI o,

. xg. At fi fit: n=p , inter nueros 1pf& mmoo-
res,, multitudo: eorom ,, qut ad: eum: funt: primi, eft:

=pp- P“"P(P 1) Iehqul quorumr numerns eft Py
ad 12....p crunt compoﬁn 5 few per po dIL]]fbjle:._

Co*r'olh 7

14- Propofita: anters numeri: primi potef?ate‘ qua
cunque #—=p™, inter numeros ipfd: minores, quortim
multitudo: eft: =p™--1 5 reperluntur p’“"‘*—: qui’ fint
per P dunﬁblles,, ideoque: ad' p™ non primni = reliqui veros
Omnes’,. quorumr NUMErs: eft: =p™ pm—"-—pm““(p T))
ad. p™ fint: pnmr S

Schollorr

‘5. Si ergo~ numerus: propof' jeas: 2 flerit poteftas
cuiitspiann numeri: piiini ,, ope: lwius. regulae: afﬁgaare
. _ pote.
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poterimus, quot inter Omnes NUIMEr0s ipfo minores futuri
fint ad eum primi. Quando autem  pumerss #, €X
duobus pluribusue numeris primis fuerit conflatus hinc
nondum ifta quaeftio confici poteft : . praccedentibus au-
tem Theorematibus adhibendis iftam quaeftionem latius
patentem refoluere poterimus.-

Theorema 4. |
16. Si numerss # fit produGum duorum nhume-
rorum primomm p et 4, feu-# =p4¢-, multitudo omuinm
numerorum ipfo minorum ad eumgue primorum eff

—=(p-1)(g~-1). :

Demonflratio..

Cum numerus omnium -numerorum ipfo .2 =pg
minorum fit pg-x , hinc primum ii debent excludi,
qui per p funt divifibiles , deinde verp etiam ii ; .qui
per ¢ ,- hisque :deletis ‘relinquetur . mupltitudo quaefita,
Notentur ergo ab wnitate vsque ad p g nurmeri, qui
funt ad p primi, hoc modo:

I, 2, © B,. 4, .- P

Pty P2, p-3, P4 .- 2p-T

2p+4-1, 2p--2, 2p+43, 2p-t-4
8-+, 3p-+2, 3p-+3, sp-4

3p-x
4p~x

]
2

ooy

(¢-1p415 (g-1)p+2, (g1 )p+3, ()4 - pg-t
atqué iam ex his i tantum eligi debent, qui fimul

L= quogue
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quoque ad ¢ funt ~primi. Confiderentur ergo . feries:

- verticales, quarum. numerus. eft p-t 3 quaelibet autem

continet ‘¢ terminps ii: arithmetica, progge[ﬁoné crefcens

tens , differentia, exiftente. po, quae-eft: ad ¢ numerus:

pnmus.. -In, qualibet: ergo ferie- vertieali: omnes. termini
practer voum ad ¢, emint, primi (per § ‘7.); vnde
vnaquaeque. {eries verticalis continet g-X. pumeros ad ¢
primos, Quare: cim pumerus. {erigrum: verticalium 6t

" p-1;, in, amnibus continentur, fimul. (p-1)(g1) nu-

mexi ad ¢: primi ,, ildemque. igitot. etiam 'ad productum:
pg erunt, primi;, confequenter; inter. omies. NUMErOS.
ipfo pg mirores reperientur (p-x)(g-1); numeti. ad pgs
primi, Q. E. D.. _ o '
Coroll., .

17, Ciom» multitudo. omninm. numerorum: ip(Ge

" produdto pg: minommy fit pg- I:,, inter; eos,emper. funt:

(p-x)(g-1)=pg-p-g—-% primi, ad, pg-, reliqui

“VEro. , quOrum: DUmerus. eft: p—rg-2, ad; eum, funt-

compofiti , fey, cam: €0, COpIMUAEM. habent; diniforents
vel p, vel g : '
| .Coroll.. 2. _

1.8. Hoc etiam: inde- patet ,, quod’ ifiter- nurmetoss

ipf6- praducto pg; minores, fint, g~ 1. numeri. per p dis-

Vifibiles-,, {Cilicet = - . _
D525 805 4D e (@UTP
defnde. inter. cosdem. funt p— x. numerj. per ¢ diuifibiles,,
nempe :. ‘ . | ' .
5245 84 4G e o v e (p—1)g-

.qpi cum b illis. omnes. fint. diverfi’,  ©mnino- habentur:

(g-1);




NOVA METHODO DEMONSTRATA. 85

(g- 1) (p-x)=p+q-2 numeri , qui ad p ¢ nom: funt:

primi., o
Coroll. 3.

19. Si ergo: quaeratur, quot ab x vsque ad x5
fint numeri' ad' xs5; primi & ob p—=3 €t 4=—=5 , IEgU
B docet corum: numerum: effe: 20 . 4==8 , quippe qui
fant &, 25 4, T, 8, I¥. I3, T4, Simile modo
ab & ad: 35; obs p— 57 et gr="7; multitndo: pUmerorum
ad; 35; primorum: eft 4. 6:== 24, ‘higue’ numeri' futit:
132,3, 46,8, 9, 11,124 13 16, 17, 18519, 22323, 26:26,2 7,203 1332,3 3034

Scholiom.

2o: Quoniant: hic: quaetio’ eft’ de numeris, qui-
od quempiam: numerom: fint: primi’,, eogne: mMIinores,.
eos commode’ partes ad it numerum:’ primass appel-
Iire- licebit;. Ita fii numeruss propofitus: fuerit™ primus:
—p,, numerns: partium’ ad! eum primarum. eft —p-1-
i uumerss. propofitus. fit: potellass quaecunquer numeris
primi’ = p¥,. numerus: partium- ad eom:  primarum - erit:
=t prr e ™ (e 1) Ak i nimerus- propofitus fie:
produGum. duorum numeroram. mifiorum difpariumr=pg;.
numerus: partiom: ad¥ evn: primarum: eft. = (p-1)(g=1},,
hocque: modo- ambages- in: loquendo: contraliersus..  Si=-
mili- modo+ demonfitare poffemus,- {ii nuperuss pro>
pofitus fitr productm- ex: tribus- nwmeris: pritais: difpari-
bus —pgr-, nuprerum- partiom: ad’ eunr primarem fore
—(p-1)(qg-1)(r—1)r hoeque- adeo ad produdtum -
plarinm extendere liceret.  Verum fequens propofitio.

emnes Dos cafis in fe compledetur.
L 3 ~ Theores-
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Theorema 5.

21, Si fint A et B numeri inter fe primi, et
numerus partivm ad A primarum fit —a, numerus
vero partium ad B primarum. fit ==5 5 tum numerus
partium ad produtnm A B primarum cru: —ab.

~ Demontftratio.
Sint T, o, B, Y, o vl numen illi
ipfo A minores ad eumque primi, fen partes ad A
primae , quarum igitur partiom numerus per -hypothe-

- fin eft ==a. Totidem-efgo erunt numeri ad A, itidem
primi erunt ab A ad 2A, item g2A ad 3A, et ita’

porro. Hoc modo exhiberi poterunt omnes numeri ad

A primi ab vnitate vsque ad numerum  propofitum

.AB s, QUOS I'equens fchema exhibebit o .
LI, ay, By saeen W
. A"“i'—l A'—l—a, A"'I“p . . .."‘I P A"T""m
C2A+1, 2A+4°a, 2A-B ... C2Aa
3A—-l—1 3A--a, 3A+ﬁ V. e

- -
.. -

be BB “.

T 1 R

(B—I)A—i—l,(B- )A-{—a (B-I)A—[—B, o (B-1)Atw,
Hic fingulae feries horizontales continent ¢ terminos,
numerusque  ommium ferierum horizontalium eft =B,
‘vnde omaes feries fun&im offerunt @ B terminos, qal
iam omnes ad A erunt primi.. Inde ergo adhuc ex«
cludi debent ii, qui ad B non fumt .primi, vt hoc
modo relinquantur , qui non’ folum ad A, fed- etism ad

B, 1deoque ad 1p{um productum AB, ﬁnt primi , feu

€X
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ex his feriebus ii tantumy tetminl mumerari debent, qui
_etiam ad B fint primi. Hunc in finerr “confideremus:
feries verticaliter ; et cum numerus ferierum verticalinny
fit == a, quaelibet feries verticalis continebit B - terml-'
nos in arithmetica progreffione autos , quorum dlﬁé-:
rentia cum fit — A, ideogue numerus ad B primus
per Theor. 1L quaelibet feries verticalis tot continebit.
terminos ad B primos , quot’ dantur partes ad’ pume-
rum B primae ;. eorunT ergo numerus eft: per hypo-
thefin =& Cum. igitur fingulae feries: verticales: con-
tineant 4 terminos ad B. pri'moy quii proprerea: etiam’
erunt ad productuny A B primi; numerus: ombium: ter=
minororn ad AB- primorum;, hoc eft partivm' ad: hunc:
_mumernm: A B primarum: erit —«f. Q. E. D
| Coroll. =t -

=2, Si infiper tertivs: pumerus: C adiiciatur, quif
fit ad vtrumque praecedentium' A et B, feu ad eorum
produ&um AB. primus , et mumerns: partinor ad C
primarum- fit —¢7. tum: nuwerus. partmm ad: produ-
¢tum ABC primarum erit —=abe. - Productuny enim:
AT confiderari’ poteft’ tanquany Vvnus: mumerus ,. cuins
partivmr  ad: eumy primarm it =44 et quia: C adl
AB eft: primus,, Theorema hic haBet: locum.

Coroll.

zg. Cium igitur vnusquleque numerns N ref'o]uu
poffit in factores inter f& primos , qui finguli- fine: vel
Jpﬁ nameri primi’,. vel poteftates: primoruny » ope hu
jus- regulze: multitudor partiom ad: numerum'qumcunque:
N prlmarum affignari potcnt.

Corolli. 3.




B s e g e e
= r o m by

&8

. 24. Exifte
‘omnis numerus
g*, ", 5 comprehendetur ; vnde numerus pa

primis

Coroll. 3.

rimarum. erit:

P (o), g (= x) P 1) (=)

Coroll. 4.

ntibus fciiic-et:p, q, £ S et
N in hujusmodi forma
rtigm ad N -

THEOREMATA ARITHMETICA

¢. numeris

N=—p* o

25, Pro formis igitur mumerorum fimplicioribus-

qoultitudo pa

rtinm ad eos primarnm dta {e habebit :

_ numerus | mpltitudo partinm ff joom, | mule, part..
propofitus|ad enm primaram - PH’P',ad;“umn'
I I A 3] 2
pp |plp—1) - ! [
' pg [(p—=Dlg—1) A
P yppp—) 171 &
p*q {p(p—1)g—1) 41 81 2
par \p—vig—vr=1) V513
pt |plp—1) EANES NEE
pq (P p—1)(g—1) ; &
p*q* p(p—2)a{qg —1) ' ‘5
prgr p(p—g—x)r—1) 8
pgrs (p—Dg—n)r—1)s—2) 1|16 8
Tlpr(p-r) Wzl te
- g PP~ T)lg—1) 19 | 18
. g |plp—1eg— ) HEIN
- prgr \po—ulg—D—1) 1|5, -
e pp—nglg—n)(r—1) |las )22
p qrs \p(p—1)(g~x)r—1)s-1) 8

_ pqrst

(p-2)(g-x)¢r-0)(s=2)t- 1)

20

- Coroli._
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Coroll. -5

26, Hinc igitur propofito nuMErc - qUOoTUNque

wultitudo  partivm ad eum primarum expedite definie-

tur.” Veluti, fi preponatur 360, cum fit 36o0==2%3%5,
€xt multitudo partium ad g6o primarum =4.6. 4= 96.

Scholion.
' 27, Haec circa multitudinem partiom ad nume-

rom quemuis primarum’ pro praefenti inftitote fufficere.

poffint.  Interim tamen circa ipfs partes ad quemnis

- numerum primas haec notaffe juuabit: i numerus pro-

polims fuerit N, atque inter partes ad eum -primas oc-
currat  pumerus o, ibidem quooue occurret - numerus

N—a; quoniam, exjffeate @ ad N primo, ctiam N-g

erit ad N primus.  Hinc pro quonis numero  partes
tantumn ejus femifle minores inneniffe fufficiet ; cum re-

fiquae fint earnm complementa ad jpfim numerum N..
Simili modo, fi- N. Gt numerus par , intef. partes ad N.

primas etiam _occurret ;N-d, tum etiam 1N .
Jiem fi N fir dinifibili _per numersm quemeunque #,.
dnter  pattes ad eum _pumas quoque occurrent i,

numeri ; :
EN'_]'"OC? ,,N'—!-d, 71N+ﬂf Tn_ﬂN—!—d,CtN*

hincque multo  facilivs 1pfa,e partes Jﬁae adtn exhiberi

poterunt, ' Vo
Theore ma o,
. 28 Si numerus x foerit primws ad N. tum’

Qmries potefidtes ipfins x per N divifae relmquent re-.

fida, quae erunt =d numerum N prima.

Tom.VIII Noa. Comm, M DGH]O.H:'.
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Demonftratio.

Cam enim « fit numerus ad N primus , -omnes
eivs -potcftates erunt guogue ad N primae ; ideoque §
per N diwdaptor , refidua edam ad. N eruat sumerk:
priwi.. Q. E.. D. o : S

Coroll. ©

v 29. Tnter:iefidua ergo potcflatum -ipfius <& per o
i - - N dinifiruis alii ogmeri non occurrunt , Bifi qui  fint B

pastes ad ‘N primae ;. quarum numerss cum fit -pro;
| indole nomeri N determinatus , innumerabiles exiftent.
P g poteftates ipius x, que per N divifac- acqualia relin~

- quunt,x:cﬁdi]a._ R S

Coroll, 2.
| no. Inter refidna antem ‘ifta ex dinifone potefta™
i , tom iplins & per numerum N orta femper reperietug
yritag. ‘proptered quod inter poteftates ipfius ‘x etiam

reforri debet #°—1x.  Vuum autem praeter voitarem
ctiam omnes reliquae parres ad N primae inter refidua
‘occurrant , nec ne? mox videbimus. |

B

o | Coroll. 3
’ ' 31. Si pro a caplatypr vditas, omnia refidua
grunt vnitates , quicunque numerus pro N fierit aflum-
tus. Deinde fi famater ¥==N-1, qui numerus ad N
etiam ¢ft primis , 1 refiduis , ex dinifione poteftatum
(N=t), (N=«), (N-1), (N-1y, etc. ortis, nonnifi
dup veperiestur dinerfa, folicet 1, et N-1, quag con-
tino fe alternatim excipnt,

Cosoll.” 4«

e
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Corol] 4o |

s2. Provt igitor numerus & ratione ad- N fuerxt
comparatus, viique fieri poteft, vt inter refidua omnium
potefatum ipfius & nen omges pattes ad diniforem- N
primae occurrant. 4

| Coroll" 5.

533 Si- ergo omunes -partes’ ad- numermm’ N pri~
mae-fint x; ay-b, ¢; d; & e quiarom  nufrierts
fit. == 7, inter’ refi dﬂa memonta, vel omnes” iftae partes
‘pecurrent , velb qmcdam tantum,ﬁ intex - quas  autem fcm-
pex- vnitas repenetur. : :

"Corolli: 6:

54. Quodfi non omnes illaé partes in refiduis ek

- divifione  poteftatum  ipfius x per numeram N relictis

; occurrant, illae partes in dohs’ <laffés diftyibuentur, qua-

! . sum altera. contincbit partes; in-refiduis vicurrentes , al
{612 " vero partes -in refiduis -non  occurrentes.

‘T’heforema 7
Si fcrxcs puteﬁatt wm 2, a8t wt 2 efc. pés -
.~ wnerom N, qui ad & fic primus, divigatur y eousque
yefidua prodibunt diuc:rfa, donec perueniatur ad potefia-
tem, quac iterum vraitatem ¢ pro iefiduo praebeat.

Demonftratio.
" Quoniain £ rie potcftatom 1, ¥, &%, “at, o, etc.,
i infinitom” co‘ntlmuata, ominia. refidua dmerﬁi eﬁe ne-

. queunt neceflo e fi, vt ' tindémi quodpizm” ex " praccedeéns
M2 tibus -
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tibus refiduis redeat; ac dico: vnitatem effe id refidumyy,
‘quod omnivm primum fic reditirum.  Quod i quis
neget , - fit x* ea poreftas, coius refidoum - prichum i
fequentibus ex poteftate &+ redeat ; cum igitur po-
teftates % et " degualia pracbeint refidux , . earum
differentia a# Y — g g x¥— 1) per pumerom N erit

dinifibilis. < Verum: producti x* a*—1) fadtor prior ad

N eft numerss primoy, ergo alter x*—r per N dini-
fibilis fic neceflé eft.  Hine autem poteftas x¥ per N.
dimfa refidoum daret — 1 , fieque vnitas inter fequentia
redua citios redibit, quam refidmnn poteftaris x%; quip=
pe giod per hypothefin demumy in poteftate altiore
Y- recmrit. EX quo' enidens, nullum refiduam  ite-
yurm occurrere poffe , nifi ante vnitas inter refidua rew
dietit. . Q. E. D. Ty

- Coroll. .. - - ..

- g6. P@ﬁquafn‘ dinifio: terminorum feriel 'z, #, %=,

A%, x%, etc. per nunrerumy N ad % primumy- ab  initio

dedit refidna dinerfs, puta r, @) @, 4 etc. tandem itea
Tum occurret primum' refidunnr x; quod § oriatur ex
poteflate’ 2%, numerus. praceedentinm  refiduorum diueg
forum. ‘eric ==y, - . BT

CorolL 2.
.. 97 Qumndo autemi potefas x* refiduum dat =, -
idem quod primus terminus #°, poteftas fequers,- x*+
idem dabit ” refiduumy quod x*; et fequentium  quaecun.
gue ™ idemr quod ‘poteffas &% = Cum. enim diffe-
A _ - 7 ‘rentig
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rentia ' +F— gt =z (x'— 1) fit. dinifibilis per. N ne-
cefle eft, vc ambo termini ' ¥ et aF pex N dll]lﬁ
idem praebcant; refidoum.. | ‘

Coroll

348. Cum poft potel ’:atem x’ eadent  refiduw

v, a, 3, ¥ ctc. ordine recurrant, poteftas x*7, fimi-
ligue modo poft eanmy poteftates ¥, a*¥,; 27V etc.
-omnes per N dinifae idem refidufin x relmqﬂcnt Quin
ctiam omues potéftates ¥, gl it lintaY, b etc.

aequalia refidua iuppedltabuut.

. “Coroll. 4.

' 9. Si igitur & foerit infima potefias ; quae poft -
#**=1 iternm vnitatemr pro‘refiduc pracbeat , numes
ris diverforumy refiduorum erit . Cum- ergo numerus
partivn ad namerum N primaruor fit —#, feri certe
?ncqmt vt fic y>n- erit. ergo vel y=#, vely{rz

Coroll 5‘ .
40. Si ergo ferics poteftatum 1, 7, &, 5% etes
vsque ad x™ contipuetur, inter eas certe via faltem
fTeperietur. ‘praeter pnmum ‘termidam r, quae per N
divifa vititatem 1elm\quat. - Plures fortafle - huiusmodi
poteftates ahquando fed paucmres‘ v nunquam
eXiftent, : :

P SchOhOﬁ

4:1 Refidua proprie ferper fint numes mmores

&mlforc N, fed nihi} impedit, que minus numeros
M 3 . etiam
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etiam maiores tanquam refidua “fpc&'émus , caiusmndi

tclmquumur y L quotus nimis: paraus. aceipiator:  lra. f.-
in divifione cuiuspiam numeri, per Nirehinquatne N-tee,
hoc refiduum aequivalens ipfi & cenferi debet ; hincque,
fi de refiduis fermo fit, omines. hi: numeri a, NA-z
‘2 Nta, 3N—4-a, ctc., mﬁar vpins: refidur o fime
confiderandi.  Scilicet: mult:p]a quaccungue. diujforis N
fize adjcQa, fiue demta. a- quopiam. refiduo 2, eins natike
mam non mptant, atgue- hoc. modo:etiam bumeri- nes

© gatini; cnmmnde inter refidua relerontuny; veluti: e— N

pro eodem refiduo eft habendum; 2c:. a; | ct refidonm ~2
aequinalet refiduo N—x. Ex his conficitur , omnes
numeros,, qui pery. N djuifs idem: exhibeant refiduom
«,. pro,.eodem . refidug. haberi . poﬁ'e, €Xi QU0 enim nir=
mEro,, per diuifionem,. quoturm, , Dimis-. paruum:- firmendo
oritpr, refidoum,, vek N «b-a,, Vel 2N o vel g N 3o
etc. ex.eodem, quotym,:plenum-fumendo, nafeitur tefia
duum. & tum, verg indidem,, fi-quotus. capiatur nimis
magous, obtinebuntur refidia negatina a—N, vel a-2N,
vel e —3 N ete. ggg-e -erga etigm, .ab a non dxﬁ:repam
fant cepfenda,,, |

Thorema 8‘

42. Si.dom, termini progrﬁfﬁenisprf,.g‘;xy %
¥!y- 616 pernumerm, N - adi, x primomi; dinidantusy
reﬁdua Foerint 1, a, b, ¢, etc. in jisdem quogue::oOcs
current tam i ngulorum omnes ; potefates , quam  pro-

-ducta quaecunque vel bmmrum, vel temomm, vci qaot-

llbet m ﬁa nmluphcatorum

Demon-f

’ ' .
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Demonftratio.

Nafeantar refidua @, 4, ¢ etc. €X pote”tatlbus
4%, .x“ 2" etc. ac numeros etiam rpajores quam N in
sefiduis admittendo , €x poteflatibus 2°%, x°%, &% etc.
oricnrur refidua 4%, &, @ ctc, quae igitur etiam i
ferie refiduorom x, ‘®, &, ¢ etc. continebuntur.  Tam
vero  poteflates x’“‘f"* x“'*“' x2+B+Y etc,  relinquent
refidoa @b, ac, abc etc. qme ergo etiam in- ferie
refiduorum inueniri debebunt.- Produa igitur, quomo-
docunque €X refiduis 2, a, b, ¢ etc. per  multiplicatio-
nem f'ormata omnia in eadem ferie refiduoruin occur.
rent, fi' qmdcm fingula per ablationem diniforis N,
quoties id fieri pote{’c ad mmimam ibrmam reducantur

'coro-u

‘43. Haec indoles reﬁduomm eo clarius cIuceret

Y

. i eorum leco 1pfac illae poteﬁates ipfios x, vnde fuut

orta , fubftituantar ; tum cnim  maniféfio non folum
omnes poteftates harum poteﬁatums fed ctxam earum |
producta quaccungue, in -refiduis Occurrunt. ‘

Corolf. o, |
43- Neque tamen ideo numerns refiduorum in-
determinatus  euadit ; qucmadmodu'm enim jam vidi-
mus, ex innumeris pote[hnbus patia refidua prouenire ,

‘ita, fi omnia hacc refidua, ex mutua multiplicatione

nati, ad formam minimam reducantur, ad mulntudl-
nem modicam rcuocabumur.

IR

‘ Coro'll,
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Cor OH. 3-

L 45, Tta § minima poteftas , quag per N. /joifa
. | ) - fterrm wnoitatem relinquit, - fuerit - &% ita. vt nnmerns
. refidvornm 1, & &, ¢, €tc. fit ==y, tum iy eodjem nos:
mero omnia produéia , ex muliiplicatione nimerorm
a, &, ¢, ewc. naw, continebontur, i gquidem ab iis dis
viflor N totxes, quones :ﬁcrl patcﬂ auﬁaratur.- IR

Schohon.

46, Viicum exemiplum amnlbus dubus, quae.'
forte  circa hanc apparentem  refi duorom multitedinem .
nafci poflunt , foluendis: fufficier.  Sit  igiter x— 2, et
pro divifore fumatur N=—15, qui fcilicet ad" 2 fit. pri=.
mus ; jam fingulae binarii poteﬂates PCJ. 15 dmlﬁe, fe~-
quentia relinguent refidua - .

CPOL. e 2tyas oty 2" EA 27' 2oy 29 z”, ctc.
'ref 1" ,4., 85 i, 25745" ‘;I; 45 etc.-_
Potefts lgltur, quae pmmum vmtatf:m 1cpr0ch1t eﬂ' 2ty
a qua refidua continuo codem ordine 1, 2, 4, 8 1€~
5 _ petuntur, ita vt tantum quaterna . refidua dxuem ‘oceurs
L | raot.  Hic iam manifeflom eft, guomodocunque haee
' refidua in fe inuicem multlphcemur y DUnguam nume-
fos' inde’- produci qui’ non in eodem quagernione in-
cludantor ; poﬂquam fcilicer ab]anonc diviforis’ 15 ad”
_ formam mmimam fuerint renocata. “la hoc - quoque”
exemp’lo inter Tefidua nos Hmnes partes ad 15 pnmae':_
’ occurrunt, fed- inde exc]udumur iftac” paries ‘7, 14,18
14, qucue pduter ad 15 fanes “primae ; vade diftributia®
fupra
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fupra faa inter partes ad diviforem primas, quae in
rcGduis occurrunt, et quae non occurrunt , illuftratur ,

ad quam potifimum in fequentibus probe raip1c1atur.

- Thorema g.

47. Tn refiduis ex dinifione poté&atum cuiuspiam
mimeri per diviforem ad eum primum relidtis, vel
omnes partes ad diniforem primae occorrunt , vel nu-
‘merps  partium  non occurréntivm  aequalis  erit , vel
ratjonem’ teaebit multiplam- ad  numerum partxum

quae rcﬁdua conflituunt.

Demonﬁratm.

Sit feries poteftatum 1, %, 2%, a7, 2%, #° etc. et
divifor N ad x primus, cuius partlum ad 1pfum pti-
marum numerus fit ==#». Sit porro x* minima -po-
teftas, quae per N diuifa iterum vnitatem relinquit ,
“ita vt numerus omnitim diverforam ‘refiduorim fic Yy
quae cum omnia fint ad N aumeri primi, eoivm no-
merus erit vel =n, vel mmor ; privrique cafu inter
refidua viique omnes partes ad N primae occurrent.
Confideremuss igitor cafum, quo_ y <7, fintque 1 d,é ¢,
. #y etc, omnia refidua ex - dinifione ‘poteftatum .

,x,a, x xt ..‘....x”““‘,

per diviforem N rchﬁa, quorum numerss curmn fit =V,
non ommes partes ad N primae ibi occurrent.  Sit
gitur « hpfusmodi pars in refiduis non occurrens, ac
‘demonttrari poteﬂ » nullum quoque horum numerorum
da, ab, ac, ad eétc. in refiduis occuirere, Nam i

T’Jm.VHI Nou.Comm. ~~ . N aa
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- aq effet refiduum poteﬁﬁtl x refpondens, quiz "z eff
quogue refidoum ex quapiam, poteftate,  puta x5, ortum,,
foret 2*=AN--az, et BX—=BN=-a,: 1deoaue o
ar—aat = (A . aB)N per N dmlﬁblle. Cum atem

2% ad N fit numerds primus:,. et x* axf"—(x}‘—'f—a),

numerus 22— q efet: per N dunﬁbxhs, ficque' poteftas:

22— per N diuifa reanueret refiduom g, contfa:, hy=

potheﬁm Cumw igitnr o) ) ady ag; etc.. quorum
numerus e ==); fint numeri ad N primi,. . atque’ di- :
“viffene: per’ NI ad partes ad: N primas: renocari poffint,.
Ratim: atque- vnx pars o ad N. prima i refiduis - nom'
,repeutur ,- imul quogue. v eiismodii partes- affignarf’ pos~
funt: in: refiduis: nont occurrentes; - Numerus: €rgo’ par--
tinm: non: occurrentivm,. nifi’ Gt nullus:,. ad’ mibimome
et =y, ac i praeterea: fuerit: pars' ad: N'- prima 3 -in
his non: refiduis: non contenta’,, denuo: habebuntur ¥ Jpars-
tes; popae: in: refiduis: nom: occurrcntes ﬁcque porto..
Quare' & non: omnes- partes ad: dmxforem N primae’ i
refiduis- occurrant’,. . ivmerus: partlum‘ non: occurrentim:
neceflario: eft: vel =v; vel: a2y, vel' :31/, vel' aliii
cuipiam’ multiplo’ ipfius. v Lioc: eft’ numeri: dmer['orumﬁ-
xeﬁduorum., Q. E. D.

Co,roll To

4. Conflituto; ergor difcrimine: inter: partes ad!
© dinifrem. N! primas: eas quae: fint; refidna:,, et eass quae:
‘non; funt: refiduat,, ex: demonftritione: patet,, produGum:
€x refiduo: et non'. refidiios in:claffe: nonrefiduorum: fem--
per contineri. Tta: fii 4 fit: refidiiion, o om reﬁdmum’
produtum e certe: non' exit refiduums.

'Cbnoﬂ*;,
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Coroll. 2.

49. Contra autemn iam fupra vidimus pmdu&um
£x duobus pluribusue refiduis in claffe refiduorum repe~
air.  Vnde feqmtur ex vno mon - refiduo et quotcun-
que refiduis in claffe non - zefiduornm occurrere debere.

) Scholion.
£0. 'Vis huius .demonfirationis ifto mititor finda-

- imento’, quod fi inter xefidua ©ccurrant jpartes I, 2,5,

T

& , d, etc. ad divifiorem primae , atque o foerit etiam’

-pars ad divifiorem prima din his refiduis :non «conteata , -

Aum produ&ta .omuia w4 , 26, or, ad , etc. mon fo-

Jum in refiduis non .occurrere, quod qmdem perfecte eft

.demonfiratum , fed etiam ea «fle partes ad diniforem N
‘primas , -omnesque ‘inter fe diverfas; fen & ea per N,

-aétu dividantur , relinqui refidua diverfa.  Illnd qumem
per fe eft perfpicuum cum €nim tam ‘¢, quam ., &,

&, d, etc. fint numeri ad N primi, etiam eornm pro-

ducta ;ad N prima fint mecefle eft. Quod auten ‘pro-
Qucta aa ., wb, oc, me, etc. fint comnia ad N relatq
nter (e diuerfa , intelligitur,.quod fi werbi gratia duo uz
et ab per N dinifa paria .darent refidua , veorum diffe-
xentia ab—ag—a(b—a) per N effet dinifibilis,, ideo-
que et b—a; id quod hypothefi, quod 4 €t b fint di~
werfie partes ad N primae, repugnat.

Theorema 1o,
B, ExPoncns minimae poteﬂatis *, quae. “per

N 2 | o wed

Aumerum N ad & primom  divifa Wmtatem relinguic -



x0o  THEOREMATA ARITHMETICA.

vel eft aequalis numero partium ad N primarum, vel
huins numeri femiffis , alisve eius pars aliquota.

Demonfiratio.

Sit 7 nomercs partiom ad N primarom, quarum
cum v contlituant refidua, erit numeruss non - refiduo-
rom —n-y. Vidimus avtem hunc numerym efle’
vel ==o , vel =y, vel =2, -vel alii cuipiam- multi-
plo exponentis ». Sit ergo n—y==(m—1x}v, ita vtm
denotet vel vpitatem , vel alium quemuis numernm in-

(]

tegram , atque hinc obtinebimws. #—my et Yy VO~
de patet exponentem minimae - poteftatis ipfios x , quae
per N ditif vnitatem relinquit , effe vel =n,{im=1,

wvel =%, i m— 2, vel in genere effe parteny quampiam

aliquotam numeri #,qui exprimit multitudinem partium
ad diviforem N primarnm. Q. E. D.

Coroll. 1.

52. Si x* fuerit minima poteftas., quae per-au-
merdm N ad x primum divifa voitatem relingoit, fe
quertes poteftates idem refidoum relinquentes funt x*,
¥, &, x¥, etc, neque praetera vllae aliae dantur,
quae per N divifac vnitatem relinquant.

Coroll. 2.

53. Exponens ergo hains poteftatis minimae fem-
per cum nomero partinm  ad diviforem N  primarm
ita connedtitur, vt fit vel illi ipfi, vel cuipiam eius parti
aliguotae, aequalis, . A

: Scholion,




}
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Scholion.

54. Quo haec ratio ‘clarins perlpiciatur:y  iunabit
nonnullos cafns fimpliciores perpendiffe. Sit igitur x22,
et pro N fumamus ficceffiue numeros imparcs vtpote

ad x—e primos, atque exhibeamus minimam potefta~

tem binarii, quae per quemque NUMEIUM imparem di-
vifa vnitatem relinquat.

‘Dinifor [ num. part. |min, pot. 2* quae

N |ad enm pr.|per N diuifl vni-
‘ n tatem relinquit.

3 2 a” ergo y—/#n.

5 4 2 —— y=a

7 6 2 —— y=in

9 6 2° —— y=n

x | 10 2 —— y—=n

3 | 0 12 2" e y—n

. 15 8 | & —yv=in
17, 16 ot — y=in
19 I8 2" —— y=n
21 | 12 2% —— y=in
23 22 2" —_— YR
25 20 2" —— y=n
27 18 2" ——yvz—=mn
29 23 2" ey
31 30 2’ e y=in

N3 - ‘Theore-
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a02  THEOREMATA ARITHMETICA

Theorema 11
- &5 Si fuerit N od & numerus primus, et o nue
ymerns partium ad N primarum , tum poteftas &* wni-
fate niinuta femper per qumernm N erit - dinifibilis,
- Demonftratio. |
Sitenim 2” minima poteflas , quae per N di-
wifa ¥nitatem ,rclinguit » &ritgue: y wel aequalis ipﬁ 0l

Jmero n, vel parti efus cuipiam  aliguotae =.  Cum

B . m *
igitur x*—x per N fit dinifibilis , quia forma x*™—gx
factorem haber a¥—z , etiam ifta forma X'"m—1x, fen
At—1, per N grit divifbilis. Q. .E. - D.

Coroll. 1.

56. Si ergo dinifor N fit numerns primus p ,

neque x per p fit- dinifibilis; tum femper numerns
AP='~1 per numerum primom p et diviGbilis , yi
quidem dudum demonftraui. B /

C oroll. a.

547. Si praeterea p, g, 7, etc. fint mumex.

primi , -x neque vllim corum implicet , ex hoc thep-
xemate fequitur , '

has formas - { fore divifibiles per
_xi’-""":— X . p :
R | PP o
.,(p—-:)(q-—:') _— . oy A
X I Pq
x??(i’—”).-.—x " Pg:
jxf?—!)(q-—s)(?‘-—f)__l 1 pqr.
. ., - Coroll;




NOVAl METHODO DEMONSTRxATA rog
Coroll. g

58, Si x et y fint primi ad diniforer Ny ciius®
partium’ ad eum primarum- HUMICIUS fit —#', gquiatam
A"~ 1, quam y*—1 , et dinifibilis' per N, erit: etiam® -
x"-—-y" femper dinifibilis: per’ numierum: N quod eftt
"Bheorema: generalius.

{

Coroll. 4.

59: Propofito’ ergo’ namere® griocungue N, cuiug’
p“artmrn ad ipfum’ pufnarum numeras fit. ==#', quicun-
que’ numerus- ad N! primus' pro* &’ capiatur’,s formula}
A~ 1 femper’ erit- per’ numerum: N divifiblis.-

Coroll. 2. - - .=

60.. Saepe numero vero etiam' euenire’ poteﬂ vt

1!

-hmusmodl formula fimplicior;. veluti #™>~ 1 vel P T

vel #"_ 1 etc: fit per nurheram® N dinifibilis .+ quae’
dircumftantia: pendet a: certa: indole: numieri: x:

‘Scholion. -~ =

61. En ergo’ nouamy demonfirationemy Theote=
matis Fermatiani, quod’ fi' fuerit p numerus primuos ,-
omnes aumeri in' hac ' forma' @ —*~r contenti’ fint’
per p diuifbiles ,- dumimodo® nuimerus 2° now’ fit' per’ p’
dinifibilis.. Dias autern iam: duduim huivs: theorematis dex
deram: demonftrationes; fed ea: quam’ bic' exhibui’,. iis'

pmaeflare: videtur',, quod: non folumi ad: nbmerds: priz-

ios
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mos adftririgitur. Quictungue enjm mumerns N pro di-
vifore accipiatar , dummodo 4 ad eum fit primus , hic
pumerus ¢* -1 femper pee N erit dinifibilis, fiquidem #
" denotet ‘v jmerum  partivm ad N primarum , quae pro-

€0 magis; vtilitas Theorematum primorum elucet , qui-
bus numdrum partiom ad quemque numerum primarume
5 definiui, quac fine hac applicatione nimis ftesilia videri
e : | potuiffent. ) ‘
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pofitio mplto latins patet , quam. Fermatiama. Ex quo




