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Cum corporz fluide 2 folidis hoc potifimum diffe«
rant , quod eorum particulse a fo innicem - omni-

no fint diffolutae,; hae etiam diuerfifimos motus recipe-
re -poffant , neque motus, quo vnaquacque fluidi parti-
cula fertur , a2 moty reliquarum particularum ita deter.
minatur ; vt alio motu progredi non poffit.. - Longe -
aliter * auters res g habet in corporibus: folidis , quae,
fi fiterint inflexibilia, nullamque figurae fia mutationem
patiantur , vicunque moueantur , fingulae eorum parti-
culae perpetno enndem inter & fitum ac diftantiam fer.
vant ; vode fit, vt, coguito motu dwarum triumue tan
tum particolarom , flatim  alius culsscanque particulae
‘motus definiri queat ; neque etiam dudrom triumue hia,
wwsmodi corporum. particolarum motus ad Iobitum fin-
gl poteft, fed is ita comparatus effe debet , vt hae
~ particulae  eundem  perpetno  fitum relatinum inter fe
obtineant. | : o

2. Quodfi autem corpora folida fierint flexibilia ,
fingulirum  particwlarnm  motus minus  determinatur
. : : cum

[y




‘ ‘ , ccum 6b Tlexuras «tamr diftanfia, quam Jitus .relatious -

A L ~vecarum  parficalarnm , mutatienes admiteat.  Interim
T . “tamen iip@ flexurae matio Jegem qmndam,, quam «di=
L " wverfae huinsmodi _«corporum parficdlae in motu fho fe-
; , _ «qui debent , conflituit qulppe qua causti opartet , 0

i _ -partes , -quae <citca e inuicem tantum :infledti .fe p‘ltllm- *
SR o tur, wela fe cpeniths diucllantur, wvel fn fe invicema 3
ho ‘ _ dntrgdantor 3 aquod «quidem poﬁeuus inpenetrabilitas ,
. womnibus «corporibus communis exigit, 15

i ‘ ' 3. In -corporibus :autem fluidis, -quorum parti-
‘ : , «ulae ;nullo pexu inter f& wriuntyr, :motus quoque di-
SN ~verfarnm yarﬁcﬁlarum amilto «milnus seftingitor - neque
L X Ot -quoteungue -particalarom - auotus rehquarum
determinatur. :Si cenim wel icentum gparticularum “motus,
tanquamm ccognitus :afumatur, smanifeflum <ft, motusque-
aum xéliquae particilae ~capaces :fint utorae, -adhuc in
- dnfinitum wariari -pofie. Ex .quo econcludenéium widetir,

‘ anotm «cuiusque particulae Hluidi ;plane non a -motu re-
: . Jiquarnm pendere , nifi forte this dta duerit mterclufa@ {
P ;yt eas neceflario fequi cogatyr. o
a o

4. Interim samen Tefi non -potelt , vt :motus
comnivm  fluidi* particilarum nollis ;omnino- Jegibus ad.
. Atringatur; ‘negne adeo. jpro Jubitu :motum , .qui i nglilis'
P | _ patticilis :inefle «concipitur, Hogere licet. «Cum .enim
- particiilae fiat impenetrabiles,, Ravim paret , einsmodi

mofnm fubfiftere non poffe , quo dliae particiilae -per

:alias «tranfitent , rficque A& mytuo -penetrarent: .atgue, ob

Hhanc caufam, stalis ymotus, me togitatione quidemdn fui-
Mo inefle .concipi pateft.  Quoniam cigitur infinites
' - ' ANOLYS
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motus excludi oportet, quorum pacto reliqui fint com-
parati,- et quanam proprietate ab illis dl{’mguan’cur
-operae pretism videtur, accuratms deﬁmrc.

5. Anteguarm enim motus » Quo ﬁmdum quod-=
piam aGy agitatur ,  affignari queat, necefarinm vide-

tur , vt omnes motus, qui gnidem in hoc fivido {ub- .

fiftere ,poflent , dignofcantur : .quos motus hic poffibi-
les vocabo, wt.a motibus impoffibilibus , qui-ne locum
.quidem habere poffunt , diftinguam. In hunc  finem
~mabis conftituendns “erit charalter, motibus - poflibilibus
conneniens, eosque ab lmpoiﬁbihbus fegregans; quo facto
ex motibua poflibikbus quouis -cafu eum detmmmah
_oportebit, qui adu ineffe debebit. Tum feilicet ad vites,

quibus aqua fellicitatur , <rit refpu:lendum, vt Ihotus ,

.qui illis fit conformis, .ex mechanicae pr1nc1pus definiri
pofiit. ~

6. In charalterem igitur motunm pofibilium ,
-guicunque {cilicet falua ImPeDEﬂ‘;ﬂ)ﬁﬂ‘lte in  fluido in~
«effe poffunt, inquirere hic conflitw. = Fluidum autem
L-eius indolis qﬁnmo, vt neque in arétins [patmm com-

pelu fe patiatur, neque €lus continuitas interrumpi pos-

fit : ftatuo nimiirum in medio Avidi dorante smotu nule
- dum {pativm a fluido vacuum relinqui, fed continnitaterm
in -eo.ingiter confervari. Theoria enim ad flnidz huius
‘naturde accommodata, non adee difficile erit, eam ad flni-
da quoque, guorum denfitas eft wariabilis, et guaé ne
Lontinuitatem guidem. nc(:ﬂﬁbrio requirunt, -extendere.

3 7. Si igitur dn hojosmodi fiwido confideretur
portio gquaccungue , motus, ‘quofingulae cius particulae
Tom.VIL.Nou.Com. -~ Mm fermm-
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feruntur , ita debet effe comparatus, vt omni tempors
acquale fpatium adimpleant.  Hoc enim fi in fingulis
portionibus eueniat, omnis- vel expanfio in mains {patium,
vel coar@tatio 1n minus - {patiom  pracpedietar ; atgite
hniwsmodi ~ motus , fi ad hanc folam indolem refpicia-
mos, qua Auidum neque expan(‘ jonis, neque condenfa-
tionjs, capax flatvitur, omnino pro poflibili erit haben-
dus.© Quod autem hlc de qualibet floidi portione di~
i Gum eft, de fingulis eivs elementis ¢ft intelligendum g
] : ita vt cuiusque elementi volumen perpetuc e1usdcm 3
o ‘ : quantitatis manere debeat.

\
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8. Quo ergo huic conditioni fatisfiat , in fingu~
Mis flmdi pundis motus quiconque ineffe concipiatur
- tum famto quocungue fluidi elemento inweftigetur trans-
| latio momentanez fingulorum eius terminorum , ficque
innotefcer fpatiolum , in quo hoc ¢lementurn elapfo ‘
" tempufculo minimo contipebitur.  Deinde  hoe - {patio-
Jum illi, quod ante occupauerat, aequale flatwatur,
haecque aequatio rationem motus, quatenus erit poffi-
bilis, indicabit. Quodfi enim fingulz elementx fingulis
tempufculis aequalia fpatiola cccupent, neque vlla fluidi "
compre(fio , neque expanfio, orietur ; mwotusque itz erjt
comparatus , 'vt pro polDibilr fit habeudus.

s

TESRITE

9. Cum aotem hic non folum ceferitas ‘motus ,
qui fingulis fuidi pondis ivefle concipitur , fpedtari
debeat , fed etiam eius dire@io, haec vtraque confide-
ratio commodiffime inflituetor, i motes cuiusque pom” @
@i fecundim dire®iones fixas refoluatur.  Haec antem
refoltio vel fecundum binas, vel iernas direiiones

fierd -
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fieri {olet: priori enim refolutione vti licet, i fingu-
loram punétorum  IMOLUs in eodem plano abfolua'tu_r;
fin autem eorum motus non in eodem plano  continéa~
tur, tum motum fecundum  ternos axes fixos refolui
oportet. Quoniam igitur hic pofterior cafus plus diffi-
cultatis habet quam prior, inveftigationem motunm
poflibilium a caftn priori incipi conueniet, qua expedita
cxfus pofterior facilius expedictur.

10. Primum igitur fluido duas, tantum  dimens

Gones tribwam , ita vt fingulae eius particulae non fo-

lum nunc quidem “in eodem  plano reperisntur , fed
etiam earum motus in codem plano abfoluatur. oc
itagne planum, plano tabulae reprefentetur , et confide-
retur, fluidi quodcungue punétum /, coius fitus per coor-
dinatas orthogonales AL—x et L/—y referatur, tom
vero -eius motus, quo nunc quidem fertur, fecundum
easdem dire@iones refolntus pracbeat celeritatem fecun-

dum axem AL, wel fecundum Im—u, et {ecundum

alterum axem AB, wel fecundum Jn—w: ita vt vera
hoivs puadi celeritas foum fit =V (uu-}-vw), eius-
que diredtio ad axem AL inclinata fit angulo, cuius
—2 '
tangens ==+
17. Com flatum motus praefentem tantum, qui

- Tab. IV,

Fig. 1.

fingulis fluidi punctis conueniat, eucluers fit propofi-

tom, celeritates # et o a fitn pundti / vnice pendebunt,

erontque idcirco tanquam functiones coordinatarum. ¥ et

7 fpc&andae.  Ponamus igitur effe differentiatione

danftitota @ '
.a’w‘:de-i-‘]dj et d;v;—__—de-';—mdj
o Mm 2 ' quie
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quae formulae differentiales , cum fint completae , com-

dL _dl __dN __dm.
flar fore 35 = 35 € gy — qa Vbi totardum eft, in

huiusmodi expreffione, f}w . differentiale ipfius L, feu 4L,
tantum ex variabilitate ipfius y capienduny effe , fimi-
lique miodo in expreffione 2, pro 4l id d1ffcrenmie
ipfius 7 fimi deber, quocL orituy ﬁ tantund & pro- va-

riabiti habeatur, :

. 12. Probe ergo caﬁendum eft ri”e in fnfismods
expreffionibus Factis “‘, <, 3;‘, et 5T, numerato-
ves dL, 41, dM et dm diffrentialia complera funcio-
num L, 7, M et ur defignars  putentur'; fed perpetuc
€a t‘a-ntum&: earumy differentializ derotant ,. " quiae ex va-
riabilitate vnicae coordinatae, eius fcilicet, cnius differens
tiale in denominitore exhsbetir, orfuntur ;3 ficque hua-
jusmodi exprefiiones femper quasititateés ﬁmtas ac derer~
iminatas reprqcfﬂentabunt Simili autem modo intelli=

_ du duw g 5 dv -
gitar, fore L—=5%, I=5y 5 M=F et Mgy > QU
notandi ratione primum Clar, Fomtaing vive eft; et

quiz non contemaendum: calculi compendinm iargltur g
eam) hic quogque adhibebon

r3. Cum igitur fit du—=Ldx--Idy et dy=Mdx

" t.mdy, hinc geminas celeritates cuinsque akius pundiy,

guod quidem infinite parnm a puncto ? diftat, affigna-
re licebit; fii emm talis pm&i a pmé&o 7 diffantis
fecundum axem AL fir —dx, et fecundum axemt
AB="dy, wm hnius punéti celeritas fecondom axemy
AL erit =u—-Ldx-+7dy; celertas autem- fecundurm
alterum asem AB—o—- Mdy4-mdy. TFempultulo
ergo infinite paruo 4 hoc punétum proferetur fecun-
| ' dum

H
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dum d1re&10nem~ axis AL per fpatiolum =df (+Ldx |
i~ Idyy et fecundum digedtioriem alterias axis A B per
{patiolum —dt{v—t-Mdx-indy).

14. His notatls confiderenus elemetituny aquae
triangulate /#n, ef quaerdmus fitum , in quem id ob
motam , querh ipfi jrificum concrpxmas, tempufculo
df transferatuf.  Sit autemr huius elementi triangularis
Juin latas Im axi AL, laws vero /n axi ADB, paral-
lelum : ac ponatur [m=dx, et In=dy; feu fint pro.
punéo . coordinatac & —-dx et J; pro pancto # au-
temi fint coordimatae x et y—dy. Patet autem , quo-
niain . relationem “inter differentialia da et -4y nom de-
finimus , eaqué tami negatiue, quam affirmative , - aecipi
poffint , totam fuidi maffam  in huimsmod elcmenta
cogitatione dinidi poffe; ita vt; quod de vno in genere
definiemus , id aeque ad omnia pateat.

. 1§, Vt igitur pateaf, quotum elementum hoc
[m#, ob motum infitum , tempuscelo 47 transferatur
quaerarnts® punéta p, 4 et ¥, in qude eius angnli, feu
punc"ca Lm et n, tempufculo dt transferenmr. Cum
igitur ﬁt

} pun&1 / | punci m | pandti #
Celeritas fecundum AL = | - juLdx{u—t1dy
Celeritas fecundum AB = ‘ v f v-+-Mdx f v —t-mdy .

punétum 7 perueniet tempufculo 42 in p, vt fit:
AP—AL—udt, et Pp—Li—=wds.
Punftum autem = perueniet in ¢, vt fit: _
AQ-AM= (u+de)dt et Qg-Mm= (er-}—de)dt.
‘ Mm g 4 At
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At pun&um # feretur in r, vt fit:
© AR~ AL’“‘(u+ldy)dteth Ln_._(v+mdy)df

16. Cum igitor pin&a I, m et » tempuftu-
fo dt in punta p,-4 €t 7 transﬁerantur, functis lime-
olis re&is pg, pr et gr trangulum /Zm#n ,-in fitom,
guem triangulum pgv refert, peruenire cenfendum eft,
Quoniam - enim trangulum Jmn flatvitur infinite par-
vum , civs latera per motum curvaturam recipere ne-
queunt , ideogue elementum aquae /mn poft translatio-
nem tempufenlo ¢ fadtam, etiammum fighram triangu-

larem pqr, et guidem reéilineam , retinebit  Cum -

igitur hoc elementum Jmn per motum, neque in ma-
ius fpatium extendi ; neque in micps compingi, debeat,

‘motum ita comparatum efle oportet , Wt area .mangu-

li pgr acqualis arese grianguli Jmn reddatux.

197. Trianguli antem Jmn, cum £it ad 7 re-
é’canguiurn area £t —idxdy , cu1 propterea area tri-
asguli pgr aequalis eft QRatwends. Ad hanc autem
aream inueniendam confiderandae funt pun&orum g
binae coordinatae , .quae funt :

AP=atndt; AQoaA-drt{n4Ldx)d: AR_M(u-l—Zdj:)g*z

PP ~y+wds; Qg y+(w+MdA‘)dt R?"jf—l—aj/-{-{u-}—mdy)dt
Tum wero area triznguli pgr ex areis fequentxum tra~
peziorum 4ta wepericur , vt fit

pgr=PprR~-RrgQ-PpgQ
Com  autem  haec trapezia biga latera parallela bafigue

AQ perpendicularia h’lbeant eorum mreae facile aff-
gnantur, .
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48 Erit enim vii ex elementis conflat &
PprR=:PR(Pp-+R7]
RrgQ=3iRQ(R7+-Qg)
PpgQ=3PQ(Fp—+Qg)

His igitur colligendis reperietur ¢
Apgr=1iPQ Rr—iRQ,Pp—iPR. Q¢
Ponatur breuitatis gratia ‘
AQz=AP+Qj AR==AP+R; Qq=Pp+4 et Rr=Pp+r
vt fit PQ=Q; PR=R et RQ=Q~R, _
eritque Apgr:;Q(Pp—Jr-r)'--f’;(_Q«'R)Pp-gR (Pp—+4g)
fiee Apgr=iQ.7¥—3R:q. :
19, Eft vero ex valoribus coordinatarum ante
exhibitis
Q==dx+Ldudt: ¢g=Mdxdt
R = ldydt ; r—dy-+mdydt;
quibus valoribus fubftitatis, orietur area trianguli
pgr=1dxdy(r+Lds)(1-+-mdt) -3 MIdxdydr, fue
pgr=1idvdy(s 4-Ldz - mdt- Lmde—M1de)
quae cum aequalis effe debeat area¢ trianguli Jmn ,
qime eft —i4xdy, haec nafcetur aequatio :
L dt +mdt—+Lmdt® —Mldi*—o fue
L -t+m -+Lwmdt —Mldt=—o.
20+ Cim igitar termini Lmdi et MIdr pise
finitis L et m ecuagefeant, habebitur haec- aequatio
L4-m=o. Qum ob rem, vt motus fit poffibilis, ce-
leritates # et » pundi coiuscunque /, ita debent effe
comparatae , vt pofitis earum differentialibus
du=Ldx~4-1dy, et dv=Mdx-mdy

it
A\




Gt L4+-m—o. Seu cum fit L—= da o m:fj—;’_, cen
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leritates # et w, que pui®o f fecundam ~directiones
axium AL et AB ineffe  concipiuntur , - einsmodi fin-

Ciiones coordinatarum & et y efle debent , wt fit gu

Tah. IV.
ﬁ'ig. 2.

dn ' o o oo
-~ 55 =0, ficque motuum poffibilium criterinm in

., du . 3 . o, n .
hoc confiffit, vt fit 7= ,%”:-.o ; hifi enim haec condi-

tio Jocum habeat , motus flnidi fibfiftere nequit.

-~ 21. FEodem modo erit procedendum’, fi ‘motus

fluidi non abfoluatyr in codem plano.  Ponamus igitur,
vt queftionem latifimo fenfu acceptam expediamus ,
fimgulas fluidi particulas motu quocunque inter & agitari,
hac folum lege obferuata, wt neque condenfatio, neque

expanfio partinm’ ¥squam eveniat : quaeritur. igitur fimi--
1 modo, quaenam hinc determinatio ad celeritates ,

quas fingulis punctis inefle concipimus , accedat,. ve

motus’ poffibilis reddatur : feu quod eodem redit . omies

motus ,+ qui- hisce conditionibus aduerfantur , a pofiibi-
libus remouere -oportet , quo ipfo criterivm motunm
poffibilium conftituetur. o

22. Confideremus igitor pun®um fidi quod-
congue A5 ad cuiss fitum repracfentanduom vtamur trie

bus axibus fixis AL, AB et AC inter f& nozmalibus,
Sint igitur ternae pun@i A coordinatae his axibus paral-

Iehe , AL—x, Lizy et =g, quae obtipentur, i _
primum a puncto A ad planum  duobus axibus AL

et AB determinatom demittatur  perpendiculum A/ ;
mm vero ex .puncto / ad axem AL perpendicularis
JL agatur. Hoc jtague modo fitus pundi A per rep-
nas -iflas -coordinatas .genesaliflime  exprimitur , atque ad
omuia fluidi punta accommodari poteft.

' 23. Qui-
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25. Quicunque porro fit’ motus punc?cl A, s fe-
cundum ternas directiones AL, Ay et Ao axibus AL
AB et AC parallelas refolui porcrit Sit igitur puncti &

celeritas fecondum directionem A p—#
celeritas fecunduwr direétionem Ay —=w
celeritas fecundum direGtionem A o= w
et cum hie celeritates pro vario pund&i A fitu vtcun-
que - variate “poflmnt , erunt eae tanguam funQiones ter=
narum coordmatarum %, y etz confiderandag. lis igie
tur dxff’erenuatis ponamus prodires T
du—=Ldx—+1dy-+rdz
qu_ﬂde-+~mdy+y.dz
Adw—=Ndx +ndy -+ vdz
eruntque porro quantitates L, J, A, M, m, > N, #, v,

fun&iones coordimatarun %, ¥ <t 2.
w4. Quoniam hae. formulae differentiales fung

compleme, fequitur, fimili modo, vt fupra, fore :

A% di_ d L ax 41 __ d‘l
Iy—-"d Tz — dz 1 dz — gy
dM __dm dm __dp, dm__ dp
ay -—"dm',l T —dxy da— 4

d% . dN dw du.___dv;"y'

',dj——‘dxa dz*—-dx') dz—‘d‘y'
ﬁqmdem in mnumeratoribus ea tantum cnordmatarum 3
cuins differentiale in detiominatore exlnbetur , pro Vi~
tiabili affumatur. ‘
© 25, Triplici- ergo motu hoc, quem in pun&o‘if=
fneffe concipimus, ‘hoc pun&um A tcmpuiculo dt
mouebitar , vt

“fecundum diré@ionem axis AT per fpatiolum "'"zfd z
fecundum difeGionem axis A B per {patiolum —vd?
fecondum- dire&ionem axis A C per’ fpatiolom = wd?

Tom. V1. Nou,Com. Na . pro-
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promoueatur. “Sin autem pun@i Xk vera celeritas; quae

felcer ex- compofitione  huius wiplicis - motus oritar ,
dicater =V, erit ob normalitatern trium. dire@ionum
V=V@@s+ovo4ww), et {patiolam , quod tempuse

“culo 4% mow fuo. vero conficit, erit — V4t

26. Confideremus iam  fnidi elementum “quod-
piam Dlidum, ve videamus, quorfumy id tempufulo ¢¢
proferatur 5 et quoniam perinde eft cuiusmodi figuramm
ifti elemento triboamus, dummodo ita generatim’ defie
nfatr, tota  flaidi maffa, in eivsmodi elementa diuify,
concipi qaeat; fit, vt calculo confulatur, eins figura pyra.

mis triangnlaris re@angula, terminata quatuor angulis fifidis
N M, ¥ et g, ita vt pro fingulis {int rernae coordiparae ;.-
| pundi ?u[ puircti . ! punéti V! pundi &

fecundum AL't x

B x . . ’ x

fecundum AB| -y i A A 2
fecandum AC| 2z | & b2 |24z

et cum bafis huios pyramidis fit Ay =Imn=3idxdy,

X —4dx

altitudo vero Ao=dz, erit eius tolliditas —idxdydz.

27 Inuettigemus iam, quorfum finguli ifti Py-
ramidis anguli A, ., v et o tempufnlo 4f tranmsferan..

tur: ad quod eorum ternas celeritates fecundum dire..

¢tioues ternorum- axium: contemplari oportet , quae ex
celevitatum #, @, o valoribus duferentialibus XU 3
Celeritas fzcundum | pun@i & | poodi
diretionem -AL[_ 7 !uri—de uw-ldylutndz
direcionern. AB{ . . [v+-Mdx]o—tmdy v+ pd
drectionem AC|  ap w-i—Nu’xi w-ndylwtvdz
28.  Quodli ergo pun@a X, m, ¥ et o tmpus-
wlo d7 in pundia %, Q, ¢ et o tansfei ponamus ,
o S - ~ horyme

 punéti v} puni &
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horumque  pun@oium  ternas cootdinatas axibus paraife-
125 conftitnamus , erunt translationes MOMENtaNEac fe-
cundum hos axes:
AP-A L =udt Pp-Li=wdt p m-IAzwdl
AQ- A M=+ Ldn)d Qq- Mﬂr(v-}—de‘dt]gq} MU= (‘w+NJx)Jf
AR-AL ('u—-l—ld'_}’)dfRT—Lﬂ_(’.’H—mdjjdf? g-ny= (‘w-i—?ldﬂ’)dﬁ
AS-AL=z (u-i—hdz)dzJS.; ~Li=(v4p d’z)dz‘;cr——]a.._ (w - vdz)df
Minc ergo ternae coordinatae pro his quatuor pundtis
o, O, g et o emunt:
APzt udt; Ppoytwds, pr=ztwdf
R Qzu-dre+ (L d)dt , Qgzy-+H{w-+Midi)dt, P+ - Nt
ARzx-L(u-ldy)it, Reoy-dyi(od-mdy )ty r o = 24tw-ndy dE
ASzx-(u-thd2)dty  SsmpH{vdpdz)dr .FG""—Z-]-da-’r(‘w'-I'" de)dt
2y, Cum ' igitur elapfo tempufculo 47 anguli- -
pyramidis 2, o, ¥ et o in pm&a w, @, ¢ et o fint
granslati , ipfa pyramis nuac pyramidem pariter triangu-
Jarem qr(j)go' conflituet ; ideoque -ob indolem flunidi
efficiendum et , wt foliditas pyramidis «(Peo acqualis
fit foliditati pyramldi»s prepofitae A wvo, feu —idxdydz.
Totom erge negotium huc redit, vt {oliditas pyrami-
dis mQgo determinetur. Perfpicoum avtem eft, hane
pyramidem relingui, fi a folido prgnPec auf'eratur foli-
dum pgroe; guod poflerivs folidum eft prifina bafi
triangulari pg7 nosmaliter dnfiftens, et fperne fe@ione
obliqua meQ truncatum.
s0. {dn Immsmodi antern prismata troncata  tria
quoque alterum folidum pqrmQee refolui potefty quae
funt :

L pgsado; I promes; HI .gm.(pgs-
Ne 2 ficque
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ficque effici debet, vt fit - o
dxdydz:pg.rwd)o*-f—pm'vrgq+gr.r Peo-pgrme.
Com autem huiusmodi prisma bafi fiae inferiori nor-
maliter infitat; tres autem altitudines habeat inaequas
les,. eius foliditas reperietur , fi' bafis multiplicetur per

trientem fummae trium iftarum altitudinoms. "
31, Hinc .ergo foliditates horum. Pprismatum
truncatorum eront ;- ' : ' |
pesm o= PSP gPotso) -
PrS™eo = iprs(pa—trg 455
7o =igr (4O -7 gt-s0)
T Pe=ipgr(p g Pogor). |
- Cum autém fit pgr—pgs-i Pridgrs, et fime
ma trivm priorum prismatum  poffremo minuty y flue
sdrdyda=-ipm. qrs-3q Q.prs- ~3F g g pgr;
- five T
dxdpdz=cpgr.soc-2pqs. rg=2prs.qQ-2grs.pom:
32. Supereft igjtur , V& horum prismatum ba-
fes definiantar : verum antequam  hoc faciamus ,- pona-
mus ad fequentem calenlum contrahendum : SR
AQ=AR-QQ4=Pr+7;4P=prt-
ARZAP-+-R s Rr=Pp—ry»r g=pm-tp
AS=AP4 S, Ss=Pp—-s; SC =Pyt
atque his* poftremiis valoribus {ibftitntis y termini pr .
continentes fe mutuo deftruent, exjtque
d’xa’ydzzngr.o-mz_pg.r.g~ 2prs.Q
ficque
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ficque numerus bafium’ inueftigandarum , ¥nitate eft im-

minutds. - o
35, Jam triangalum pgr reperitur , fi & figurs,
PprqQ, fu 2 fumma trapezioram PprR-+-RrgQ
anfergror trapezium: Ppg Q5 vnde erit :
Apgr=3FR(Pp-+-Rr)+ IRQRr—-Qq)—PQPp+Qq) ;

. fiue ob PR=R; RQ==Q—~R; et PQ=Q erit.

Apgr=iR(Pp—Qq)+3:QRr-Pp=1Qr—iRq.
Simi'li modo erit : o o : R
Apgs—iPS(Pp-i-55)-+33Q(Ss+Qg)-tPQFA+Q), ¥
Apgs=IS®p+-S5)+HQ-SYSs—4-Qg)—3QAPP-Q 9)
vnde fit: - SR
£pgs=31S(Pp—Q -1 QSs—PH=3Qs—iS¢. .
A:q; denique _ R : \ :
Apr.;::aPR(Pp—l—_Rr).—f—-éRS(R?‘.——FSJ)-xPS(PjJﬁfSJ) feu
Apr;:;R(Pp.+Rr)+;(Sv-,-R)(Rr+>S.¢>-—;S(Pp+s;). '
vade fit: : : | | _ :
Apr.r:;R-(P}D—Sﬂ—}-.;.S(R‘r‘—-Pp):;Sr—;R;,
34. His igitur valoribus fibftitutis , obtinebi-

mus . : -

_ dxdydz:(Qr—Rq)a'—e}a(ngQ_'s)g—{—'(RJ-'-Sr)cp_

fine pyramidis mPeo foliditas erit f
;(Qr—Rq)O‘+§(Sq-—Q.r)g+';(Rs‘—Sr)<D

Eft autem ex coordinatarurn valoribus fupra §. 28 ex-
~ hibitis: -

Q=dx~-Ldxds q= Mdxdt O=Ndxdt .
R= ldyd? r—dy-+mdydt g =ndydt
S—=  Azdt s= pdzdi o= dz+vdzdt.
| . Nms3g 35
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- 85. Cum igitor hmc ﬁat '
Qr—Ry=dxdy(1 +Ldt+ma’t-} Lmdf‘-—ledt’)
Sg—~Qs=— dxdz(~§hdt~L};dtf+Mldz=) |
Rs=Srr=dydz(~Ndt—mndt* - [p dF)

'reperictur foliditas pyramidis mQeo ita exprefia

-t —i—L dt . Lmde + Lmvdts’z L

| Amdt —MIde “Mivie]|

vdt +Lvde ~Lapds } :
+mvdt= 4 Maads
—~npdt* — Nmhidr

L = NAde +NIpdr)

quae cump debeat effe Aequalis pyramidi Apvo— d.mjm’z

habebitur,” dinifione per -d¢ inflinata~;haec dequatio &

o=L-mty--dit{Lm—+Ly—d-my-MI—N2- 7 1)
—-]—dt‘(Lmv+Mn?L+NlM ~Lap-Miy-Nip)
36. Reiedtis igitur terminis infinite paruis habe.

pitur haec. aequatio : L~4+m—-y—=0, qua ratio -celeri.
tatum «, 9,7 determinatur, vt motus ﬂmdi fiat poffi.

d.nw

bilis. ~Cum igitor fit L__dm, ﬂz_d et yo=":
criteriom motus poffibilis, i punco fuidi cuicunque A,
cuius fitus fernis coordinatis X,y et 2 definimr exus-
modi celeritates &, v. £t w fecundum easdcm comdma,.,

tas dlrc&ae tubnantm, vt fits
dw
dx + d‘y + dz =0 ’
Hac feilicet conditione id obtinetur, ¥t nulla uids pars
in motu, neque in magis, neque in minus fpatiom, trans-
ferator , ac  perpetnc cum  fuidi counnmtas tum gca~

dcm denfitas, confernetnr,

}dxdjdz-r

37
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44. Haec autem proprietas ita eft interpretands,
vt pro eodem temporis - momento ad omnia fluidt
puncta extendatur : eodem f{cilicet momento omnitm
punétorum ternae celeritates u, v, w tales effe debent
finciones ternarom  coordinatarnm X,y et z, vt fit
9% 4 g-"j’ 442 = o: ficque natura iftarum fanctionum
motam ngnlorum fluidi punétorum ad - jnflans  propo-
Grum definiet.  Alio autém tempore eorundem punéio-
qum motus vtcunque diverfus effe poterit , dummedo
pro quouis temporis puncto inuenra proprietas per . to-
tum fluidum locum habeat.  Tempus feilicet hactenus
tznquam quantitacem conflantem fum contemplatus. -

38. Sin autem tempus quoque variabile fpedtare
velimus , ita vt motus pundi A, cuius fitus ternis coOI~
dinatis AL=x, LI=y et [A=—z indicatur, clpfo
tempore ¢ definiri debeat, manififtum eft, ternas celeris
tates #, » et w non {olum a coordinatis x,y et 2,
fed infuper etiam a tempore # pendere , fen fopctiones
fore quatnor harum quantitatum X, y, 2 ‘¢t £; ita vt
eatum differentialia huinsmodi formas fint habitura

du=Ldx+1ldy--rdz+8dt; dv—=MNdx~+mdy

+ wd ot N4t dw=Ndx +ndy +-vdz+Rdt. -

Interim tamen femper erit L 4-m-+v = o ¢ propterca,

-quod quomis inftanti. tempus ¢ pro conftanti habewur, |
fen fit df—o, Vicunque igienr fandtiones #, o, et @

cum tempore # moutantar, necefle eft, vt pro omni
temporis momento fit o B
' du dv . du __

. -dx_l"dj'f""‘a—;“"o' . .
Cum enim hac conditione cfficiatur , vt quaenis finidi
portio tempufculo 4# in fpatium i acquale  transferas

Tz,




“bet.  Quare cum ex’ cogmigis his mnbus motus. mutatio

_partito ; ac primomonc’ipiqmus totum- fluidi motum 'id.

Tah, 1V.
‘.‘Fi‘g. T
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‘temporis ﬁ:queun , omuibus . €xgo fequentibus temporxs

vel nop in direftum - porrigitur , motus immutatio  vi-

tur ld”m (etiam per eandem conditionem in -elemento

elementis cuenire debebit. - _ IR

PARS ALTERA

X3 9. Expoﬁus ergo iis , quie ad motum tantam ;
poffibilem. . attinent , lnueﬁlgemus nonc ‘etiam indolem
eins motus, qui re vcra in flnido fubfitere potett. Hic -
igitur, praeter . Auidi continuitatem, e.usdemque denfitatis
permanentiam, ratio quoque erit - habenda virium , - qui-
bus fingula fluidi elementa adtu . follicitantur, ando |
enim cuiusuis elementi motus, vel non eft vmformls, S

ribus hoc .elementum follicitantibes | conformis eﬁi; -de~

mnotefcat praccedentes autem formulae etiam hanc
motus mutatxonem contineant , . hinc. .nome . deducentur
determinationes, quibus motus ha&cnus tantum poﬂiblhs
ad motum aétualem reﬁrmgltur,‘ - '

40. Inftituamus guoque hane inveftigationern -bi-.

eodem plaud fierh, ' Sint ergo, vt ante, coordinatze {j-
tum ‘pundi cuiusuis 7 definientes AL—x,.Li—y; ac
nunc quidem elapfo tempore £ fint punci J binze ‘celes
ritates fecundum directiones- azibus AL et AB paralie-
lis » et w: emnt # et o, quoniam nunc variabilitais
temporis ratio haberi debet, £u=a6ti0nes .-ipiarum R
et £, quo circa ponatur ‘

du..La’x+]ﬂ.'y -:L—Eai et dw*Mdm»—i—#fﬁj»%@}"a’t
atqué
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atque ob priorem conditionem iam fopra indenimus ,
effe debere L—+-#m—0. :

a1. Cam igitur elapfo tempufeulo = 4# punctum
] transferatur in p, abfoluto fecundum axem AL {pa-
tiolo —ud#, fcundum alteram axem A B autem {pa-
tiolo —wodt; vt incrementa celeritatum & et » punéti
J, quae tempufculo 4 ipfi inducuntur, obtineamus ,
pro dx et dy xibi oportet fpatiola #d? et wdt, vnde
haec vera celeritatum incrementa prodibunt :

du=Ludt——lvdt+Qdt et dv=Mudtyrmods+ SNt
Ex quo vires acceleratrices, quae has accelerationes
producere valent, erunt:
Vis accel. fecundum AL—2(Lu=--lo 4 &)
Vis accel. fecundom AB=—2(Mz +-mv—5R)
quibus ergo vites actu in aquac particulam, / agentis
acquales effe debebunt.

42. Inter vires autem , quie aquae particulas
adu follicitant , primum confideranda venit gravitas ;
cuius autem effe@us, i planum , in quo fit motus, eft
horizontale , pro nihilo erit habendus. Sin autem fuea
rit declive, axisque AL declivitatem fequatur, altero
*AB exiftente horizontali , 2 grabitate orietur vis acce- .

leratrix fecunduin’' AL conftans,, quae it —a. De-
_inde non praetermittenda eft friGtio , qua faepe motus

aquae non mediocriter impeditur ; quanquam autem eius

" leges pondum {unt - fatis exploratae , tamen frictionem

corporum  folidorum f{equentes non multum. fortafle a
fcopo abertabimus , fi fri®tionem vbique preffioni, qua
aquae particolae fe ijnuicem premunt, proportionalem
ftatuerimus.

Tom.VI.Nou.‘Comg | | Oo C 43 Inf‘t




Tab. 1V,
-et confideremus elementum aquaé quadrangulare rectan-

Fig. 3.
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44. Inprimi§ antem - in computum eft ducenda
preffio, qaa particolae aquae vbique in fe mutuo aguat,
qua fit , vt quaeliber parucula vndique ab  adiscentibus
comprimatur , ¢t quatenus haec. preffio -vadequaque non
fuerit ‘aequalis , eatenus particulae motus afficiatur.
"Vb;que feilicet aqua in certo quodam ftar compreflio-
nis verfabitur, qui fimilis erit ei, in quo agua fagnans
ad certam profunditatem exiflit.  Haec ergo. profundi-
tas, ad qoam-in- aqua flagnante aqua in parl eomi~_

preffionis  ftatu 1eper1tur, commodiffime adhibebitur ad

preffionem in quouis fluidi punéto / exprimendam. Sit
1gxtur p ifta altindo, fen profinditas, flatum cornpreffio-

“nis in / e}@rlmens, eritque p finctio quaedam coordi-

nataram x et y, ac fi preflio cum tempore in 7 quo—

que varietur, tempus quoque £ in funéhonem P in-

gredieror.
44. Ponamus ergo dp—R d.:v-lr-ra’y—%— Sldt

golom  Jmno, cuins laera fiot Im =m0 —dx et
Zn—rrzo__dy, areaque =——dxdy. Cum iam preffio
in 7 fit —p; opreffio in m et ==p-+Rdx, in
n=p-trdy et in o—=p-+Rdx—rdy. Hinc latus
Im premitur’ vi =dx(p--31Rdx), latus. vero ne
contra premetur vi —dx(p-+iRdx--rdy); ab his
ergo duabus viribus elementum Imno fecondur direétio-
nem I vrgebitur vi ——rdxdy. Simili autem - modo

‘ex viribus dyp(p-+1irdy) et dy(p-+Rdx—-3 rdyls
quae agunt in latera In et mo. refoltabit vis elementum
- vrgens fecundum diretionem Im—=—Rdxdy.

{.5. Hine

T = e e e
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45. Hinc jgitur orietur vis, acceleratrix fecun~
dum Im——R, et vis acceleratrix fecundum /n=—7
quarnm- illa cum Vi 2 grauitate orta e pracbet a—R.

Frictione ergo adhuc {emota, has habebimus aequationes: -

t—R-—=2Lu—t2lv-4-28fen R—a—2Lla—2 Jo—2§
—  — aMu—t-2mv-}-25 et p —=—2 Mu—2mv-23)¢

¥nde colligimus fore )
dp—adx—2 (L~ Q)dx-2(Mu—-mv—- SN )dy+ Dt

quod differentiale oportet efle completum , feu inte~

grabile. | - _ . .
. 46. Quia terminus adx per fe eft’ integrabilis,
et pro Y nihil eft definitum, ex -patura differentialium
completornm necefle eff, vt fit- fignandi modo iam . fu-

pra adhibito :
d Lud-Iv—4-8).__ d (¥4 mv-4 BN
dy | — dx
: d du___ 7, dv__ dv . )
wnde ob =L, F5=1; 7z=M, et z;=m, orietur
wdl udM vdm_ d SR

d ds
LI+ 5 oy = ML= M =505
quae reducitur ad hanc formam: S
d1 d'm) dg am,__

(Lot m)(I— M) (Ge— 50 -0 (G -aa) + - 72 =0
47. Verum ob differentialia Ldx—+Ildy—+ R4
et Mdx—-mdy -+ INdr completa nouimus efle
©dL__ dl dm~-_dm , df__d1 -, A __ dx
@y = dx dn—dy 3 dy — ai € T@ = ar
quibus valoribus fnbftitutis habebimus iftam aequationem:

(Lt m(l-M) 4 (T - (U5 + S =0
du

cui aperte fatisficit. JoM: ita vt fit T, = S—E Cum igi=

. . . du___qdj Py
tur. haec conditio requirat, vt fit 7 == 3%, vicifim apparet,

formulam differentialem hanc #dx +vdy effe debere com-
pletam in quo ergo criterium motus adualis confiftit.
Oo 2 48, Cri-
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48. Criterivm hoc independené eft a praeceden- -
te, quod continuitas fluidi einsque conftans denfitas vni-
formis fuppeditanit. ~ Quare etiamfi fluidum in motu
denfitatem fiam mutaret , vti in ‘mota fluidorum
elafticorum , velati® aéris _euenirc folet, haec proprietas
pihilominus locom habere debet, vt fit wdx—-vdy
differentiale completum. Siue celeritates # et @ femper
éiusmodi debent efle functiones coordinatatum x €t ¥,
praeter tempus £, vt pofito tempore conftante formuia
udx -+ody integrationem - admittat.

49. Hinc autem .porro ipfam preffionem p defi-
nire poterimus, id quod abfolute eft neceffarium , . ad
motum flyidi perfe@e determmandum. Cum enim m-
venerimus M—/, erit

dp—adx- 2u(de+ld_y) 2w(dx-+mdy) -2 Ldz
—2 @td)’ -+ M4z
At eft de—{—ldy du-gdt ldx——mdy=dv- 9]2:1:,_
ynde fit: -
d_p__ad.r——zudu—zrvdv—i—zgudt-i—25))2@(171! 2£€dx
—2Mdy+-Rdt.
Quodﬁ ergo pre(ﬁonem in; fingulis floidi punctis pro
tempore pracfente definire velimus, nullo refpedtu ad
¢ius mutationem cum tempore oritadam habito, ifta
nobis confideranda erit aequatio : '
dp=adx— 2udu—~2vdq1—~22dx—z§))tdy
eftque noftro defignandi modo’ L.._.d"; et M=375

“hincque

dp::ozdx 2udu—zrudv 2 dx-—adt dy
in coius acquationis integratione tempus t pro conftanti

| @ﬁ habendum.

§0. l:lace:
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so. Haec autem aequatio per hypothefin eff in-
tegrabilis , arque reuera talis deprehenditur, fi ad crite.
riom huius motus attendamus , quo vidimus, efle debere

yudx——wdy differentiale completum , i quidem tempus -

¢ conftans afumamus. Sit igitur S eius integrale, quod
ergo eiusmodi exit funcio ipfarnm x, y et £, vt pofito

dt —o, prodest 4S—=udx—{-vdy: fumto autem quoque

tempore ¢ variabili ponamus haberi
4dS—udx—+vdy—-Udt
eritque  propterea o 20 et E
et U=— 4.
~ 51, His valoribus introdu&is habebitur ¢
d. dx—-{——ﬁ—:’. dy:j—z; dx —i—-%“. “dy
huinsque formulae cum tempus. conflans {umatur inte~
grale’ manifefto eft —U. Quod quo clarius appareat,
ponamus dU=Kdx—+kdy , et 7i=K et =k,
vode 82, gz +33. dy=K dx+-ky=—24U. Cum igi-
tir huins integrale fit =—U =% erit .
dp=—adx—s2udu—20dv—24U

]
-9
=

Tum vero

[
|

f —

.
E~H

yc

vnde integrando prodit :
A — - WY d
p=Conft.~i-ax—uy—wo—F>  ~

exiftente S fintione iplrom #,y et 7, cuius differentiale:

pofito dt==o, eft udx-4-vdy. - .

52. Quo indoles. huius formulae melius intelliga-

tur, confideremus puni / celeritatem veram, quae fit
=V=V (us—+wvv). Atque erit prefio: p=—~Conft-
-ax—-VV—2E: in quo poftremo termino 45 de-

' Qo3 . potat,

e
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nofat diﬂérenriale ipﬁds S-:ﬂucz’x+ vdy), fi tantum .

tempus # vt variablle fpectetir.

53. Si fsm fitGionis quoque rationem habere
vehmus eamque preflioni p propoumnalem ftatuamus ,
dum pun&um ] elementuini 45 percumt exit 'VlS re.

tardatrix a fiictione oriunda — % vnde pofi tod =,
sequatio ‘noftra dlﬁmentlaha, pofito 2 conflaite, erit ;

dp-—adx-—id.r 2 VdV—~24U
vade integrando oritur, fumto e pro numero, cnius lo-
garithmus hypcrbohcus eft =1,

efjef (2d2~2VdV~24Y) five
::oax--VV-—"U*- P fjgf(ax VV—-zU)a’J

54." Cuma lgxtur cntermm motus , quo  Huidum

‘T¢ vera mouetur, in hoc »conﬁﬂat vt poﬁto temporé
~conftante , differentiale #dx fzm’_y fit completum :

coutinuitas autem ct-conftans - vniformis denfitas exigaf,

vt fit ;‘;-{- , hinc fequitur quoque’ hoc  diffe-
rentiale ur{y—f—‘vdx f01e completim.  Quare vtrmque

coniunétim - celeritates » et v eiwsmodi debent ¢Je fun-

€tiones coordinatarum  x et y cum tempore £, vt hae

ambae formule udx-—{—fvd_y et zm’_y-—]—tva’a, fint diffe-
rentialia ‘completa, .-

55 Inftituamus 1a1n eandem mueﬂ:gatx@nem in
genele, *bofitisque ‘pun@it A ternis celeritatibus fecundum
axes AL, AB, AC directis, u, o, w fint eze eivsmodi -

fuué’clones .cum  coordinatarnm | ¥,¥, &, tm temporis Z,-

Vit dlffcrentmtione ‘inflituta ﬂat- : :
du=

—————— -
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du—= L dx—+ldy 4-rndz 4 &dt
dv:de—%—-mdy-{—Mdz_:,_gﬁd; _
dw=—Ndx -+ndy <4 v d &+ dt

et quanquam hic quogue tempus # variabile eft affum-
tum, tamen, vt motus fit poflibilis , per conditionem
praecedentem  oportet efle L—+m~-v—o, fine quod
eodem redit :

o dg=e |
a qua proprietate quidem praefens examen non. pendet..
56. Elapfo autem tempufcolo df, punum A

transfertur in or, et fecundum axem AL percurrit fpa-
tiolam —ud¢, fecondum axem AB f{patiolam —wd?
et fecandum axem AC fpatiolum wdf.  Quaré nunc
pundi A in o exiftentis ternae celeritates emat:

fecond. AL—u—+-Ludt 4 lvodt - rwdt - & dt

fecund. A B—v +Mudt-t-mvdt - pwdt—- N4

tecund. AC—=w—-Nudt-+nvdi-vwdi-+ I ds
bincque . accelerationes fecundum  easdemi . directiones
erunt: ' | _ o o

- fec. AL=—2(La—Ilo 2w+ &)
fec. AB—2(Mu~-mv 4+ pw-+3N)
fec. AC=2(Nu—+nv-4yw -+

- 57. 8i axem AC verticalem flatuamus, ita vt
reliqui bini AL et AB finr horizontales, ob grauira
‘ tem vis acceleratrix oritar fecundom Axem AC—=-1.
l Tum vero pofita preflione in A=p, eiunsgue differen-
\ - tiali, fimto tempore conflante, ‘
dp—=Rdx—vdy-edz

_} | - hine
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hinc otientur ternae Vlres acceleratrices

fec, AL_-—R fec. AB——r et fec. AC_'—g
quippe quae facile fimili modo colligmtur , quo ante

6. 44 et 45. fomos vfi, ita vt fuperfloum foret, idem

ratiocinium repetere.  Quam  ob rem habebimus has

‘aequationes :

R=—2(La+lv-+dw +8)
r=—2Mu-t+mo—+pw-+ PN
g—=—1—2Nu-+tnvvw-+ N)
58. Cum autem formula dp"“‘Rdx—-}-rd_}r—kgdz

dcbeat effe differentiale completum, erit
dr. dR de , dr __ dp

dy— dzy dr——dxv dz-— dy*
at differentiatione pcra&a obtinebuntur per—2 dm1dendo
tres {equentes aequationes :
(udL vdl awd A

1 %" y Ty ay +ay+1«l+lm+m__
Jiddi y vim  wdk R MM g N
f”d"z’“—r—";‘i‘—l-"i?—km e @A b T Ay =
Nt B - NL- M-y N
m Eudm-‘-l-'vd:zmﬁ—w:p*l"dz+M7\+’”}L+MV—-—
LwdiN’F%Ei—’r‘mayv-i— 3y-+NIltf-nm + v

s9. Eft antem ex natura differentialium  com-

pletorum - -
dL__ 41, dm dM_ d) 1, d am,6 d¢_di dm_-

et
| |
A,
=
|=
Z
<
oy

dy-—dm da—dy 1 dy—4dzr dx—d 29 d_'y—-dh d:x:-—dr
gL__dx, di __dAr_ dn__dN dv__dN df__d>, dWM—dN
dz—dn? de~—dys dx——dy ) da—dzy dz—ars dx di
dM__dp, 4N dn dm_gu dy _dn dgt_dp, dR

dz—day dy—dzy 32—F33 Gy—dr; Ty—at

dzy ge—dt) dy~—dt
: quibus
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quibus valoribus fubflitutis tres illae aequationes abibunt
in has .
(% uis iMH*u(dI;f’H (M ML )4 Mn-p N

d)\ dNJ"I’ (d;‘;dﬁ)_l_q)(d{;;dﬁ) (d}\—dN) (}\ N)(L-{-V)—l—]p‘ ﬂM:O

(e 2 o b B ) NI

60. Manifefturn iam eft, his tribus aequatxombus
fatisfieri fequentxbus tribus valorlbus*
| I—M,; A—=Nj; p=n»n
quibus contmetm crltemum , quod confideratio follicita=
tionum fuppeditat.  Hinc ergo fequitur fore recepto
defignandi modo o
dr. — am , du dw |, 47 'd*m

'_"-.._1_.—-.-

hae avtem lpfae fint illae condmones, quae  yequiran-
tor, vt haec formula #dx—-ovdy-+wdz Gt differen-
tiale completum: = Ex quo hoc criterimm in eo con-
fiftit, vt ternae celeritates u, v et w. ejusmodi effe de-
beant functiones ipfaram x,y et 2 vna cum 7, vt poli-
to tempore - conftante formula ﬂa’x+wdj——}—wdz Ine
tegratmnem admittat. .;
_ Cum €rgo pofito ftempore # confante, few
—‘nﬂ?i"_@ ﬁt . P
duo—Ldx- Ma’y—l—Ndz :
Av=Mdx-t{-mdy -+ ndz
dw— Ndz-—-ndy +vdz
valores autem pro R, et ¢ fant:
R—m—2{Ly+ Mo-Nwi €
7y ——2(Mu--mv -+ 2w 9N
- g=m—1—2(Nuav-frvw-+ OE)
Tom. VL Nou.Com. . Pp pro
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) SR pro- ftatu. preflionis g haee. habebitur- aequatio:

| dp—-dz~ 20(Ldx—-May—+Ndz)—=-dz.-2 ndu-2v do-soydiy
- - —eo(Mdy—-mdy-+-nds) —o Q- 29}2,{)1-428};!"
: ~2w Nk ~ndj--vds)
1 , © —efdxe- oSy iz:
X 62: Qua veros et €= —:’" ' -_,.‘;;”“, __,aiu

erit: integiando :.
p_._Cuz_—ztu—w-fww 2f | “.d\xq—m.d} -J,—d"” dr) |
Cum autern per conditionem ingentam . fit udx -+ vdp .
—-wd 2" integrabile , ponarar eius: integrale == S, quod,.
. quomam etiam. tempuos. £ mucluere . poteft,. fitn fumto:
quoque-#: variabili : -

dS udx+vdy+wd’z+—ljdt
0 __du; dv __dU - dw-__ du’ I
§ - -eritque. w = dw @ e dpy 410 = g Quare Cum:
fit in genere {nto.tempore £ conftante ,. vtis id. quis
lem - in fuperimi iutegr;ali affumitor, .
e dx + dy—kdz a’zg__dU
: liabcbum":s o
p=C—g—un—vv—ww—2U, fige

" . B ds\
o . - p=Cz—gu—vo— w2l

: . |  63. Perfpiconim hic'eft, wi~~vwi w‘iﬁg"-‘exgﬂ;’_

' . mere’ quadratum verae pun&i X celeritatis ita, . ve; i ce—

leritas’ hunius pundi- vera® dicatur =V,. habeatun pr@v
‘preflione. ifta: aequatio:”

p=C-z—V V-2

ad quam ergo. foveniendam, primum formulae udv-+ody

+wdz, quam complctam efle oportet , quaeratur in-

., segrale S hocque denuo dlﬁ'crentlem:r, poﬁto folo tem-

pore




;
|

-
" -
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pore ¢ variabili, quod difRrentiale per 47 dinifom .,
&8

dabit walorem formulde 77, quae in expreffionera  pro

ftatu prefionis p inuentam mgrcdltur.

64. Quodfi iam privs criterium , quo motus fal-
tem poffibilis .continetur , hic adiungamus, ternac cele-
ritates %, v, w einsmodi ﬂmé‘hones terparum - coordinata.
m X, ¥ ‘ot 2 vn2 cum tempore 2 -effe .debent, vt
primo fit utix-—]—wdy»—lmwd,g differentiale completom.;

daw

deinde vero, vt fit 42 : + &y 2 - T —o. ‘Hisque dua-
bus cond1t10mbus omnis fluidorum  motus , fiquidem
denfitate inuariabili fint .praeditac., fubncuur. Practeren
vero, fi fumto etiam tempore 7 variabili , ‘haec formu-
In udx»qt—wdj—{—wa’z—Jr—Udt foerit .differentiale com-
pletum , ftatos preffionis in puncto quocungue A expr,;.
smitur, altxtudmcp vt fit:
= C—g—uu— wy—ww-—~2U

fiquidem fluidum gravitate naturali gaudeat , et plaoum .
BAL fuerit horizontale.

65. Si gragitati aliam direétionem  tribuiffemus ,

fine etiam vires vtcungue variabiles affumfifemys , qui--

bus ﬁnguhe fuidi- particulae follicitarentur , inde tantum
dilerimen in valorem preffionis p effet ingfefium -

‘que inde lex, quam ternae cuiusque puncti fuidi cele-

ritates  {equi debent viiam .motationem effet  pafia.
Semper ergo, .quaecungue fuerint vires follicitantes, ternae
celeritates », v, et aw ita debenr -efle cemparatae,, .Vt
formula z:dx—;- 0dy —+wds ﬁdt dIﬁ:“mentlale complaa
tum , atque -vt o <dofuper fit 2 4 dy+dz oz oL
Inﬁmtls igitar modis conflitul poterint fernac celeritates
- B P2 } U, v
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f, v et ar, V& his duabus conditionibus fitisfiat 5 atque
wm. prefio. fluidi’ in: fingulis punéis. poteric afbignart..

66.. Multo: difficilior antem. foret quaeflio,. §, datis:

witibus, follicitantibus.,. vnx cum. preffione: in: quibusdany:

focis;,, ipfe: motus: flnidi in: fingulis. punétis. determinarii
deberer,, Tium: enim. habenentur .aliquot:. aeqpationes:
formae: p—C—g—nuy—~up— wy— 22U, ex quibus, cum:

conftans, C}; tum: vero: ratio: fun@iorum: #, v et g ita

definiri: deberer;, vt non: folui: his cafibus, iGs, aequatio-
nibus. fatisfierer, fed: etiam: anté: allatae: regulae: obfer—
varentur, quod: opus. vtigue: maximam: calculi vinr: e
quireret.  Conueniet igjtur insgenere: in, naturam: fiindio--
num: idonearum; inquiri,, quae: virique criterio: furume

fint: conformes..

67. Commodifiime: fgitue incipiemus:  ab pf@

‘quantitate: integralit,. cuiuss, différentiale: effe: oportet: for--

mulam: #dx~-vdp—-wdz: pofito: tempore: conflantes.
Sit. ergo- S, hoc: integrale,, quod: erit: fin&io- ipfarum

¥, et z:, tempore £ i quantitatibus. conflantibus inw

voluto ; atque: fii haec quantitas. S, différentietur ,, Coeffiz.
cientes. differentialium: daz, dy et 4z fiati m pracbebunt: cele~
zitates %, 7 et w;, quae quidem praefents tempore: com-.
veniant punéto: fluidi X, cuius coordimtae Gint X, P
et* 2. Quaeftio autem: huc redit & vt definfatur:,. qualeg
functiones, ipfarume x, g et 2, proe S affimi debieant .
vt etian?u fiat: g-%‘c-_}_g—;’_{_. %ng_o 5 few cumy fitw— 2??; »
o= 53 et W= 5L, e fit 545 . g8, ads

a:;:—g—' d}[!! LB m: Q.

b




MoTrs FLYIDORVM. 3%

68. Quoniam: now patet, quomodo: hoc gene=
pafiter practtari poffit, cafiis: quosdam. genexaliores: COm-
templabor. - Sit igitor

gritque: | | e -
55 b 24Ty Carestiimn (n- DS AR By Co
5 a5

fimilesque: erunt.  formae pro«%j;r et 5=s, vande -effici
debet:,, vt it ‘ , .

n(—z)Axt-Byt CaF (A& BB4 CCO=0
eui primo: fitisfit:,, fii vel #=0y vel =1 5 €X qUO
sam: duo: valoves. idonell obtimentur, {gilicer. S== Conft.
et S—A x4~ By Cz:, vbi conflantes A, B, C etianw
tempus. vteunque: i {e complectii poffunt;.

69. Sim autern 1 neques =0, neque = ¥, ne
ceffe eft, vt fit ¢ AA-BB4-CC=c: tumque
pro S valor idoneus: erit

S— (Ax--By-1 Cz
guicunque: NUMETTS: Pro° eXponente’ 7 fimatur ,, quie et=
jarp: ipfum: - tempus £ in: n poteritr ingredi. FPatet eta
jam: aggregawny quotcusque: huivsmod formulagoms idos
menm. valorem: pro S praebere;. ita, vt fits

S+ py+ Szt AxtBy+Ca)" ¢ é’(ﬁx:—}-‘ija—liC”z)?""
(A7 e B4 Cl g O AL B iy Cl ) et

dummodo. faerit z: . _ _
LA-BB4-CC—o3; A/AA-BB - CIC7—oy, ARl
o BB/ G/ C = o etc.

o Hinc wvalores: idonef pro: S ex: inferioribuss
ordinibus ,, vbir coordinatae: x; ;. 2, vel vnam, vel
Fpeg - duasy,




\
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duas , vel tres, -vel quatuor habent dimenfiomes , erynt
i ~fequentes. - |

I S=—A ‘ .
A S—Aa--By-+-Cz ) ' {

| - IL S =Axrxr+-Byy+-Caz-t-2 Day 42 Brzt-sFyg
T ' — -exiflente A B4C—o '
i 1 ' - WL SzAs® + Byt Cot gDy 13 Fauz-r3Hyyz 46Kz

. -3 Exyy+-3Gazz-gLyaz . Y
' £xiftente A-+-E+4+G=oy B-4-D-+I=0; C4-F+H—o ' .
: ' T '. : : "‘I“'AA,“'.—[_6Dx,1yy—+‘3.§_G3,'fy._|_q_nys +.I.2l\imjrz |

V. 8= —-By-+ 6 Exwnz--4 #58-4- 4Kz r20xyyz

: - Ca -6 Fyy 22— Ly 24 Myzsi- XaPyyax

gxiftente A +D-1-FE—o .G-i—ﬂ—i—?:.@ S f

. B+D4-F=o I+4+K+O=o . | 4

C+E+Fmo L4+M+N—o ‘ !
~ Uwx. BHine perfpicunm eff quomodo hae for-
inulae pro quoliber ordine fe fint ‘habiturse : fingulis
feilicet terminis primo iidem dentur - coefficientes pu-
merid, qui ‘disdem terminis -ex legé permutationum cofi-
veniunt, fes, qui oriuntur, fi trinemiom X~y -2 ad

poteftatem eiusdem oidinis elguetur.  Numericis sutem @
caefficientibus adiungantor litterales indefinit A, B, C, etc.
3 “ ‘Lom reieftis nomericis difpiciatir,. quoties emsmodi
terni sermini  occurruat LZra—+-MZyy+~NZzz,
qui fcilicet fatorem communem Z ex varisbilibus fr.
g _ o Inatum habeant , totiesque fimma coefficientiom litte-
. raliom LeA-M 4N fawawr wihilo agqualis, - Ita

com pro poteflate quinta habeatur. '

~H-AXSA=s Dty D4zt 16 GoeTyytor (B Tmz g0k Iyz-i-soNzyy2z

:S — =By 5-—{—5329._) *-;-Fs@}"‘z_-—l— 101'1“.}23'5_'1‘}—‘] $ y3zz+go.f..xy3 2e-30 Oy um

' - €28t Fifed-s B y2 4t ol e dior oy B 20 MXy& - cPran g
' ' dequens .
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|
i

fequentes habebuntur coefficientivm litteralium -detetmi

Hationes :
A+ G+ G0y D+H+O:o- @—]»- T -~P—0
. B+H+ j:):o E+GHN=0 ;. +F+-P—o; K4L+Mzo
| C+1-+5=0; F+®- {—N_.,_,,% +H—+0=0 .
Simili modo pro ordine fexto humsmodx determinatios
nes prodibunt: I 5. pro’ fLEtimo 21, PlO ofi‘auc 28«
et itai pmro,

o2, Tam formula prima S—=A', qiioniami” codi=".
dinatas x,y et 2 plane. non in fe' compleé’cltur, ter=
s celerltates w. w, et o nililo aeqoales praebebit ',
ficque ftatom - flnidi qmewm ‘exhibebit, Preffio tdrfei
in quouis pun&o pro’ variis temponbus Vtunque” pote-
rit effe variabilis, Cum enim' A fit finétio” quaccunqué’
temporis , ad datum - temipus #° prefio in puné’co N eriet
p==C~ ;TA-—z qua formula einsmodi ~flnidi fHatits
indicatur , voi fluidum quema omento. a. viribns qm-'
buscusque follicitazur’, quae tamen fe femper' 0 aeqm-'
librio teneane’, vt ab illis- nullus: rhorus' in - fluido oriri
qgueat ; vbi cucn‘t fi fltidum  vafi fiierit* jaclofam:, - ex
quo nusquani  efumpere queat - atque in: €0 a- viribus>
qmbmcunque COMmprimatu, - ‘

, 4. Foripula aiten fecinda S—Ax+Bj+Cz-
differentiata, has pmebebn pméh A terdas celeritates=
Bz Ay, B et w:C | "
Eodem . ergo temporc omma Avidi’ Pl parl motl‘ﬂ"
ferunrar  fecundum - eandem dlre&muem Ex quo’ th-
tum fluidum ,  perinde ac’ COLpuS fohdum riouebitar , -
quod folo motu ptogrefiino ferear. Dxucrfo autpm tem-
pore’
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| | pore huius motus tam celeritas , quam difetio , wiom~
[ : ©..que wariarl poterit, prout vires extrinfecus wrgentes

A : ' exegerint.  Preflio ergo in pundto A ad tempus #,
cnius A, B, C funt funciones, €rit p=C-3-AA-CC
' = 4B 4c ‘

LaA ., 48 4G

i ' o 14, Formula tertia S—=Axx-+Byr+TCzz
el | 2D yy4- 2 Exz-+2Frz, vbiet A-+4-B+C=o,
o ' has pracbebit ternas punéi A celeritates : a=2Ax4-2Dy
: - . 42Ez;v—eByteDxt-2Fz;w=2Cat 2By

e e
R

o . f-2Fy, fou w2Ex—+2Fy—2(A-4-B)z, Hoc ‘
: " ergo cafu etiam eodem temporis momento diverfa’ fvi- .
di pun&a diverfo motu feruntur ;. fucceflu aurenmy tem- | S

poris etiam  eiusdem . punéti mows gquomodocanque
variabilis exiftere poteft, quia pro A, B, D, E, F fun-
&iones quascunque tempoiis 7 affumere licet. | Multo
. . . maior autem varietas locum habebit , fi funioni S
P | - walores magis compofiti tribnantur. o

~5. Quia cafl fecundo motus Auidi conuenie-
bat cum motn corporis folidi progreffiuo , quo fcilicet
vnoguoque momento fingulae partes motu aequali fibi-
que parallelo feruntur : fufpicari liceat, <in aliis cafibus
motum fluidi, quogue cum motu corporis folidi, five ro.
tatorio , five vtcungue dnomdalo copuenire poffe.  Satis
: ] igitur erit. oftendiffe huiusmodi conuenientiam, praeter
: ' Tab. 1V, calum fecnndum , nonquam locum  habere pofle. Vit
| | Tig. 2. enim boc eveniret, necefle effet, vt pymmis 7 Qe
‘pon folum acqualis’, fed etimm fimilis fiexet pyrami-’
di- Apyoy feu v foret ; C

ap=
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md):}\JL:dx:V(QQ.-}«gg;-{- oJ0)
i g:‘.ﬁ.?x y=dy :V(RR*E—?'J’ —+-e¢ )
me—re==d3=VY (85 455+ 00)
O g py=V(dv-+dy)=V((Q-R g7 -¢F)
'(Dcr:“:po:V(dx”-—%—a’:z’):V((Q_S)=+(g_ 5y t-(G-o))
po—ro="Y(d - dz") = VHR-SYHr—s)4- (g ~0)?)
2dhibitis valoribus in §. ge. viirpatis. |
wg. ‘Ternae autem pofteriores aequatiohes, cuny
prioribus coniundtae ; reducentur ad has: |
Qﬁ+gr+‘®g:”_o; QS-4-4s +-Po—o etRS4rs}eo—za
ternae autern prioges , i pro liweds Q, R, S, 4, 1, 5,
@, ¢, o vilores in §. B84. allignati {ubfituantur , ter-
mnique prae reliquis enanefcentes pragtermittantur , da-
bunt has aequationes :
1—142Ldt; I+-M=o
1——1-z2mdt; A-IN=0
1I=i-42 Va’i‘; - n==0
wnde fit L—o, m=—o, et y==c, M=—7; N==-x
€L NIZ— f. g : :
. w3 Celeritates ergo ternze cujusque punéti a-
efle dcherent ita comparatae , ¥t foret |
du=1Id y-+nds |
dv=—ldxs+ wdz
dw=hdx-}-pody
Vernm feconda conditic motus fiuidorum  poftulat, vt

it J—mM, A=N et n—=p; vnde omnes coefficien-
Tom.VI.Non.Com. . " Qq tes
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tes /, h et [ emnefcent, celeriratesque #, ¥ et wr pro»
eodem tempore in. omnibus fluidi punétis eaedem , - few:
conftantes.,, prodibunt. Pitet igitur; non nifi- Hoc: cafw:
fluidi; metam: cum: motu: corporis: {olidi: conuenire: poffe..
gy Vi antems - effé@us virlam:,. quae: extrinfe--
cus. in: flnidum: agunt-,, definisi: poffit.,, primum: eae. Vi--
res, determinari: debent:, quae ad: motum',. quem fnido.
ineflé; afloimimus.,, effitiendum: requirontur :; hiss enim:
Yiribus: eae,; quae- actu: flnidum: folliﬁitant:,. acquinalen— |
tes: ffatni debent; fupra- autem: §.. 56 vidimus; in: puns
&o X. ternas; vites. accelératrices. requiri, quae:. ibi- fint: \
. -  relame.. Quare: it fluidis elementum’ ibi: concipiatur, ‘
| _ . cuius: volimeny feu: maflay, fitt —dxdjidz,;, vires, motris-
cés. ad. motums: reqpifitae erunt: _ L
) fec.. AE:zdj«,ﬂj‘g_d‘z(f;L sy T Kt &) :za’lﬁb(bidz.‘(u,%{_—}ﬂq; .%l]d_w.f—:-‘-.y% 3
| _ fec.. AB=2didpdeMut-mvd-pwt SHE=2didyds(u Piy .‘%’J{ﬂw%—}—%’)ﬁ :
| - fec AC:szjdz'(;Nu»kerwfk%):2dx-fi?ff?«(#=%+v %+w%%}%}?
: vode: per triplicem: integrationem- vires. totales . quae:
“totam; fluidi, mafam: fecundum. easdem: dire@iones. follis
: S  citare: debent: ,, colligentut: ,
L . - =g, Cunu autem: fcunds conditios poffulet;. ve&
; it udy—t-vdy--wdz: différentiale: completum:, cuius.
integrale- fit: =S 5, ponatur’ pofito: quoque’ tempore: Vi
yiabili , vt ante r AS—uwdx—t-vdi-+wdz-+Uds,

o

b

: : . . Cdu__du . .
| | A vnde‘ ob-‘;%:%’c-, g‘—:_:%ff—;:-,; 31;.-_3.;—%‘, etc;. tres, illae. vires:
o motrices, enadent::

u&’u.—i-"ud‘b.—p.w&qu +i§) ‘

I | _ . feen AL—adydydz( X -

: | * fec. AB==2dxdyda(tiiitivEnlnil)

i | : L e AC:gdxdydz(utiu'—l—m&.m;;wd@-hdv).
' . 80, Po-




vnde -patet .differemtiale :Qdx~-¢q ay -+
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. 8o, Ponatur munc gy vot-ww-t-2U=T,
reritque T -finctio coordinatarum -, 3, %; [poDator €IZ0
-pofito tempore conftante . -

AT —=Rdx~kdy—-~udz.
.eruntque tres Hilae wvires unotrices «elementi Ay dydz

fec. AL=Kdxdydz

fece AB—=ikdxdydz

iec. AC=skdxdydz
rtriplici -ergo -integratione thae ‘formulae ‘per totam fuidi
.maffam -font-extendendae, wvt :inde wirés-omnibus :acquiua~
‘Jentes reartimque -medise -directiones -obtineantur. Ve~
qum haec .difcnffio .eft :altioris :indaginis., «ui thic men
;Immorox. | ' _

sg1. “Quantitas autemhaec “Tmu-ovawn-+2l,

.cnius in hoc -calculo ratio -eft -habenda, :etiam fmpli=~
.ciorem formulam . pro .altitudine p preflionem expri~
-mente fuppeditat ; -eft -enim p=—="C ~z—T: :fiquidem
.fingulae fiuidi particilae a fola':grauitate wrgeantur 'Sin
autem - quackibet -particula I\ - a -ternis “wifibus :acceleratri-
.cibus follicitetur. , -quae ifint €Q, #7 et ‘P, decundum dire.
&iones -axium AT ; A B set A C refpective :agentes , et
‘caleulo , ~t fupra), fubdu&o -reperietur :preflio :

Pp=C+f(Qdx-t-qdy 4 Pd2)—T _

g

P d2 comple-

tum  effe -deberg, -alioquin flatus aequilibrii , vel faltem
poffibilis , non -daretur, Hanc autem -conditionem in -
vires follicitantes Q , ¢ et ‘Q) -competere Opoxtere y
:a Cel. D™, Clairaut iam pracclare eft demonftratum.

Qq 2 . g2. En
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, 82. En ergo principiz voiuerfie do&rinae de
motir ﬂudmum quae  etfi primo intuite non admo-
dumn fHecnndz vxdeantur tamen fere ommi®, quae adte-
huc am i hydro{htlca quam. in hydiauhca fant  teze
dita.,, i {& cmmplﬁé'tunwx: s ita vt haee principia latis.
fime. patere. fint eenfendi. Quod. quo. claiag a;;gaxefw,,
epeese pretiom erit: offendere quomodo . cogpita by~
droftaticae. et hydraulicac praecepta ex hactenns  traditis
principiis pline. ac dilucide confequantur.

83, Confideremus 1g=tur prn%@ foidum in- fatiy
quietis, ita vt fit gm0y v=—o0 et wo, eritque
preflio in quonis Huido pun&o- %, ob T2l .

Pp=C- Qx4 gdy + Qday— 2%
wbi , com Ul fir funétio. ipfins teraporis £, quod com-
ftans aflarnimus , quia. preffionem. ad. ditum tempus i

- veftigamus, haec quantitas U in: ipfi conffinte C comae-

prehendi poterit , ita. vt fit:
p=CLAQdu+ qdy 4 G.d). |

voi Q, ¢ et () fant: virgs. padiculam aquae X fecume
dum. axes: AL, AR et AL fllisiaates

84 Quemam* preffio: p non miff a fitw pun&'} Zﬁ,
hoc eft a cooxdimtis x:, y et 2y peodere peteft .
ceffe eft, vt f(Qdu—tgdy— Qdz) fit earum ﬁmc’ﬁm
detelmlnai;a quae’ erge mteglamonem admittat.  Vnde
prime: patet'; qued. mode. innuir,. fluidum. in. aequilibric:
_{ubﬁflem gon, poflé ,. nif Vx{es, fingnla Auidi- elementa

llicitantes . ira fucrine comparatae.,. wt. formula Qdx

gd?——i—-@dn, fit  differentiale: cnmpletum. ~ Cuins.
@rgp integrale. i ponatur =P, et prefio-in k, p—

Q+B




MOTVS FLVIDORVM. gog

C4-P; Ita G fola adfit grauitas fecumndum dirﬁé’!:iﬂnﬁmi
CA vigens, et p=C-—z, vode fi preffio in vno
pun&o X conftet , vade conftans C colligi que.at , pre
eodem tempore inde preflio in omnibus omnino pun-
&is definietnr. '

g5. Yuerim tamen tempore fluente prefic im
eodem loco wariarl poterit, id quod. feilicet eueniet, fi
. viges aquamm eXtrinfecus vigentes, quarum ratic  noda-
dum eft habita im iis viribus, quae in fingula elerpenta
fingulatim agere aflumuntor , fuerint variabiles , ita ta-
men , vt fe mutuo in aequilibrio fervent , . nullumaque
motumt  prodacant,  Quod i autem hae vires nullk
mutationi fing obnoxise , litters € denotabit quantita-
tem reuera conflantem, neque a tempore # pendentem

codemque in loco h perpetwo eadem prefio p—=C—EF

reperietur. ,

86. In Buimsmodi ergo floidi flata  permanente
eius extrema figura, quae nullis vicbus eft expofita, de-
terminagi poterit.  In hac enim extremitate , gua fluf=
dum fibi e} reli¢tum, neque a patetibus vafis, cui forte
e inclufum , continetus , necelle eff;, v& preflio fik
nolla.  Habebitur ergo. haec asquatio r F==confl.. qua
figura  extremae: fuperficiel fluidi per relationem inter
ternas coordinatas x, ¥y et z; exprimetur. Atgue f prof
extremitate fierit P—F, ob C—=—FE, fn quouis alie:
loco R interno srit preflio p—=F—B. Ia fi puticulae
fluidi a fola gravitate vrgeantur, ob F—=C-z, pro
extremitate fuperficiei' habebitur =€, qua invelligitur,,
extremam fuperficiem. 1iberany effe lLiorizontalkm.. .

Qg 87. v
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g ' . -8%. Deinde cefiam romnia, -quae adhuc de :mom
o ' ‘fuidi per . tubos funt ceruta , rex his principiis facile :de-
o ' duocontur.  “Tubi cantem .vel -anguftiffimi -confiderari o-
o , ' Jent , vel :tales afftmuntur, vt -per . quamizbet fectionems
i - -ad tubum _normalem _ﬂmdum -aequali ;mmotu Jtransfluat ;s
«vnde thaec :regula maftitur , vt celeritas fuidi in «quo=
wis stubi ‘loco it -eius - amphtudml sICCIProce -proporticna- .
“Tab, TV, dis.- ' Sit dgitur A - pnné’tum .quodcunque Jhuigsmodi <tubi
Fig..2, cujus fignra per -geminam. aequationem inter :ternas
I’ ' -coordinatas &,y et = .exprimetur ¢ .ira vt .inde :pro
- ' quauis .abfciffa -x, -ambae weliguae w et .z ‘definiri «queant.
- - :88. 'Sit «praeterea -huius stubi ;amyplitudo ,in A== rr,
i ‘in alio .autem gubi oco ;fixo, wbi amplitudo fit ==,
' it .tempore ‘pracfente ‘fluidi cceleritas =, .de hinc ‘au-
P ‘ : stem selgplo ftemgsu&tllo 4% enadat cea =5 -4y ceritque’
.ergo ;2 fin@io -tempus -F ‘tanwum ., «paiiter ac ;%—‘:. ‘Hinc
«ergo vera fluidi «celeritas :In A .erit .tempore .pracfenti-
s ' V= Cym munc .ex figura tubi .dentur oy cet

arT

per x, fit dy—=wdx et dz=0dx, vnde ternae pundi
'3 .I;é‘. - fluidi in A celeritates ;erunt fecundum dxre&mnes AL,
ABet AC féquenl;es :

i ffs i UL DS . .

W -r/(l—l—m—e-sﬂ)h 1 T () A (an)

. hincque fit gu-+-wo-tww— VV._._f,,,H: eftgie 7y

: . fim&io ipfivs ., Jndeque pendentmm ¥ et .z, o :

- ' 89. Cum ,nunc adx+wdy~+~wdz .debeat .¢ffe g
_ | differentale .rcomi;plctum 2 .gculus :mttglale ;pofuimus =3, i

ton : ) erit :

P o ff dac(:-!»mq-q-ée) i ) Y
dS="7. V-9 — v d.M'V(I-i——"nf—{——BB)

e | At de(I - 04) exprimit elementum ipfius stu.
o | | . . bi,
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B, quod fi ponamus =4, erit dS'::j-?-’;é-s; vade cum:
kic: tempus- 7' conftans: fit affumtum-, cuivs- funéio el
u; quantifates aUEM- 5 6L 7% 1ON a tempore #, fed tan~-
tom a.figura: tubi,. pendeant;. erit S =3 e |

. go. Ad preflionem: jam' p; quae nunc in tubi.
pun&o A. locum: habet; inueniendam ,. confiderari' debet-
quantitas U, . quas’ ex: différentiatione: quantitatis S. oritur,. .
i folum: tempus-#,. Vi variabile,, tradtetnrs, (ita vt it

. ds . . : . .. ds: .
U:ﬁ. Cum’ igitur- formula: integralis: S ff,, = tempus £
. N .. . ds- __gu ',
pon-.inuoluat;. exit: veique: gr=U=—= %;, JELs. - ficque erit:
ex §.. 80+ ) ‘ .

Tt
Quare: pofitis- quibuscungue. viribus: follicitantibus: Q5 g7 .
et @, et preffio in A :: .

5= C i fi(Qdit = g dp - Pid ) ~Tog® —2fE e
quac eft ea:ipfa formula,. quae' vnlgo: pro- motu. fluidi
per tobos. erui- folet ;. atque: adeos multo+ latius- patens,
quia vires: quaecunque. fliidum. follicitantes- hic funt
affimtae , dum’ volgo: haec: formula ad folam grauita--
‘tem adftringitur.  Intetim: hic- probe- eft recordandum ,.
ternas- vires Q, g, et' @ neceffario  ita. comparatas. effe
‘oporstere , vt formula :: Qdx~-qdy—-Qdz fie diffe-
. rentiale. completums ,, feu. integrationem. admittat... '

0
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