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mb2c2t3dt

cuins integrale pofito ¢ conflanti reperitur = oy

6 ~3_ 3 4,2 4b2 1.2 2___(_.2 tz '4-.__., 2__02 rz .
(2 (ﬁqugfc-cc)_}iziuff;’z-g?z)z,g-()[,+_)f(&z~(f;)lzj ) quae formula denuo

integrata pofitoque poft integrationem #:—& , fi multiph-
cetur per 2 ¢ v dabit vim refiftentiae horizontalem qua motus
retardabitur.  Sed cum parum ad vtilitatem hinc concludi
queat, per methoduim maximoerum et minimorum naturam
curuac BCD definiamns , cui mimma refiftentia refpondeat.

PROPOSITIO 6o.

- Problema.
728, Si data fit fc’{f?zo' dldmé’tﬂflllz.f ACD cui omnes_ . ooy
 Jectiones parallelae funt fimiles | determinare naturam curuat  fg s,
BCD, quae folidum generet quod in directine CAL mo-
tum pro fua <capacitate patiatur minimam vefifientianm.

Solutio.

Manentibus vt ante: AR—=#, et RS==s ob cur-
vam ACD datam dabitur 5 et etiam p pofito ds—pdr
per #. Pro curua autem imvenienda fit CG—=y et GH
—u, et du—gdy , quibus pofitis minimum effe debebit

, ‘ P3udrdy
haec ‘;fgfeﬁio I ey .feu J u d Y
Jor=rp@prpasye Pomatur breuitats gratia —p— ——w*
et 2 ";-f *+ . ita vt quantitates 2 €t w ab y non

pendeant ; eritque formula minima reddenda haec Ju dy
J c—a%;:—_mz in qua cum 4y multplicatum fit per u S
e fumatur eius differentiale’ ponendo femper Z et W

i dr 2ut?qiq de
et ¢ conftantes , quod erit, d uf sy g — S Gt
vbi figna fummatoria tantum ad quantitates 7 , @, €t F
tanquam  variabiles refpicit , 2 vero et 7 ponit conftan-

Vva tes
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tes. Hinc igitur' valor minimo intieniendo " inferuiens erig
_[cz‘t:_}_ 11, - & d. 2uqf(cz,w,+lzi 7, qui deberet poni =4
niti- {imal capautas effet in computum ducenda quae ma-
xima effe debet. At capacitas eft vt fu'dy, ex qua ob-
tinetar ifte valor maximo inueniendo inferuiens 2u. Ex

his izitur valoribus fequcns conficitur aequatio naturam cur-

dr Pdr
vae quaefitae pracben j PR 1——\—*@,61' udq f Sy
2Udy

| Mulmphcetur vtrinque per 4 u — gd ly PlOdlblt =

d P t2dr

Wiy 1 q d.2u q.f(czrw2+ 2g2)2 — —d. u.fc’-rwz—{-i2 2 —l—f

t2qq4
(2 iﬁzf i rz)_z -1 q d.2u qf c*w’—-}-fz D cuius mtegrale Eﬁ of

. wir aut?qrdr o pule?w? g, f’q’)dr
— Fwi g 1 -/ (P 4177 +-Conlt. f (CRwim2g7p +

Conft. Quoniam vero alicubi fieri debet #—o , hoc ay-
tem nusquam euenire poteft nifi fit Conft. .___o erit 4

cZapn? fzt d
—cff ((f"o'*_":tz;z))zr. Verum cum*fit du=—=gqdy, erit y=

udg ____ (2?4~ 12%)drdq
q+fq =4 eft autem f—q ¢ fll ‘GrrwivrigE —b—cf
t2q dr
VE ,,wz_{_tz 7> vide fit y— b—]— cff(C=£z+rz 7. Quam-
obrem elhtuus loco @' et ¢° affumtis valonbus ifta

emerget curuae quaeﬁtqe conftru@io : y = b 4+ 2 ¢ f

_ pHap-rp4s\adr ty f(c’( s g S0 qz(ap-r P51 bzdr
J e e =0 e e e pr i
quae integrationes conftrultionem non impediunt , cum in

iis ¢ pomitur conftans , ideoque non 1mped1unt, quomi-
nus curua quaefita fit algebraica. Q. E. L

Coroll. 1.

729. Quoniam # ewnelcit fi fit g4— oo intelligitur
carmae BD tangentem in B ad reGam CB efle norma-
lem , feu verticalem hoc autem cafu prodit y—4: quare

fi -dicatur CB =4, erit b—b4. Coroll.




DERES. QVAMCORP.QVAECV'NQ. IN AQV.drc. 341

Coroll. 2.

230. Quia curua ex D progrediendo verfus B ad

CB accedit, habebit ¢4 vbique valorem pegatimum. Ex.

it y=— rit b — o _Piapor b-s)tqdr
quo erit J/_..—O ﬁ ﬁlerlt b..__. - .':’.-ij(cz(l+P:)_+_qz(a1:_rp+s)z}z.

Coroll. 3.

=21, At u# obtinebit maximum valorem fi ipfi g
e frel ‘ _ p¥et A-pP) 3G (ap-rpis 2 Y ap-rp-sidr
istribuatur valor vt flito= T R L

integratione debito modo abfoluta ; icilicet vt euanefcat
facto r—o , tumque ponatur ¥ —4.

Exemplum.
2g2. Sit fe@tio diametralis ACD triangulum ad C

. - ¢
reftangulum , feu ASD linea rea, erit s— 7, etp=—
¢ . gi—-Ce . —_—.
=, atque X PP — =i zltdemque dp-—?’p—l—i'__é' 4

. e - p¥ap-rp4-s “qdr R acqgir
his fubftitutis erit f o im e g — Vi oo
e 57 et ptid g aprp ST
— (a2+C2+a2(12 }2 9 atql.]e j \C"‘(I+PP}+'}‘1(“P_'1HP+SJ2)= e
c(a2+j2+ ,‘ZIZE-E _ C(az+cﬁ+3azqi o .
fa(a.‘t'__l;ci'_.}..;lz gt F — (d"%u’.—{_‘i’qi)z)' QUOCIIC& pro curia BC
D que foiidum producit quod pro maxima capacitate

minimam patitur refiffentiam ifta obtinebitur aequatio y=1b

za%c?fq o L ccgf(a?-q-.—c?--{--a’qz)
- ginergrE cul refpondet ¥IT E sty +\/(I;I—1-t§;
bit ergo # maximum valorem f{i capiatur ¢ = ="y

Si igitue maximus ipfus # valor pomatur CD=¢, fiet
' 2 . .

f— <) deinde quia hoc cafu y euangfcere debet fiet

b=y ¢x quibus patura et figura curyae defidera-

tae facile cognofcitur. Simul autem intelligitur hanc cur-

vam fore algebraicam. |

Vv 3 - PRO-
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PROPOSITIO ~o.

Problema.

753. Si datae fuerint cum feltio ampliffima BDC
wm  fellio  aquae  ACB | atque huic feltioni agug
omnes Jeltiones borizontales ¥IH fint fimiles | determingre
vefiflentiam , quam boc corpus fecundum directionem CAL
i aqua motum patietur,

Solutio.

Quoniam curua AVDB et data, ponatur pro eaab-
feiffh CT —¢ et applicata TV — u, dabiturque aequatio
inter # et £, atque pofito du—=gdt , erit ¢ fun@io quae-
dam ipfins 2. Porro pro curma DHB ponatur abfiffa C
G —=r, et applicata GH — z, quoniam haec applicat
GH acqualis erit tertine variabilium trium x, y, 2, quae
in aequationem pro fuperficie ingredientur; fit autem dz =
pdr, ita vt p futura fic fun&io ipfius ». Si nunc con-
ftantes quantitates vocentr AC =4, CB—= Ch — & et
CD =¢, et CB, 4 et HI —# latera homologa figu-
rarum  fimilium ACB et FIH; quare fi capiatar & ; 7 =—¢:
IK ve fit IK =7, erit KQ =" Di&is vero AP—x,

r

e : t _
PM=—y, et MQ+=z; elita—a~5; y—2, et 3¢

~rditdr

quarum  priores aequationes dant dx — TG~ et dy =<
- rqdi4-udr | . o bdy—-bgdx —budx-btdy
~—% — €X qubus fit dr — ﬁ:;q--dxetbdt__ o)
Inm cum fit dz = pdr, erit dz :m—ﬁf—f-;fﬂ , quae ae

quatio exprimit naturam fuperficiei propofitae. Hac igh
tur aequatio cum affumta generali dz—=P dx —+ Q dy com-

b b '
parata dat P2 et Q=iF, wde fit 1P 4Q

s

- rEeea
i e
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::%Z*[jj;“l‘f"ﬁ Ad valorem iam ipfius P—i?%{@ mn-
veniendum , notari debet , dum 4y confideratur , &y tao-

quam conflans tractart debere ; fado autem dx —o {¢

_-rdt _ g —rudt . radt  _rdilu-tg) ‘
dr——, adeoque &y "= ——5 — 4 , atque

dum dx confideratur, 4y conftans eft ponendum fen 42—

—ud __=tudr  tdr_ dr(udt .
27 vnde fit dv== ~ 5 = 710 Sed cum hinc

pon pateat quomodo variabiles # et £ a fe invicem difcerni
debeant , opertebit loco alterutrius elementornm dx et dy
inducere tertium elemeutum 42 , cum id in affumtis quan-
titatibus  variabilibus ipfum contineatur. Eft autem Jxdy

— ds:fx-: 42dY . nam- dum x tanquam conftans confideratur
W o d - T
loco &y feribi potelt 5, et dum y conftans aflumitur lo-
s o . o
co dx feribere licet 5 ex quibus hanc mnancifcimur formu-

) idmd . e . . .
lam —255%, quac bis integrari debet , altera integratione

pbnendo z altera y conftans. At eft dz=—=pdr, et fi
» : - dt .
z conftans pornitur fit 4y —™= . quamobrem fiet formmi-

la. generalis {%ﬁf—iﬁa pro noftro- cafu — bzifé'igg%u_,q)z,
quac bis integrari debet altera vice ponendo 7, alera.
conftans.. Ac prmo quidem vtraque integratio ifa eft
Cinftituenda vt integrale euanefcat , pofito- vel 7 vel 7,
prout vel 7 vel Z pro- variabili eft fumta —— o, tumque
faciendum eft vel »—4 vel' t—a. His igitar de. modo-
integrationum. praemonitis fi. altitudo. celeritati , qua cor-
pus progreditur debita: ponatur = o, erit refiftentiae vis
horizontalis repellens corpus fecundum directionem AC==
2ho [ b.fﬁl—’g'ﬂfzgiw_@:. Pcihd'e:‘ vis: verticalis ex. refiften-
tia onw, quae eft [ .—oo 2 . fiet pro

. D232 rdrdt{u-t . ..
_noﬁl‘O caf'u —_— I ﬂ b’zpl?(:,‘;qz_um%}: quae appllcata erit 1in

puncto
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puncto O axis AC, cuivs diftantia a2 pun&o A reperietyy

. . oo 7 leb{u~tql-ri(n-tq)4-b2 pqz)p2. trdrdt - K :

fi dividatir fJ =550 Pt praefcripto  mg.
_ (u~tnp*q?rdrdt . - .

do euwolutum per [ Jingzif_f)__,_(u_rq)z- - Hisque cognitis' ¢,

tius refittentiac effectus cognofcetur. Q. E. I.

Coroll. 1.

734. Figura fettionis diametralis AFD hinc ficji.
lime ex corma CBD definitur. Nam quoniam eft BC:
HI — AC:FI applicatae FI et HI eidem abftiffae CI re-
fpondentes datam inter f& tenent rationem ; ex quo cumy
AFD aftinis erit curuae BHD

- Coroll. ».

735. Hancobrem problema , quo loco cumme BH
D data fuiffet curua AFD, feCtiones vero omnes horizon
tales inter fe fint fimiles, vt in praefente quaeftione , fi-
mili modo refluetur , atque adeo folutio ab hac non
differet nifi fcribendo @ loco 4 fiquidem 7 et ¥ denotent

coordinatas curuae DFH _

Coroll. 3. ~
736. Cum foliditas in genere fit—— 2 [Qydxdy

——2 J Qdxdz pofito dxo‘iz loco dxdy; fiet pro noftto

cafu foliditas — 33 [Iprudrdt — wfpr drfuds. Cum
igitur fudt exprimat aream ACR , dicatur ea—iff, erit
foliditas — 3 fpr2dr — 37 Jrrdz pofito 'r—4 poft inte-
grationem ita abfolutam vt prodeat o , f1 fiat r=—o.

Coroll.
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Coroll. 4. '

v3+7. Superficies autem ABDJ in agquam mcurrens

generaliter eft 2 [fdxdyV(1-4-Pr4-Q*) — 2 422 V(z 4=
P'4-Q°). quamobrem noftro cafu haec fupefﬁaes expri-

metur hac forma 2ﬂrdrdt1/(bp (x +¢°)+(e-tq)).

Coroll. 5.

=88. Colligere etiam lcet , quoties curuae CBD
et CAD fuerint affines, toties corporis omnes feGiones
horizontales efle inter fe fimiles. Cum igitur feGiones
verticales fectioni CBD parallelae fimiles fint , quando cur-
vae CBA et CDA fuerint affines ; intelligitur i tres cur-
vae CBD, CAD et CAB fuerint inter fe affines, tum
omnes feGiones vnicuique iflarum fectionum pal,ailelas in-
ter fe fimiles fore.

Scholion.

'73 9. Quo appareat , quomodo formulie differentia-
Tes fupra datae in quibus dvdy ineft, ad alias reduci que-
ant in qmbus vel dvdz vel dydz mﬁt notandum eft 4xdy
ideo effe in illas formulas ingreffim , quod inerat in ele-
mento faperficiel dxdy V(1P Q). Quoniam autem
hoc elementum natum eft ex aequatione canonica dz—
Pdx1+-Qdy fimili modo ex ifta aequatione canonica 4y —

- d
‘10”_ Pg’_" nafcetur hoc {uperficiei elementum azdz 1/( R

—4-Q¥), atque ex hac aequatione dx—F — Q‘d’ Prodit ele-
mentum faperficiei iftud 222V/(x —+—P=+Q) Cum igitur
haec tria elementa bis mtegrata praebeant totam firperfi-
<iem manifeflum eft ea fibi mutuo fubflitui pofe. - Hanc-

X x obrem
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obrem formulae pro refiftentia fupra inuentae in alias fop
mas deqaivalentes reduci pofunt , quibus ilsium loco vy
licebit. Ita reficentiae vis houizontalis quae fupra inventy

P33 ' PZiyd
erat = 20 [[ - quoque hoc modo 2 P

P3 . . e
fiue hoc modo 2w _ﬂ Q_(l_ﬁf; 57 €Xprimi potent.  Simjlj

modo vis refittentiae verticalis tribus hite diverfis modis
P?dxdy

exprimi poreﬂ' erit fcilicet vel 2 o ﬂ Aoy \el 29
Pdydz P2dxdz ; /

Vis cafi oblato iis vti conueniet, quae pro ratione guane
titatum variabilium ita funt comparatae , vt alterutra va
riabilium in formula contentarum ab wvnic2 variabilinm
affumtitiarum pendeat. Ita in: hoc cafu opus erat eiusmo-
di formuls vti in quibus ineflet dz, quia 2z inter 19{'2\5
vdriabiles affumtas reperiebatur.

Exemplum-

740. Sint omnes fectiones horizontales HF) femi-
circuli , - fen folidum genitum ex rotatione figurae CBD
circa axem CD, erit figura. CBA quadrans circuli et prop-
terea b—a, atquc ex circuli natura u=—YV (a*—1} ¢

-t a?
qd = j{uir7y atque u — tq__‘“a,, %) » Ct 1—}—49*-* ___,z,
His- fubflitutis erit refiftentiae vis horizontalis in dlre&lone

_ P3rdrdt. e cfBdf
ﬁ“’% r motum retardans — I3 f] £ T % T

—rpp VOi variabiles 7 et » a f& inuicem fimt féparatae.
Signum quidem baec formula haberet negativum , fed eits
loco - tuto fobflitvitur cum transformatio fbrmularum
- generalis pendeat a.figno radicali, in quod vtrumque ﬁg

num. aequaliter: competit. - At eﬁ S rdt p@f ity

VaEAT) —
i poﬁ
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poft integrationem Z=—g 6 wvnde vis refiftentiae horizonta-
srd s P
lis et = ¢ v J° B TP;,. Simili modo ert vis refiftentiae

— 2 ; PEIrdrdt 2D 124t Prrdr _ mo op? dr
VertIC‘l.hS ﬂ l-i-PjJW Tais fz)-- az_/m?:ﬁ'j —+Ppp — i~-pp°
quia eft f,,(u ===%. De loco autem applicationis E , quiz
formula minus fit fimplex non erimus folliciti.

Coroll.

w41, Si idem hoc folidum invertatur vt BD4 fi-
at feio aquae et BA S fe@io ampliffima , atque hoc fo-
lidum in dire®ione CD celeritate altitudini © debita pro-

| d
moueatur tum refiftentia motum retardans erit = 7 v/ s
Hoc enim cafti omnes fetiones verticales axi CD normas

les erunt femicirculi.
Coroll.
742. Refiftentia ergo huius corporis , fi mouetur

fecundum diretionem CA fe habebit ad refiftentiam eius-
pirir ; rdr

dem corporis moti in dire&tione CDvt § /5755 ad T =pp.

Coroll. 3.
748.  Si ergo figura BDS abeat in triangulum ifos-
ccles, fen corpus in femiconum reGum axis CD atque
ponatur CD = ¢ exiftente BC—AC—«. cit 3 =¢

c .
~Z et 0——g. Refiftentia ergo quam hic conus in

cIrdr __ N 2ac’v .

dire@ione CA motus patietur erit —- %3/ 7 e = aee))
negle®o figno vt iam notaui.

Coroll. 4.
744  Refiftentia autem , quam idem femmonus in
Elre&mnc axis CD motus fufferet, erit — mvfziz azj_i’é =

__matv
X x 2 3(‘;2 + cz)t
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ot

Ty Quare haec refiftentia fe habet ad priorem v
w3 283

= Vnde hae duae reﬁﬁentme inter fe erunt 2EqUa «

3

: 3
» F 4
Ies fi fierit ¢¢ =%, feu S=V. five fifit CD . CB

4

:13/ 6m: 2 —2, 661341 : 2 vnde fit proxime CD;
CB = 4. 3. .
Coroll. s.
~ +745. Si ponatur fectio BDé etiam femicirculus , jta ve
corpus fiat quadrans fphaerae, veraque refiftentia debebit
effc eadem. Oritur autem ob 2=V (a*—r7) et p__ =r

4
refiftentia pro motufecundum CA —%of az,'{afr o .i;*:_."“
z »
1.:="2 Pro motu autem fecundum dire@ionem CD
d I 2 Z
erit refiftentia — o[ "G = =2,
Scholion.

~146. Abfoluimus igitur his propofitionibus omnes cafis
quibus corporis fectiones inter fe parallelae vel horizonta-
les vel.verticales eaeque vel feGioni diametrali vel ampli-
fimae parallelae funt fimiles inter fe. Atque ad huusmo-
di corpora determinanda opus fiit trium fe@ionum prin-
cipalium fcilicet fectionis aquae , fectionis ampliffimae atque
fectionis diametralis duas tanquam datas affumere, quia ex
hac conditione tertia fectio fponte determinatur. = Dantur
autern  practer has corporum fpecies , quae fectiones quas-
dam inter fe parallelas fimiles habent, .. innumerabiles: dlize
corporum {pecics , quibus euoluend1s nec locus nec tem-
pus fuppeteret. Harum vero pmmarxas aliquas fpecms exa-
mini fubiicere iuuabit , quae ad navivm figuras: progs ac-
o cedant.
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cedant. Eiusmodi fcilicet fpecies contemplabimur , in qui-
bus fe@iones inter fe parallelae vel horizontales vel ver-
ticales fint affines, cuius vocis fignificationem hic in mul-
to latiore fenfu accipimus quam vecem fimilitudinis.  Fi-
guras enim affines vocamus , in quibus fumtis abfciffs in
data ratione , applicatae refpondentes quoque conftantem
teneant rationem , ex qua definitione intelligitur figuras
fimiles fub affinibus tanquam fpeciem contineri , figurae enim
affines enadunt {imiles, fi applicatae eandem rationem te-
neant , quam abfciffae ; affines autem et non fimiles pro-
deunt figurae , fi ratlones abfciffirum et applicatarum  fu-
erint inaequales. Sic omnes ellipfes inter fe funt figurae
affines , quoniam abfciffis in ratione axium transuerforum
affimtis refpondent applicatae rationem axium coniugatorum
tenentes {i quidem abfCiffae in axibus transuerfis capiantur.
Similiquoque modo omnia tridngula re@angula figurae funt
inter f¢ affines. Data igitur curna quacunque datam  ba-
fin datamque altitudinem habente , facile erit aliam ipfi
affinem defcribere , quae bafin quamcunque et altitudinem
quamcumque praefcriptam habeat. Nam fi datae curuae: bafis
fit —a et altitudo =&, abfciffaque quiectmpue in bafi
accepta vocetur x , eique refpondens applicata 4ltitudini pa-
rallela fit y, hoc modo fuper bafi alia A ad aliam alti-
tudinem B conftruetur curua afﬁ?ns , in bafi A famatur abfci-

fa — 2% atque refpondens apphcata — 22 eritque cur-
va hoc modo defcripta priori affinis. His igitur potatis
‘non difficile erit fequentia problemata aggredi.

X x 3 | PRO-
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PROPOSITIO 71.

Problema.

T,b xxxr - 944. Sint ommes tres principales fecliones datae |
2. [eilicet Jectio aquae ACB feltio ampliffima BCD atgye _/Ig_
cti o diametralis ACD ; folidum vero ita fit compzzmtum ot
omnes Jectiones ST P fed‘zom ampliffimae BD C parallelpe
eidem fint affines , bocque corpus in aqua moueatur fecun.
dum direltionens CAL - determmzzre refijientiam quans pa-
tzez‘ur

Solutlo.

Cum prlmum fe@io diametralis ATD data fit, po-
natur pro ea abfcifh CP—7, et applicata PT —j, dabl-
turque relatio inter 7 et s fitque ds==pdr. Secupdo ob
curiam CBA feu feionem aquae datam , ponatur pro
ea abfciffa CP=—¢, et applicata PS—u, fitque du—gqdt.
Tertio pro fectione. amplifima CBD ﬁt ablcia CG=~
et applicata GH—v , atque ds—g¢d~. His pro curuis
datis pofitis - conc1p1qtur fectio quaecunque SPT fectioni
BCD parallela, quae ex natura folidi affinis erit ipfi fe-
Gioni BCD ; atque ad folidi indolem exprimendam acci-
piantur hae tres variabiles AP—x, PM—y et MQ—x
eritque prioribus notationibus ad hunc cafum accommoda—
fis £—r, atque x = 2 — 7 pofita longitudine AC=
Jam cum: fe&ioms SPT bafis fit PSz—u et altimdo. PT
— s ; fectionis vero BCD ponatur bafis BC—4" et alt-

tuddo CD —=c¢.; hinc ob affinitatem fi fit PM, _y_T'_f,T,
erit MQ, 2=3'. Nunc ob x—a—7r erit d7—=-—dy;

u 1-+-qu1- — — 5pAdT=sPpdr ‘
atque dy —==3 proptert.._r etdz— ===, Cum
. 1g'1-.-f_ N
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. bdy , tadx 3. | .
igitur it dv — =37 —+ U ob dr = —dx fiet dz=

(s7ap—u-p)Ydx bsedy . .
“wapMx P80 quae aequatio cum generali fupra af-

fimta dz — Pdx + Qdy comparata dat P —
TGP~ - bs -

STPEP of Q= 72, vde fit 1 +F+ Q =
2,7 . h2c242 1, )2 ‘ ‘
ctulybistei (g Pl Accedamus nunc ad formulas Prdzdy

2z P )dxd 1-4-P2 - Q2
P2daxly P2x4-Pzidxdy . s - . .
e By t —4or PIO viribus refiftentiae et dire&i-

one determinandis inuentas , quae duplicem integrationem
requirunt , alteram in qua X alteram in -qua y ponatug

conftans. Cum igitur fit dx==—d7r , atque pofito xcon-
flante fiat dy— "4 ; hi valores fubftituantur loco dx et
udrdT

dy, vt fiat dydy—— —75 ; 4C fi in illis formulis inte-
gritio inftitvatur pofito 7 conftante , fimul conftantes erunt
quantitates ab # pendentes velut s, 2, i, p, ¢- in altera
vero integratione in qua 7 ponitur conftans, conftantes infuper
erunt u et ¢. Integratip autem inqua 7 ponitur conftans
ita abfoluatur vt integfale euanefcat pofito =9 , tum-
que ponatur T=—4 fen yz—o. fimil modo altera integra-
tio' in qua 7 conflans ponitur’ eft abfolnenda, vt integra-
.#le euanefcat pofito -#—=o0 , hocque faGo ponatur 7 —a.
Periride autem eft a quanam integratione incipiatur , cum
variabiles 7 et 7 , reliquaeque , quae per has duas dantur,
a fe inuicen non pendeant. His igitur praemiflis obtine-

bitur refiftentiac vis horizontalis motul contraria et fecon-

. . C . 7 — v o ASTGp~1y )33d d
dum direGionem AC vrgens — e ﬂ;iu_ﬁibgfzpz%fa—_—*pju:p) .

vis vero refiftentiae verticalis , qua corpus furfum vrgetur

g =2V ___(S-rqp-uap)’udrd—r' | N IOy o R
el =3 o s Tundtim antem 9 fn due
haet™ vis - applicata eft concipicnda-reperietur dinidéndo: hanc

expref-
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PHax+4-P2)udrdy . Pudrdr ,
GXPreﬁiOnem ﬂ P 23-0F per iftam ﬂ P » (o~

tus enim dabit intemallom A Q. Q. E. L

Coroll. 1.
v48. Cum fOliditas ingenere fit ——2 [Qydxdy
pro noftro caft autem fit —dxdy — ”d};dT y ¥ =% et
Q—= b0 erit noftri folidi capacitas — & Jusvedrdv—%
Jusdrfrgdr. EBft vero [redv—=frde=— area B(D
haec ergo area fi dicamr ff erit foliditas — Jusdr.
Coroll. 2.

w49. Si fectio diametralis ACD affinis fit fectioni
aque , tum omnes fetiones ipfi BCD parallelae fimul
erunt fimiles. Tum autem fit s:u——=¢:6 atque y— %
et ¢ — ®4  quibus valoribus fibftitutis prodeunt ﬁ;lpra' in-
wentae expreffiones pro fectionibus {imilibus.

Coroll. 3.

| =s0. Si linea DTA abeat in reGam horizonts-

lem fiet s—¢ et p—o , hinc refifientiae vis horizonta-
T333p3drdT

lis fiet = 5 [ iy Atque fi area ACB po-
natur —gg , exiftente area BCD—=/ff erit foliditas hu-

: s ffge
ius corporls — =F".

PROPOSITIO 7.
o | Problema. i
TH.XXX. | gy, Sint iterum datac tres fectiones principales AC

-----
v :

f 2 B ACD et BCD, atque omnes feltiones FGHﬁﬂ“Z”
, "__

3
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diametrali ACD parallelae eidem. Jectioni fint affines : boec-.
que corpus moueatur. in aqua fecundwn directionem C AL
determinare vefi ﬁentmm quam: patietur. -

Solutlo.

Sit iterum Vt anite pm fe&\one dxametrah ACD abﬁ:iﬁ‘a
CR=7 et apphC’{tﬂ. R S= ¢ atque ds —=pdr. Deinde pro fe-
Gione aquae CBA fit abfciffa in AC famta ipfique GF -aequa-
lis =3 et el app]llcata refp@nden 5., Quae, aequalis erit €
G fit » atque du=gdt. “Pro tertia denique ‘fe&ione B’
CD fit abfcifa CG=v 6t applicata GH—v exiftente
ds —gd7. Si nunc conc1pmtur fectio verticalis FGH pa-
rallela féc’hom dl.lmetrah ACB ﬁet u:: T, et a"r'__qa’lfz
viade ) ¢ u, ¥oet o i m&lonec erunt 1pﬁus £-ab eoque
pendebunt entqné“ ds__,_égdt | POPtlS ergo AC'—*cz
BC=4 et CD=¢', quoniim figuia FGH’ afﬁms eft ﬁ-*

gurie ACD fumatur in ea abfciffa GM = eritque ap-

q

plicata MQ— % Quamobrem ; fi; vocentur AP—x, P
M—y at MQﬂ_z+ erit. =g+ ,‘y,,__urzuw et 2

=% Cum igitor- fit dy— “qdt , feu-dit =2, eiitidx-
d td spd d “xpd .
= e tdz“‘"w%i—i*‘—q%é—r.__"%—’-'-v}——"—é’ unide

c 2?2
fit dz— F.E:*%'IE - W_ﬁ%@d‘y - quae cum generali aequatio-,

ve dz=Pdx—+Qdy comparata dat PP G £

At S

TGS atque 1 - ByliQhigs SOt g
Quod autem ad formulas - differentidles attinet  in quﬁ)us eft
dxdy atque x et y a fe.i innicem non’ pendere’; ponuntfnr' |
c;r:’l fir dy..,_gd,ﬂ, ddeoque 3 :a-folo ' “pendet erit dxH
% 4 ob d,g/.__o ,-quando: de. dx weft quaettio. Exit er-

Yy . gao
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tadrdt

go dvdy =" 2070 3 pogidrdt
directionem AC folhcn:ans erit —> ﬂ;zrzqz_,_az S -

vbi duplici integratione opus eft , altera in qua ponitur £ con.
ftans , cum eoque %, 8, 4 €t g in altera vero ponitur  conflapng

cum ﬁns ﬁméhombus set p. Simili vero modo erit ¥is rcfe
292 Id i"d'f
ﬂentlae verticalis ——-~24v ﬂ CIP g t-ats 2tp%q Z_i_r(fs_pp..rb.p)‘z Cuilss

locus applicationis erit punétum O, eiusque interuallum A
O erit quotus qui refultat ex dmlﬁone huius quantitatis

2 _Ptgdrdt _

1+P’+Q.z
fCoro]l. 1
=52, Soliditas huins corporis reperietur ex formula

generali —2[[Qydxdy , quae’ pro noftro «cafi tranfit in

hanc Z [[(tsuqedrdt— ruspdrdt) quae pnmo:mtegrata«

pofito # conflanti, dat —f(tqu——{—us dt__mftsdu@h
gedt—ds ; denotantc:jr aream ACD

Coroll.

=547 S curuae CBA et C BD foetint affines. Thoe

eft GF:GH==a:¢, ita ¥t fit s==3 et gg—7%, omnes

fetiones FGH ﬁerent inter fe fimiles, -atque refiftentia cor»
h — fpi'qurr dt '

potis horizontalis «erit — 2 2 9f s LSt wii dam

ex fuperioribus conflat. o g

| - Coroll. 3

=54, Si curua BD dbeat ; an reGam ipfi BC pa-
rallelam , ita vt fe&io amplifiima BDJ fiat reRangulom,
erit ¥ —« et g — 0 huivsmodi folidi -ergo Ieﬁﬁﬁnﬂﬂ.

Fdard
horizontalis feu motum retardans ﬁﬂ: 200w Lt

atque refiftentiae vis horizontalis fecundum

.-i-r‘P’-—i-T"’& - fjj
Co~
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Coroll. 4.

755. Quoniam in hac expreflione p ¢t ¢4, itemque
¥ et ¢ aequaliter infunt , intelligitur fectiones ACB et A
CD eadem mmente refiffentia inter fe commutari pofie.
St quidem fectio ampliflima fuerit parallelogrammum reGan.
gulum.

Coroll. s.

756, Si infuper fectiones ACB et ACD fiant tri-
angula reCtangula , quo cafu folidum abit in piramidem,
curuilineam cuivs Dafis erit reGangulum , vertex vero A.

.y ‘ Bt q.- 3
Cum igitur hoc cafu fit #——b-;- hincque g——  jet s——=¢— =
. - . . e b3c3
hincque p—— 2 erit reﬁﬁentla. huius corpous —
drdt __ 2b%cru A
BECE L PP TR e g% 'y’ b’-—i--r1 tang. cv(e —{-r’),
PROPOSITIO 73
Problema.

‘757 Datae fint denuo tres feliones prmczpafe.r ACB , Tab. XXXI,
ACD et BCD, atque corpus ABDb ita fit comparatum i 1
vt ommes ﬁ-ﬁzanes borizontales ¥ HI fint - inter fe affines :
moneaturque boc corpus fecundum directionem A C in aqua -
determinare vefifentiam quam  patictur.

| Solutio.
Sit primo pro fectione diametrali ACD abfciffa in

- axe CA affimta ipfique IF aequalis —# eique refpondens

-applicata quae erit —=CI —GH =3, fitque ds==pdr.
Tum pro fectione aquae CBA fic qbfclﬁ' 1 CT =t et ap-
,phcata, TV_...u fitque du==gdt. Tertlol pro fectione

Yy =2 ) A=
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ampliffima fit ablifa CG=r et applicata GH—y €Xs
iftente dv—e¢dr. Si nunc concipiatur fectio horizontal i
quaccancuie ¥1H | fuperiores denominationes ad exm ap-
plicatae pr aebcbunt ="y indeque pdr=—gdr. Quoniam
autem fectio FIH affinis eft feGioni ACB, i ponatur
AC—a BC=b et CD=¢, fumaturque IK:%. erit

refpondens applicata KQ-—=73" Si nunc ponatur AP—y,

Tu

PM—y et MQ_,z erit x:d—-—a, J =5 ety —y,

d dr __,pdr ‘
wnde fit dz—pdr; dy="F42EF  ob dr =L ¢

?
dy = 74 LM ex quibus fequens zequatio 1nter X,y

bprody—+=-at1Ppgp iz ; T
et 2z conficitur dz — 2 u’;’;",ﬂf{?" £ quae cum generali

— _aTpap
.aequatlone fupry . afflimta comparata dat P—_STHIL, et

brop 2 P22 777457 2J+(urp—r'rqp‘)
\L“"’ urp-~ f"rqplta vt ﬁt I+P2 ! - (urp~t'rqp L

Jam quoniam 2z per vnicam conflitutarum variabilium
determinatur , eiusmodi- formulas ad refiftentiam  inuenien-
dam affimere conuenit in quibus fit d2. Cum enim fit

- dx—pdr,, et pofito z feu 7 conftante fiat dy__q,'rqdf ;

enit dzdy — Mt In qua duae variabiles a f& inuicem non
pendentes 1nﬁ1nt . altera 7 et quantitates per €am, datae

; P> ¥y T et g, altera vero £, cum # et 4 , quagin
integmtionibus probe a fe 1nu1cem funt fecernendae,, ita
dum alterae variabiles ponuntur , alterse tanquam conﬁan-
tes tratentur. Cum jam vis refiftentize horizontalis fen fecun-

dum direGtionerh AC vrgens fit — 2 o 7T ‘if;f =t fiet haeg
‘ 2(121? 37)3 ngdrdt ‘ wifif
refiftentia pro noftro cafa — 5 [ s ez P____«,,:qp}s':
quie Vvti iam fiepius eft praeceptum debito mod6i’Bs,
‘debet integrari. At refiffentize vis verticalis fit: = Lt

T’p’qv"pdv dtfur p-trap) ) Lo
ﬁ t(az-rz 2+bzr2)+(u7 P T‘quf IOCI.IS autem reu Pun&um
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vbi haec vis applicata eft concipienda , reperietur eo mo-
do, quem gencraliter dedimus , fcilicet intervallim AQ

eft ouotus, qui refultat fi [ Fe—i-Pe)rpodra dividatur per

Prpqdr it EA
Tpgdr . . .
I 57—z , integrationibus vtrisque legitimo modo abfolu-

tis. Q. H. 1.
Coroll.

w58. Ad foliditatem huius folidi inueniendam con-
fiderari oportet hanc expreffionem ~ 2 ] y dxdz; pro qua app-
licanda quoniam eft dz——pdr et pofito = conftinte dr=—=

=i atque y — 3 fiet foliditas — 5 [ Turpdrdt—

e

2, Judt. [vrpdt.

Coroll. 2.

_ 9759. Quoniam vero fud¢ integratum dat aream

ACB , quae fi dicatur = ff erit ©lidias = & frprdr—
2 Jzrds ob pdr — ds feu eft — L [ards ob ds —ds,

quae integratio ab vtriusque curuae (.DA et CDB natura
| pendet.

Coroll. 3.
w60, Si fiat linea AFD reGa verticalis erit 7r—a
et ) — oo, vnde refiftentia horizontalis ; poftquam in

fo1muh inuenta poﬁturn erit gd v loco pdr, PI‘Odlt —
2 TIigSedtdr
b bz+u2—+—7’q2

Schohon
761. Hisce fatis prolixe refiftentiam , quam corpo-
ra plano diametrali praedita in aqua dire&te promota pa-
tiontur , fumus profecuti; vix enim figura, quae quidem
~ad., nauf:s efflet idonea concipi poterit, quae non in per-
- Yys tralta-
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trafatis corporum fpeciebus contineatur. Ordo igitur re-
quireret vt etiam , vti in-figuris planis fecimus ad motum
obliquum confiderandum progrederemur , fed cum in §-
gurls plams haec tractatio tam difficilis extitiffet , multo
maiori difficultati , quando de corporibus quae{ho agitatur,
haec inquifitio foret obnoxia , et practerea fi quid de di-
retione  vis refiftentiac per prolixiflimos calculos erue.
retur , tamen parum vtilitatis inde ad nauiumy perfeGioném
confequeremur.  Quarnobrem his caufis impediti ifti capiti-
finem imponere cogimur, id quod fine notabili in fequen-
tibus incommodo facere poflumus, cum ea quae de fi-
guris planis {i motu obliquo promoweantur , funt prolats , fa-
tis prope media dire&io refiftentiae et centruny refiftentiae
aefumari queat.

:




