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vam ‘producentem minimam refiftentiam  pofterior vero
curtam , cui folidum maximace refiftentiae refpondet.

Coroll. 3,
—~2¢p¥s

693. Qu.m aequatio muenta ss—cf — (1-+pp> POfi-

to f—=o, diuifibilis eft per s, patet aequationem §-=—0
~ cafum quoque continere in quaeftione contentum.  Perfpi-
cum autem eft hunc cafim praebere eam curvam quae

- producit {olidum ‘minimae capacitatis,

Coroll. 4.

604. Cum fit x— 3(-%3;5 et s— (;_:f_;;)z i'n.t_.cll.i.-
gitur continuo  ipfi p maiorem valorem ‘triblicndo initio
fato a p==o, tam x quam ;¥ vsque ad certum termi-
num ‘crefcere ., deinde ‘vero ‘iterum decrefcere.  Maxima
antem erunt & er 5 fi fiat p=—V4g. feu eo loco vbi tan-
gens cumae cum axe AC angulum conftituit 60 .  Erit
antem hoc ‘caffi .= 5 et s— 1‘;‘#

Coroll. z.
695. Si autem haec ‘aequatio cum §. 532. com-
paretur , deprchendetur -hacc “cora congruere cum ‘ea cur-
va . fupra inienta , quae inter omnes alias ‘eandem arcam Tab. XXIV,
continentes patiatur minimam re(iftentiamm.  Curua igityr 58+ -
hic inuenta -erit cuina illa triangularis AMBCDNA.

Coroll. 6.
- 696, Huius ‘-igi.tur"cilrua‘e portio AMDB circa axem
AC rotata producet folidum , quod fimul maximam habe-

o
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bit capacitatem, atque fecundum directionem axis C A mq.
tin minimam  patietur refiftentiam.  Altera  vero portjq
BCD circa axem eundem CE rotata folidum dabit may;.
mam refiftentiam  patiens.

Coroll. 7.

697. In hac igitur curua, quae ad axem ACE
vtrinque fibi eft fimilis et aequalis ipfe axis CA erit tap
gens in A; vnde afcendet et defcendet vsquc ad Bet D,

exiftente AE =% e BE=DE—"7"
pidibus B et D cum axe in C vnitur emﬂente AC—,.
eius vero tres portiones AMB, BCD et AND mter
fe aequales erunt et fimiles.

Scholion.

698. Problema iftud ab aliis , qui hoc argumentim
pertrattauerunt , omiffa ea conditione , qua fimul folidum
capaciflimum  requiritur , proponi eft folitum , ita vt inter
omnes omnino curuas eam determinare ﬁnt conati , quae
circa axem rotata folidum producat quod in direGione axis
motum minimam pateretur refiftentiam. At hoc modo
nulla invenitur curua idonea quaefito fatisfaciens , refoluetur
enim ifte cafus ex noftra folutione ponendo c____ oo, -

de fit -—Jut "L ex quo nunqum fieri poteft s—o,
ideoque curua defiderata cum axe nunquam concurreret, 1d
quod eft contra conditionem imtentam. Hancobrem iftam
quaeftionem hic penitus omittere vifim oft , ejusque loco
praefentem proponere , qua praeter m1mmam refiftentiam
mixXima capacitas requiritur. Haec enim quaeftio eo ma-
gis ad inflitutum noftram eft accommodata, cum in nui-

bus
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bus non folum minima refiftentia defideretur , fed fimul
naves maxime capaces cffe oporteat.  Facile autemn per-
fpicitur figuram nuentam nimis abhorrere a figuris nauium
confuetis, aliasque circumflantias prohibere , quominus nauibus
talis figura vel faltem affinis tribuatur. Ceterum notatu dignum
euenit quod curna inventa fit algebraica ; cuws vero ordinis fit |

climinando p ita inueftigabitur. Com fit k=72 i’;’;gcr =i ::_p’P -
erit V (awv—348) = E{}I—Lpﬁ)gt illdeqlle e = :%%’;
vade fit pp = ;i’_"",(‘ﬁ;:"f;f) = & ”z_f”SIJ_ et p
=TI porro eft pp—t- 1= EEEERIEEIS) gene
pp—+3 — 22V s)  His autem valoribus in aequati-

one (1+pp)a—=cpp(3—+pp) fubflitutis atque irrationa-
litate fublata emerget ifta aequatio 45— 8axss—36cx
S5+-27¢c58§—4¢x° -+ 4a—o0. Pofito autem ¢c—2¢
orictur ifta aequatio s*~-2xxs55—18ax 554274 55—
2ax*—-x*"-0 , ita vt curua fatisfaciens inuenta pertineat
ad lineas quarti ordinis. Ex hac igitur aequatione elicitur
S5 = —x X 9ax—Y gt 4 WETENAETE) Cynde conflru-
&io curuae non fit difficilis. Commpdms vero partis huc-
feruientis A M DB natura cognofcetur ex hac ferie ss—uxx
(5. 8450 mn - P e - T S
etc. vel pofito ¥—4&, vt it b— gc—AE erit ss=xx
(3.3 55+ HEE - o) ex qm
aequatione facile intelligitur t'mgentem in A in axem AC
incidere , quod ex aequatione {nperiore difficilius perfpici-
tur. Nunc autem ad alias corporum fpecies plogledmmur
minus determmatas quam haéenus eractatae , in quibus fci-
licet duae curuae fupelﬁut arbitrariae.

Ss 2 ~* PRO.




Tsb, XXX,
fig. 1.
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PROPOSITIO 66.

Problema.

669. Sit- mon folum [eltio aquac ABD [fod ctigy.
feltio- ampliffima BDb curua quaecunque data , plidumgue
ABDb banc babeat- proprietatem , vt omnes ﬁﬁzon"s Vert-
cales STs ad axem AC normales. fint feCtioni BDb fimiles
atque moueatur boc corpus in aqua fecundum directionem C:
AL deierminari. oportet vefifientiam. quam. patictur..

Solutio.

Primo- cum- fetio aquae AD4 feu potuis eiis: f-
miffis. ACB fit curua quaecunque data; famta in ea abfcis-
fa AP — x, et pofita applicata PS‘__ 5, erit s functio quae-
dam 1pﬁus x. data.. Deinde. cum; etlam carua, BD4 feu po-

tius eius femiffis. BDC data fit pofitis ad eamr coordinatis CG

—r et GH=—u, dabitur aequatio inter # et #atque# aequabltul”-
fundtioni curdam ipfius 7. Cum, nunc fe&io STP fimili.

fit fectioni BDC , lineae in. iis homologae. tenebunt ratio-

nem vt PSlad tB Pofito.igitur CB — 4., et pro fectione
SPT fumtis. coordinatis PM — —y , et MQ — 2 fimilibus

ipfis 7 et 4, erit y==T et 3 =2, Cum nunc § fit fin-
¢tio iplius a. , ponatur: ds. — pdx , vt p fit fun&io ipfins
x , fimiliterque ob # functionern ipfins # ponatur di = gdr

vt ¢ fit functio 1pﬁus r. His igitur fatis. erit 4y = de

d d
+, et dz="EE 8 - ynde ob ST — gy —

fequens emergit aequatio inter tres coordmatas Xy ¥ Ct 4

- gz
qua natura fuperficiei propofitae continetur. dz-— = “??P

<~ ¢dy ; quae cum generali aequatione in prop. 6T il

f 1mtﬁ_ |

rpdw




DERES.QVAM CORP.QF AECY NQ.IN AQV. dre. 525

fimta dz — P dx - Qdy comparata pracbet P#__(u arip
et Q — ¢, vbi notandum quantitates § ¢t p 2 fola 1

pendere , ¥ vero et g4 ab ¥ | atque 7 et X a fe mutuo non
pendere.. Ad refiftentiam. iam motui. contrariam inuenien-

' Pidy
" dam oportet prlmum' huius. formulae — .- pofito x con-
flante integrale: reperire, atque pott.i 1ntegr.1t10nem facere y—s-
Quomam 1g1tur x eft conftans , €r lt a’j s , Eltqpe ob 1...1;,
p: +Qh_b -Hufqr)ipﬂa-b‘q fiet —F2 dy -—»(u-—qr‘}’p%dr

1B Q2 T M -7 bR R —gr
incuius, mtegrah caplendOP et Stranquam. quat(mtaze:, confantes
U—gr)3 iy
confiderari debient. Innentogitur integrali s T P,(u_qr),
ita vt emnefcar pofito #—o , tumque fatto r—4  inte-

grale hoc multplmndum eft. per dx , denuogue mtt.grale
capiendunm , vnica. enim Ingrit. vzmablhs X, atque, integra-

tione' pera®a poni debet *—AC—=a. Vel quod eodem

(u-qr)‘p%drdx . .
redic ifta formuly: g7, gy DS eft integranda |

ia altera integratione x,p, €t s ponendo conftantia,.-in al-
tera agtem- #, 4 €t u ; perlnde enim. eft quaenamm integra-

tio prius 1nﬂ1.tuatur. Deﬁgmta autem  guantiate , qude

per duplicem. integrationem , poft quam pof tum eft r—3%
’ (~qr)3p¥sdrdae

et ¥z, prodit, per hanc’ formam e s,
erit refiftertiae vis > quae- fecundum- directionem AC retro

it — (Loqr)pina Simili autem
pellit corpus = g o, S agirpriaa e fHo-
do rem peragendo repenetur refiftentiae vis verticalis cor-
us. farfum. follicit 7 Deniqub
P ' lll' l]m 0 ICI ﬂrlS. e D b";(l-i-—QQ)*—!—Pz(u qr)z Iq 1
(u- qr)’(bbx+pus( ‘u-qr))gb’sdrdx

fi eodem modo: quaeratur’ valor f] S-S g o

(u-qr)?p3sdrdx

isque diuidatnr per [ vaa hpmop prodibit diffagtia: A
O, ex eaque fitus puncti O per quod vis refiffentiae: ver-

tlc-ahs tranfit. Q. E. I. " Co-
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Coroll.

(u-gr)sdr _— (u-qr)?
700. Cum it B (L - - +_p2 1~ qrz — (b2(1—+_qu

pu-qr)s | pHu—pr)? (u—qr)3pisdrdx

b*( :—+—qu +b5(1—+—qq)3 _" ) ﬁ(’:‘{[ Hb (1 —~41q) 4—-1”(”—{1’”)2 ;bofp'de-
(#~-gr)idr (u—qr)s dr u-gr 7 dr

f. o e Jptsda. [ e JpTsAx f (g e = efc.
in quibus integrationibus variabiles 7 et x, afe inuicem
prorfus funt {eparatae.

| Coroll. 2.

wox. Si igitur fingulae formulae differentiales | in
quibus tantum ineft 7 et quantitates inde pendentes % o q
ita integrentur vt euanefcant poﬁto r — b ; fimilique mo-
do alterae formulae integrales 1n qulbus tautum infunt &
et j et p integrentur , tumque ponatur X = & ; obtinebi-

Ip3sdrd
tur defideratus valor formulie [ 5l s fu_q,.)z.

Coroll. 3.

- 702, Simili igitur modo reliquae formulae differen-
tiales , quae duplicem integrationem requirunt , per feries
ita exprimi poterunt , vt binae variabiles x et 7 prorfus
fe inuicem feparentur ; quo facto fingulae fine vllo refpe-
¢u ad reliquas habito feorfim integrari poterunt.

Coroll. 4.

70g8. Cum foliditas corporis in genere fit == — 2
Sdx fQydy , Vbi in integtatione [ Q ydy ponitur x con-
ftaps , erit pro noftro cafi ob y = 5 et dy = %3 atque

Q =g, formula f Qrdy = s T——bz frdn——% fudr
vbi fudr denotat aream BCD vnde tota fohdltas ent =

ssdx
fadr
| Co.
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Coroll. 5.
704, Supetficics vero {olidi ABDS ex formula ge-
perali 2 fdx fdyV (x ~~P*+4-Q*) inuenietur , quac ob x
conftans in altera Integratione abit in 2 [[25= Sdrdx V (bb

(1 qq) - pp (u ¢7)*) vbi duplici mtegrltxone e{t opus,
altera in qua 7, altera in qua ¥ ponitur conftans.

PROPOSITIO 67.

Problema.
705. Si data fuerit fellio werticalis BDb ad axem
AC normalis , cui omnes veliquae feltiones ipfi parallelae S
Ts fimt fi mzies determinare curuam ASB ., ex qua natum
Jokidure ABDb pro capacitate fua minimam patiatur refijlen-
tiam , fi quidem moucatur in aqua fecundum directionem a-
xis CAL.

Solutio.

Manentibus vt ante, BC—=4, CG—r, atque G
H=u, pofitoque du=—gdr, ita vt u et ¢ futurae fint

functiones datae ipfius # ; fit AP — x PS — 5 ponaturque

_ _ (u—gr)Spisdrdx
ds—=pdx, qubus pofitis erit refiftentia vt [ gz Fppla-gri®

quac quantitas ideo bis integrata winimum effe  debet.
Concipiatur autem integratio ea primum inftitui in qua #
cum inde pendentibus s et ¢ ponitur conflans atque poft
integrationem fiert x=—A C—¢ , manifeftum e[‘r in alte-
m integratione naturm curuae ASB non amplius conti-
nert. Quo circa requiritur vt quantitas , quae per prio-

rem integrationem prodit , reddatur minima Multiplicatum

- Ted
autem h1c eft dx per f é’i(f_’;_q{'})fifpp(u_m , in qua p et §

tantum

Tab. XXX.
fig. 1.
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tantin  {unt quantitates variabiles.  Ponatur breuitatis ot
ty #—qr——1 et 1 —-gg=—w*, habcbitur lih formuly

1p3idr
b W= H{pT) quic dlfﬁl@ﬂtldm PODCIldlb femper r t et g

onft wibus dat p° ey %3
i d U , ﬂ_P ds [ i bb-w’—i-—ﬂpz ~+ppdp S wz_i_”’;q—”"
vide orirur - ifte v.llor ad determinationem  minimi requi-

ﬁ zb=w2+r2p2)r3$ir .
dmb p* f;wfw 2 rtpt dx d. pp[( Grwio=frpz)z > qul ponj
eberet —— o nifi capacitats ratio effec habenda. Capaci-
tas vero eft vt fysdx fudr , in quo integrali mllltlphC’ltum
eft dv per g5 fudr , cojus differentisle eft 2s5ds fudr

©.gao valor ad maximum, dgterminandum 1nfermcns e[’[

28 fudr His ergo valonbus ‘coninnétis emerget ifta ae-
quatio 2L — 4 ffb%’%—,prpz ~ 2 d- pp J Z’;ff; i )’M” )
qme mulnphcqtt per pdx —ds , et integrata dat =L ur _ fs
. 13p3sdr (z03W34t2p2) 3 p3sdr bzqu=r_3p3s:ir

~— Jp2g2 rzpz""’ (bz U’—+—T2P’) —_ (62 z_i__jrzpz)z- (2[]0
ergo fieri queat s—o , necefle e{’c vt it j —o; i
vt facto ¢ negatino ifta hqbeatur aequatio pro curua quae-

2h2epd pawtidr

fita s—- T3 i [ Pz)z cui valor fequens ipfius & vi-
2 2ap%

lor refpondeblt x = [53—5 ‘df’ — Conft, - f’; ‘;Pr
f w?t3dr ~b2c papitdr bzc (b’ w2-12p*wtdr
(Eﬂfu.ﬂ_i..tzpz Judr J bFw gt pt — COi_]ft. — TudrJ @Fwia-rphr
Quo ¥ fimul euanefcat, fi fit p:o , quippe quo cal
fimul fit s——o , fiet Conﬁ — }’uj,. 7 ita vt fiar &

2y t2 23434

= (—(gi—qu:l_;g PP,)l ”. Quoniam autem fzdr valorem ha-
bet conftantem ratione V‘lmbﬂmm noftrarum x, § € P,

ea in conftanti ¢ comprebendatur, atque re[htutxs prifti-
nis valogibus pro e et #, haec habetur conftructio:

— cpp (B r+qq)+1>p(u-qr)2)(u_gr)3dr ' .
— bb f (bZ(l__*_qz'«,_*__Pz(u Tr—)Z)z = et § —— 2 jl—gp
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( -’ u-qr)’dr . ap 1 3
o Quae fO}mq!ae integrales conftructio-
nem mimme turbant, cum 1 1s p conftans ponatur
ideoque  ¢x aequatlonc inger 7 et # data integratio actu
abfolui queat ; ita autem integratio abfolni debet vt pro-

deat o pofito ¥==0 , quo facto faciendum eftr —4.Q.E.L.
Coroll,

=06, Haec igitur curna pariter in A tangentem ha-
bebit in axem AL incidentem , cum initio quo tam x
et s emnelcunt fit pz—o. Infuper vero alio Joco curua
in axem AC cader, quod eucniet fi p—oo , hoc enim

cafi fit s——O0 et x—i3 (u—qf)dr.,__bbfua’r , fen x
acquabitur areae bafis BD) du@ae in

5y vel erit x =5
2¢.BCD
Coroll, 2,

BC! ’
mow. In altero hoc pun&o, vbi curua iterum in
axem AC incidit, tangens erit normalis ad axem AC |
¢X quo ifta curuae portio folidum generabit maximam pa-

tiens refiftentiam,
Coroll, 3,

708, Cum infuper axis AC fit diameter curuae in-.
ventae , guod conflat ex eo, quia facto p negatiuo ¥ ma-
net , 5 vero in fui ncgqtiuum abit , curua non multum dif-
ﬁmlhs erit el quam ante muemmus? cum fectio BDé fit
{micirculps. |

=

Coroll, 4.

799. Ab inito autem vbi fit p=09, grercgme p
Tt ' creftent
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crefcent tum abfciffi ¥ quam applicata § vsque ad certum

germinum , qi terminus reperietur differentiando

- p¥i—-qu-qr’'r e .

S G piu o r2E  polito tantum p varlabili | - faciendo.
que wiiferentiall —o.

Coi‘oll, 5.

=wro. Abfoluta autem hac differentiatione  reperietur
fequens aeyuatio ex qua valor ipfius P determinabitur

2( b2, 2y _Hu gyt 2\ 1y — - - . .
o— fp (1021 =4=q®) = pHu—qr)*(14=G* Yu—qr)3dr quae Imtegratio mo-

(b g )-pHu—q T)%)5

do pracfcripto perfici debet, pofteaque poni r—b.

Coroll. 6.

Cwrx. Sifuerit (u—qr)=—ff(1--qq) quod accidit,
G curva BD4 fuerit femicircnlus, tum quantitas P ex for-
mulis integralibus eliminari poterit. Erit nempe hoc cafi

L of S A by ff PP) — _20f3p% .
= Y e JArV (1-+4q) et S= mimmh Jary

(1+49).

Coroll. 7.
@y2. Si igitur fdrV (1--¢4) feu arcus BD tan-

quam quantitas conftans in ¢ comprehendatur fiet & =

¢S pPUbEAfIPD) o § — - 205p%
bo(0b—frPPY* — (bbt=fSPp*)?

| Scholion.
w13. Notandum ceterum eft hanc proprietatem
qua eft (u-gr)=ff(1-+qq) feu —a—+qr=fV(1-+44),
jn nullam aliam cutiam  praeter citculum coimpetere.
Nam fumtis - differentialibus ob duz==gdr et rdq.=

Cfadg iyl g T .- Y
Ahls ideoque r = yiicgp Vel etiam propter dlmﬁone‘?}
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dy=o, vnde primo linea recta dicta pr0pr1etate gaudet

Demde cum {it #—= Qr--fV(x—p-qq) erit u___.v(’ff_f;_’—@ —

fv{ ]/ 1+gq) { _,_qq) Erit ergo 3 ——4 vnde fit r—

T +u2) feu f=V (r—u). Quia autem fado w—o fi-
eri debet r—# erit f—¢ , indeque &*—r*~-un. Cafus ita-
que memoratus quo fit. (u gr)2 —ff (1-4-44) locum non
habet , nifi fectio BD# , fuerit femicirculus vel triangulum
,1f0fceles ‘Denique id et1 am hic gencraliter locum habet,
vt , quaecunque flerit curua BD4 , curua AB quae{hom
'ﬁmsﬁcwns femper cuadat algebralca , cum formulae inte-
grales. con{h‘u&mnem algebraicam non afficiant.

“PROPOSITIO 68.

Problema.

w14. Si data fit corporis ABDb tum feltio amplis- Tnb Rl

fima BDb , tum etiam figura fpinae ASD feu fectio dia-

metralis A C D, plidumque ita fit comparatum <t omnes
[fetiones wertic ar]ﬂs parallelas Jeltioni mediae ACd eidem fint

fimiles ;. determinare vefiflentiam | quam hoc corpus fentzet

i curfu dzreﬁo ﬁ’c undum d:reéfzanem CAL in agua pf o-

moumtur

Solutlo

Cum prlmo data ﬁt fectio verticalis diametralis A
CD dab1tur aequatio inter eius abfciffim AR —7 et ap-

licatam R S = s, ita vt s aequetur funcioni ipfius 7 fu-

turumque fit ds— pdr exiftente p pariter functione ipfius
r. Deinde fit interuallim AC—a, quo vertex A a fe-
&ione amphﬁima BD4 diftat, atquc pro hac feQtione

o T t2 BDC




-
L] s
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BDC ponatar abfciffa CG=—y , quippe quae aequalis eyg-
det fecuiidae variabili P M=y , trium iliarum X, J et z, quae
in aequationem localem totius fiperficiei ingredientur | gy.
que applicata GH=—u , eritque ob hanc curuam cognitam
# functio ,quaedam 1pﬁu5 ¥y, Iita vt pofito du__qdy fir~
tura, fit etiam 4 fupctio 1pﬁus J 5 pofito vero y—o , abi-
bit. GH u in"CD, que fit —¢ ita vt ¢ tam fiat va-
lor 1pﬁus u pofito y=—=o quam valor ipfius § pofito r—z,
Iam cum fectio FGH, parallela fe&ioni ACD, ecidem
fit. fimilis.erit CD:AC=GH:FG, ex quo fit FG=

aun

% Sumto nung in fe&ione FGH punc?co M homologo
pun&o R in feé'hone ACD erit FM=%, et MQ=z

— 2, Porro ex M ad axem AC ducatur normalis' M
P—y, quippe quaec aequalis eft ipfi CG, et pofito AP

au TU

ket CP=ma—a—=GM=21% —% vnde fit .x=z

RN

=0 Quare cum ex curnis ACD et BCD datis

fequentes vatiabilium x g, et 3 habeamus valores x—=g

(a—r)u s aqdy+rqdy+uir . et

— S yJy=y et z—'"—-,ent dx— 5 :

dy— MEUI Nbi cum it T —dw - DT fer gy
—pdx - {“P*"P”‘j MY quae aequat10 cum canonica 4 3= P
dx 4 Qdy comparata praebet P— p et Q =BT Gea vy

¢
2 Z 42 2
1+ P4 Q= L "_'_f,.‘ip- il ik quae expreﬁxones duas
comple&untur quantxtates variabiles a fe inuicem non pew-
dentes fcilicet J et pery datas “ et g, atque 7 €X €

PPdy ' czjﬁd'y
que datas s et p. Hinc erit e = i mirmmr

in cuivs differentialis integratione tantum y eft variabilis, ak
que 7, s et p tanquam conflantes {pectantur. I_nt.@gfaa@nﬁ
o ' ~ autem




DERES. QVAMCORP. QVAECVNQ.IN AQV . &%. 333

autem ita abfoluta vt prodeat o, ;" pofito y—o fieri debet
y=BC feu #=o0 ; .quo facto prodibit functip mera ip-
fius 7 quac in d{ duca denuo mtegmn deber.  S¢d cum

dx pofico y conflanti fiat =" ideoque ab y pendeat ,

?
duplex ifta integratio inverfo modo eft inftithenda , ponen-

do primo y conftans. Nam. queniam - formula generalis

. ~ = P3dvdx . .
ad refiftentiam definiendam eft [- +Py g2, quac duplicem

integrationem requirit alteram pn‘hto x conftinte , altgram

pofito y conflante , ea ob dr—"2 . pro - nofiro cafn abit

' 3 d d 3
in hanc ff & +pil.i’;zflp P cuius valor pariter - duplici 1=

tegmtlone eft eruendus, in qinrt:rm altera y cum # et ¢4,
in altera vero  cum p et s poni debet conftans. . Hoc-
que modo rem abfoluendo perinde £{t vtra integratio pri-
mum abfoluatur.. Viraque antem inregratio ita perfici de-
bet , vt.integralia per omnes valores . variabilium 7 et y
extendantur.  Hoc exgo momtO prodibit 1eﬁﬁcmme vis ho-

3adrd.
rizontalis in dire&ione AC repellens—2¢q /,Cgp G P&i*_qz{‘ e
Refiftentiae vero vis verticalis corpus furfum vigens erit
— prudrdy :
= 20vf] o ST 7. Ad cuius locum applicatio-

nis fen punétum O anuemendum ob x—+Psz—
—{ e s0) p2 udrd -
E—UETIEEY il quantitas ] (_;_; ‘;’“*'qp w};’r’; =%, dinidi de-
cpudrdy > .
beét per [ P apr s » quotusque indicabit interual-

lm AQ. Q. E.I.

" - ! e . . :
1% I ST

R S g
Corol] 1

715. Cum in fé&lone qquae BAS applicata GF
ad applicatam GH' fe&ionis. ampliffimac BD4 conflantem
habeat rationem , .-curua, CBA affinis it cppuae,, (;I;D

Loyl

vt fi data fit curua CBA fedtio aque ACB f1c11hme in-

notefcat, Tts Coroll.
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Coroll. 2.

w16. Huius igitur problematis folutio fimilis mane.-
bit, fi loco curmae BCD daretur fectio aquae ACB;
quamobrem dummodo omnes fectiones verticales F G H"
inter fe fint fimiles, perinde fe habebit folutio , fue -
va ACB detur fie altera BCD. _

. Coroll. 3.

—21%, Quomam porro tota corporis ABDJ folidias
generaliter eft = —2/J Qy dydx erit pro noftro cafa ob dx
— U ot Q= LN pliditas — Z [Jap-pr—+)qu
ydrdy.

Coroll. 4.

=18. Harum duarum integrationum inflituatur pri-
mum , in qua y, fimulque # et ¢ ponuntur conftantes,
fiet [ (4p—pr+s)dr__ﬁdr+j(a- rds—t areac ACD fi poft
integrationem ponatur #—=¢. Haec area ACD ergo fi

dicatur —ff erit foliditas =25 fquy dy.
Coroll.” 5. -

719 Deinde cum fit jqujdy__fuydu erit fquyd
y= —ifwdy =-ifwdy pofito u=—o. Quare totz
fol1d1tas prodibit — % furdy | quae .expreffio eadem ex na-
tura conftructionis oritur. |

Scholion.

~20. Quoniam figura fectionis aquue ACB ex fo-

la fectione ampliffima BCD determmatur neque 4 ﬁgum
o | ﬁ..
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fecionis diametralis ACD pendet fimul etiam ifta quaeftio
eft refoluta , qua folidi refiftentia quaeritur , quod ex datis
curnis ACB et ACD ita generetur vt omnes {ectiones
FGH plano diametrali ACD parallelae fint inter fe {i-
miles ; adeo vt non opus fit hanc quaeftionem {eorfim
tractare.  Simili modo in cafu praecedente , quo datae
erant fe@io aquae ACB et fe@io amplifima BCD huic
autem parallelae feGtiones omnes SPT pofitae funt inter
f¢ fimiles, corva ATD a fola curua ASDB determinatur
vbique enim habet PT ad PS eandem rationem eam {ci-
licet quam habet CD ad CB, ita vt cuna ATD affi-
nis fit curmae ASB: voco autem curias affines , quae
communem habent abftiffam, et quarum applicatae aequali-
bus abfciffis refpondentes datqm inter fe tenent rationem ,

ita omnes elliples vnom axem communemn habentes funt
fecundum hanc definitionem cumae affines ; fed mox hanc
definitionem pluribus evoluemus.  Propter iftam igitur affi-
nitatemn , qmae inter fectiones ACB et ACD intercedit
alteram quaeftionem etiam non attigimus , qua quaeri pof
fer refiftentia eivsmodi folidorum , quae ex datis curuis
BCD et ACD ita ‘generantur vt omnes fectiones SPT
fetioni A CD parallelae ipfi fimul fint fimiles. Hinc
etiam in fequentibus , vbi ommes fectiones horizontales in-
ter f¢ fimiles ponuntur alterutram curarom BCD et A
CD pro data affumere fufficiet, cum pari modo altera
alteri fit affinis. . Hoc igitur pa&o numerus problematum
pertra&andorum , i quidem perfe¢tam enumerationem fa-
cere volemus , ad fui medietatem  diminuitur. |

Exem-

Tab, XXX,
fig. 1.



Tab, XXX,
fig. 2.

936 ¢ . .CAPVT SEXTVM - ' .

Exemplum 1.
=21, Ponamus omnes fectiones verticales FGH
fectioni diametrali ACD parallelas efle quadrantes Clrcuh
centris ‘G’ defCriptos , feu folidum ABDZ genératum cofi-
verfione ' figtitae BDS: circa ‘axem immobilem Bb. - Ryt -
ergo ACB quadranis circuli , ideoque’ ¢ =, et 5=V
(aczr-—rr) . vnde fit p __.‘,E::% et I —l—PP ‘—'W_,:r |

atque dr——rp—l'-‘f_._\,z;ir,ﬂ). His ﬁlbﬂlmtlﬁ prodit 16[' -

r)Sudrd
ftentiae horizontalis vis — 52 ff H_,,%q—?—? arrry  Ponatur prima

: — ) 3dr L
% cum y €t ¢ conftans , , atque integrale [ ¢ mf)r,.) pofito

poft integrationem r—a fiet =z4* quare vnica mtegra-

tio reftat | 1deoque erit reﬁf’fenﬂd quefita =% ;f?;q;, |
quod integrale ifa eft acc:p:cadum vt euaneicat poﬁco J

== 0, tumque pomatr #==0, Reﬁﬂenuae autcm vis ver-

—_ Qz-r)’udmfw
tlcahs, qua corpus firfim vigebitur erit = (g

prior vera mtegraglo _pefito y cqmﬁant@ Faé’co r=a dat

J(a —-r) W*"‘ - Hing ergo provenic refifténriae Vis- Vorth
calis *= ;_—,_%q )emque icum: it = {“"2""""1”“ —a, et
intéruatinm AQ=—=q, & pun&um O, cui vis illa: vem-

calis eft aPPhcam 1nc1dci; 111 1pfum puné’cum C

Coroll L, -

72}5!;. In humsmodi 1gitur ;:olc'poribus,2 quae ref?@@ﬂ
axis Bé.funt rotunda., refifientiag. vis -horizontalis 4d g
ticalem conflantem::habet rationem ; .feilicet refiftentia yov
ticalis fe habebir ad horizontalem Vt I ad 2, ita V& Vs
verticalis fit duplo minor , quam horizontalis, Coroll:

-

e.?r?
R

1,31
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Coroll. 2.

723. Si fectio amplifima BD4 quoque fuerit fe-
micirculus ita vt corpus fiat quadrans fphaerae; ob CB
—=CD—a, erit u:V(a’—y’) et ¢g== Js5e ; quare fiet
[ri  f R 2T e rcﬁﬁcnua horizontalis
prodeat —"”ﬁ ct vertlcahs =T,

Coroll. 3.
724. Si fe@io amplifima BD# fiat triangulum ifo-

fceles , ita vt fit BC=Cb=14 erit u—a-% etg‘:'.—"
L3
Ex hlb fiet [ 22 — 2 [(b—y)dy = o ¢ quare re-
b3
fiftentia horizontalis erit = ;2% ;5 et vertcalis — [y

Coroll. 4.

725. Intelligitur ex hoc cafu refiftentiam ceteris pa-
ribus eo fore minorem , quo maius fuerit difcrimen in-
rer latitudinem BC et altitudinem CD. Manente enim
b in his formulis , refiftentia fit maxima fi ponatur a—5.

Exemplum o.

226. Sint' nunc omnes fectiones verticales FGH ,
quae fectioni diametrali funr parallelae quadrantes elliptici
inter fe fimiles: eritque fectio diametralis ACD pariter
quadrans ellipticus cuius alter femiaxis AC—«, alter CD

—¢, vnde fiet s==CV(2ar—rr) atque P-——E‘Tci%'__‘%
Sit breuitatis gratia a—r=—1¢, fiet s=— SV (&) et p =

( 2\.

T
2ziga)~ POIroque (a-7 )P+5—vca~ 17 -
Vv €x

a; -tz)atque I"“}—p ._.._._c pE
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e, PSudrdy ~cfSudtdy
€X quibus fit (i -p*)-qHap-Tp+4-5)* — (a5(:~+-q/)—u(at&):ﬁ)\((m}

Integretur primo haec formula ponendo y et u et g con-

ftantes, ita vt integrale ewanefcat pofito #—a, quo fake

L . cudy a?{1 -
fit = o ; orieturque i (- ¥ gz =N dzz )_*_t,z) A tang,

:,’girzﬂz) ) feu per feriem azqz‘_lffcz (1— a:é,;;j_z,.) “:((a;;;L 12;:’3
— aﬁi}%‘iﬁg@i ~}- etc.) ,. quae commodiorem praeftat vfim
quam illa expreffio, quippe quae fi ¢>a ceffat a qua-
dratura circuli penderet’, fed ad logarithmos reducitur. Hine
itaque refiftentiae vis horizontalis , quam hoc corpus fen-

a’(r—l—q’) a¥(r -7 (a2 ‘cz)

tlet erit — 2¢? 'Ufazqz_*_cz (I - 2 (a%g> ,_{_L:)—‘— s(a2qiq-cip

P 2V 422 2 .
¢ r(;tgz i(:.:zir) - etc. ) integratione ita abfoluta vt fiat in.

tegrale —o fi ponmanur y—¢ , tumque poni- debet y—=C
B feu v—o. |
Exemplum 3.

7247. Sit nonc tam curua ACD quam BCD qu-
drans. ellipticus , ita vt quadrantis elliptici ACID femiaxes
fint AC—=a et CD—=c¢; alterius vero BCD fémiflxes
BC=p et CD=—¢; ent ergo prime vt ante §—

i

V (2ar-rr) et p = a,;;fg; 7 feu pofito a—r—t erit 5= <
~{aZ-cT)t2

Via-it), p— w(az 5 I-+p° __az((ff ,f) ! ; formulaque refiften-

Sudrd
tire horizontali inueniendae imferviens _ﬁ;zj +qu¢?-?1}+5)3
e 3uitdy

fiet — oo cz)tz)v{az % Cum nunc porro fit# =
£/ — beVr-cByt

gV (br-y7) erit g pgaas et 149 = g5 > MG
formulz illa differentialis tranfibit in hanc

heZi¥itds (b’—-_y’)z ' .
Glu? v“--a“(bz——c’):y’--b*(ﬁ-’--c’)t"-{—b’(q’-—-c’)t’y’w(a’-—-t’)

Clifs




