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§. 1.

) Curima quondam a Fepmatio theoremata arithme-
tica fed fine demonfirationibus in medium funt
prolata, in quibus, fi vera effent, non folum exi~
mmiae numerorum proprietates continerentur, verum etiam
ipfa numerornm {cientia, quac plerumgue analyfeos li-
mites excedere videtnr, vehementer eflet promota.
Quamuis autem ifte infiznis Geometra de pluribus, quae
propofiit, theorematis afferverit fe ea vel demonfirare pof-
fe, vel faltem de eorum veritate effe certum: tamen
nusquam ,” quantnm  m'hi con@at demonflrationes ex=
pofnit.  Quin potius Fermatius videtur maximam theo-
rematam foorumy numericorum partem per inductionem
effe affecutds; quippe quae via fere vaica ad huiusmo-
di proprietates eruendas patere videatur. At vero quam
parum indu@ionibus in Hoc nEUOtIO "tribui poflit pluu-
S bus exemplis poffem declarare; ‘ex guibus autem vni-
i cum ab .ipfo” Fermatio dciumtum attuliffe “fufficiat. Lo-
1 . ‘ ! S 3 quor
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quor nimirum de illo theoremate, cuins falfitatem fam
aliquot ab hinc annis oftendi, quo Fermatiug afferit omnes
numeros hac forma 2:*—-1 comprehenfos efle nume-
‘ros primos. Ad weritatem autem huius propofitienis
emincendam inductio ommnino fufficere videatur. Nam
practerquam quod ommes iffi numeri minores quam

Tococo fint reuera primi, demonftrari etiami facile pot-
et nullum numerum primum, 600 non excedentem
hanc formulam 24" 1, quantumuis magnus etiam nu-
merus pro # {ubflithatur, metiri. Cum tamen rihilo-
minus conftet hanc propofitionem veritati non efle con-
fentaneam, facile intelligitnr, quantum indu@io in hu-
iusmodi fpeculationibus valeat. S

§. 2. Hant ob rationem omnes huinsmodi nume~
rorum proprietates, quae fola indu@ione nituntur, tam
diu pro incertis habendas efle arbitror, donec illae vel
apodicticis demonfirationibus muniantur vel omnino re-
fellantur, Non plus etiam illis theorematis, quae ego
ipfe illi {chediasmati, in quo de memorato theoremate
Fermatians numerisque perfectis tractaui, fibieci, fiden-
dum efle cenferem, fi tantum inductionibus, qua via
quidem fola tum temporis ad eorum cognitionem per-
uveni, niterentur. Nunc vero, poftquam, peculiari me-
thodo demonftrationes horum theorematum firmiffimas
fum adeptus, de veritate eorum non amplius eft dubi-
tandum. Quocirca tam ad veritatem illorum theore-
matum oftendendam, quam ad methodum ipfam, quae
forte etiam in aliis numerorum inueftigationibus  vti-

litatem
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litatem afferre poterit, in hac differtations meas de-

&
n a0 o
mouﬂratlones explicare conflitui.

MNEs _ :
ume- & &. Propofitio_autem, quam_hic demonﬁmndnm

itionis fuscepi, eft fequens:

Nam N . . ¥ o
quam Significante p mumerum primum, forsmila 2= ~% Jom=
3'P0t;' per per p dinidi poterit, nifi a per p diuidi queat.

2ntem - Ex hac enim propofitione .demonflrata fponte reliquo-
n nu- | : Tum theorcmatum veritas fluit. Cafum quidem formu-~
ihilo- lac propofitae, quo eft #—2, jam'ab aliquo tempore
} cofn= - demonfiratum dedi; attamen tum demonfirationem ad
1 ho- .. © generalem formulam extendere non licuit, Quamob-
| rem primo huius cafis probationem afferre conueniet,
. . quo tranfitus ad generaliora eo facilior reddatur, De-

ume= - monfiranda igitur erit {equens propofitio: -

tam L , .
b Significante p numerum primum impayem  quemcungue ,

Jormula 227 — 1 femper per p diuidi poterit.

Demonfitratio.

Loco 2 ponatur 141, eritque (I-4-1)F~T—

i | —1a P2 — 3 ) (pmz} e }(P—2) (=3 ) D=
1 via . I-—}—-? +(P ){P )_l_(iﬂ L:}(PL ?7-3 .’JF(P:.}?Z. )1J3 a)'P +)

étc. cuius feriei terminorum numerns eff = =p et prcy—
. inde impar. Praeterez quilibet terminus, quamnis ha-
‘beat fiactionis fpeciem dabit numerum integrmm ; quisque

enim numerator, vti fatis conftat, per foum denomi~

natorem dividi poteft. Demto igitur feriei termine

primo x erit (g )P—7m g == 27 — 1 = P:—’+
('P-—J)(P-——z)._l_(P:!)(?ﬂ‘z}{?:i),_%_ff’-—i)(‘ﬁ—-z)(?-——z).(?-—i)'_i_ etc.

LD 2 2 I 2. 3

quorum
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quorum numerus et =p—1 et Propterea -par.. Col-
ligantar igitur bini quigue tumlm il vnam fummam,
quo, TErmINOrim NuMerns fiar duplo mmor erit of—r
; ptp—n)_? P! P—x)(?-~}fP_’)+?(?~r) pﬂ}p )_P_—_*) (p—s“,} _

3- + 3
- etc. cu1us fenm vitimus terminus ob p numelum

(Do) o m e m o e .
imparem erit f.”’l_’)? 2) ) = Ap-

paret antem fingulos terminos per p efle diuifibiles,
pam,cum p {it numerus primus et maior quam vilus deno<
minatorum factor, nusquam divifione tolli poterit. Quam-
obrem fi fuerit p numerus primos impar, per illum
femper 2?7~ diuidi poterit. Q. E. D.

Aliter

Si 2?~'—1 per pumeium primum p dividi _pot-

eft , dinidi quogue poterit ews duplum 22—2 et vicif~
fim. At eft 2f— (r-1)P =1 -+"P+P( e
ptp—--)(g_—;z_ m—m-===24 1. Quae feries t61 minis
primo et VItlmO tmncata dat 1’—!-“?“!)—!—? P—_’”Pﬂg)

=]

e —— +])—°P—2 Perfpicuum autem
eft iftius feriei quemms terminam per p eflc  dinifibi-

lem, fi quidem p fuerit numerus primus.  Quamobrem
etiam femper 2%—2 per.p et propterea quoque z—:
~—1 per p dinidi poterit, nifi fit p—=2. Q. E. D.

—i=

o2

§. 5. Cum igitur 22~ —1 per numerum primum
imparem p diuidi queat; facile intelligitur per p quoque
diuidi pofie hanc formulam 2™P—1)_ 1 denotante 7 nu-
merum quemcungie integrum. Quare feguentes for-
mulae quogue ompes 48 —1, §PT—1, I6P—T 1

gtc.
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fotc. per numerum prifmum.p duidi’ pot-erlint,. Demon-

pfata- igitur eft veritas theorematis ‘generalis pro omni-
bus caﬁbus\, quibus 2 -‘B_ﬁ, -qﬁa-e_u_isibinari'i.'_pot@ﬂas,. et p
‘quicunque \umerus primus pragter binaginm.:.

§. 5. Demonftrato munc kot theoremate €iis ope

sl

fequens_quogue_demonftrabimus. R
TTheorepa. - -

per illum femper baec formula gF T —X diuidi poterit.

Demonfiratio.
§i g?——1 per MUMErNT prifnum P excepto § diuidi

~pot- poteft, tum gP—g.pery diuidi._poterit, guoties p fuerit
-")lﬂf'* nimerns primus quicungue, et vicifim.. Eft vero %=
: L o NP— (p—=) , —1)(p—)

-+ (i)t 1-tpoo B g EERER S - - - -
minis —+—$.2P”‘+2'P, cnius feriei fingnli termini praeter pri-
V{(p—z) mum et vltimum per P dinidi poterunt, fi quidem p
lutjam fueric numerus primus. FPer p igitur- dinidi poteft ifta
Sfibi formula- P —of—1, quac acqualis eft huic q?—g—2?
brel 2. At of —2 {emper per p numerum primum di-
) 7 AR . B i
M,E: - midi poteft; ergo etiam 3?—g. Quare g¥ -1 fem=
5. " per per p diuidi poteft, quoties p fuerit numerus pri~
‘ mus excepto 3. Q. B L S
mum ' . .
Jocue ) §. 6. Eodem modo vlterius progredi liceret ab
- gu hoc ipfins @ valore ad fequentem vnitate maiorem.

for- Sed quo demonfirationem generalis theorematis Imagis
Sy concinnam magisque genuinam efficiam, fequens prae-
' etc mitto

o Tom. VIII. T - Theo=

Denotante p nunserum PRI yenicungue pracier-gy ‘
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| Theorema.

Dengtante P fumeym. primui fi ab—a per P di-
pidi polefl; tum per idem p quoque formula (a--% VP —
a—1x diuidi poterit. |

Demonitratio.
Refoluatr (1~ 4)? confueto mor in feriem,
griitm (I ,_1... a‘)f’: 1 +%’a,+_i).£.?_2:ﬂa2 ,_l__ﬂi_):.}.!-@_sf?'_) 613-—-{"

1 I. 2.

- » gp—r - 4P cuius feriel finguli termini
per p diuidi poffunt praeter primum ¢t vitimum fi
quidem p foerit npumerts primus. Quamobrem (1—+a)?
g7 dinifionem per p admittet; haec autem for-
mrula congroit cum hac (x ~a)b—a—1— at 4-a. At
4t —q per hypothefin per P diuidi -poteft, ergo et
(z+a)P—a—1. Q E. D. :

§. . Cum igitur, pofito quod ‘a—a per p nit-
smerurn primum dinidi ‘gheat, per p quoque haec for-
ypula (g—-1)P—a—1 '_’dhjiﬁonem admittat ; fequitue
etiam (g2 )P—a—2, item (4-3)f—4—3 et Be-
peraliter (a--b)P—a—b per P dimidi pofle. Pofito
agtem g— 2, quia 2?-2, vil 1am demonfirauimus ,
per p diuidi poteft, ‘Perﬁaicuum oft formulam (&—2)P
}— o dinifonem per p admitrere debere,, quicunque
jnteger numerus 1oco 5 fubftiatur. Metietur ergo P
formulam g?—1—1 , nifi fnerit 2=p vel multiplo ipfius p.
Atque haec eft demonfiratio generalis theorematis, quam
gradere {uscepl.
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