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SEV
METHODVS INVENIENDI
_AEQVATIONES PRO INFINITIS CVRVIS
EIVSDEM GENERIS.

AVCTGRE
- Leonh. Eulero.
: 6 1. -

__ Vruas eiusdemn generis hic voco tales curuas, quae
3 a {e inuicem non differunt nifi ratione lineae

cuinsdam  conflantis, quae aHos atque alios vae
lores aflumens eas curnas determinat. Linea haec con-
flans a Cel. Hermanno modulus eft vocatns, ab aliis
parameter: quia autem parametri nomen ambiguitatern
creare poteft, moduli vocabulum retinebo. Eft itaque
modnlus linea conftans et invariabilis, dum wna infipj-
farum curvanum quaecunque determinatur; varios.sutem
habet valores et ideo variabilis ¢ft, fi ad diverfis cye.
nas refertur. ” Sic {i in dequatione y°=—gzx fumatur g
pro modulo, ex variabilitate ipfiis ¢ innumerabiles ori-
amtur parabolae fuper eodem axe pofitae et commu-
mnem verticem habentes. |

§. 2. Infinitae igitur curmae eisdem generis ome
Bes Vnica aequatione exprimuntar quam modulus cuf
| '- nobis
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ﬁﬁbls fémpél?' litera « indicabitur . in-greditur.‘ Huic:
* epim: modulo; fucceffive alii atque alif valores tri-
X prantiy, - A6qUALO- continuo’ alias dabit curtms, quae
. ompgs in Vma dequatione cositigentur.  Aequationem
" jione - modulum,_continentem ‘cum  Hermanno modularemy
- vocabimus ; ib gua Igieur. practer-alias-conflantes et €ius=
- demi valogis in. omnibus -'_curxiis .qliantitates infunt mo~"
" duilus. 2 €t _fd!;l'a_e .'ira‘r'iﬁbilf‘:s ad curvam quamlibet per—
* ginerites . cninsmodi fint - vel sbfeiffi et applicata, Ve
sciffa et -ar€us curtae , V.el area curnae. et abfei T cto.
 prout. problemy foluendum poftalat. _

6 5. Sint igitur quantitates variabifes xet 2,, qUa€

ain modulo ¢ aequationem. modularem  ingrediuntur..
Perlpicmm’ eft, § detur aequatio- algebraicas inter X-¢t:

%6t 4, pro- vnica curua, in qua 2 vt conftans confidera=

-~ ‘tut; eandeny fore Gmul modularem fen ad omnes cur=
mas. pertinere ,, i modo- @ fiat variabilis, At i inter &

<l eti non poterit aequatios algebraica dari, difficile erit
‘ aeghationeni: odularen invenire. Nam-{it 2= fPdxy
Cin @, et ¥ , quemedocungue détur ,  few
Pdx, in qua: aeghatione &' Ve conftans confidera~
T r 5 intelligitur gequationem modularem haberi,, i in=-
" tegralis sequationis 4z P dur denyo-differentietur, po~
- fito etiam & vaiiabilii Sed cum integrationem' perfi—
cere non: liceat,- eiusmodi methiodus defideratur ,. qui
differentialis aequatio,. - quae prodiret,. fi integralis des
T nue - differentietr pofita ctiam & vagiabili ,, inuenizit
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. § 4. Ad confiruendas quidem et cognofcendas ey
uas aequatio 4z = P4z fafficit. Nam, daco ipfi modulo 4
certo valore confirnerur acquatio dz==Pdy, quo facto !
habebitur vna curnarem infinitarym , eodemnque modo -
aliae reperientur aliis ponendis valoribus loco 4. Sed:
fi in his curnis certa pundta debeant affignari prout pro-:
blema aliquod poftulaty talis aequatio ¥ =P 7% non fuf-""
ficit fed requiritur aequatio a fignis {fummatoriis liberg .-
inquafi non eft algebraica, etiam differentialia ipfius & -
infint.  Ex data igitur aequatione differentiali pPro vui--
ca curva d3=P4dx in qua g vt conftans confideratur, quae-
I oportet aequationem differentialem, in qua et 4 it
varigbilis, haccque erit modularis. Haec wvero mody—

laris interdum erit differentialis primi gradus, interdum
fecundi et altioris, interdum etiam penitus non poterit

inueniri. : ’ '

§. 5. Quo igitar methodum tradam, qua ex ac-

quatione differentiali 4z —Pdx, in qua « eft conftans, .
modularis poffit inueniri, quie 2 vt variabilem con-
tineat; pono primo P efle fan@ionem iplarim & et &
tantum, vt fPdx faltem per quadraturas exhiber; pos-
fit.  Erit igitr 2=/Pdx, in integratione ipius Pdx,
@ pro conftanti habita. Quaeritur nunc  differentiale
ipfius fPdx fi etiam « vt variabilis tractetur ; quo ine
uento ipfique 42 aequali pofito habebitar aequatio mo-
dularis. Differentiale aurem ipfins JPJx habebit hane
- formam Pdw—+Qde, eritque d2=Pdy+Qda ae--
quatio modularis, fi modo valor ipfius Q effet co-~
gnitus,

§. 6.
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,6 Ad nmemendum antem valotein ipfius Qfe~
theorema. Quantitas A ex duabus varia-

T 'at 4 vtcungue compofia., fi -4 iffeventictur pofito ¢
;. bocque. di ifferentiale denuo difj erentietir pofito 4

2 ite. eb t_variabiliy idem. vefultat acfo inuerfo ordine

il i ﬁmmetur ‘pofito u confiante. hocgue d{ﬁerentzale
V4

Jenis) ;;d@ﬁ‘rentiefur pofito r cmytcmte ~aF " wariabili
it A=Y, (£2—-nu’), differentietur poﬁto 17 conftante,,
= Gbltlll‘ _L‘;(t’iﬁ:ﬂ,) Hoc denuo dlfferentletur pofito #

—ntydtdu ] .
-, Iam ordine inuer-
- (t’—-}—nuz) - .
" ;(Zt“ -+-.nu Y. poﬁto u conﬁante ‘eritque

ﬁ' ntiale. g7 ,’,Uz_f'f_t,;u,]', quod denuo dlﬁ'ercntmtum pdﬁto r

__ntudtdu

id- quod congruit cum prius

ia in qulbusque ‘aliis

utem hums -tHeorematis vemtatem
i facﬂe;‘ perfplcmnt demonfirationem tamen fe~
im ex ipfius "differéntiationis patnra peti-
“fim&io ipfarum 7 et 7, abeat AinB
fatar #-td#; at pofito -4~ d# loco u ab-
Poﬁto autemn fimul £ - 47 loco £ et u—+—d u
o 4 muoeetor- A in D.  BX his perfplcuum eft, fi
in B _fcmbatur u-Jr— du loco u, prouenire D ﬁmlhque
modo::fﬁ” in. _C ponatur t—4-dt loco? produurum quoque
His praer 1E 8.5 -fk d1ffelentletu1 A pofito # conftante
"4, ‘nam, poﬁto ‘w—t-du loco u abit A in G,
Z | cle—-
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differentiale autem eft C—A. Si porro in C— A po- -
natar £ —-4¢ loco ¢ prodibit D-B, quare differeutialeh-ﬁ.
erit D—B—~C—A.. Inuerh nunc ordine’ pofito £ - 7y
loco ¢ in A habebityr i i mle i

fito w4y loco u abit in D~C, quare ejus differen-
tiale erit DHB-—_C—i—A, id quod congruit cum dif..
ferentiali priori Operatione inuento, Q.E. D.

§. 8. Iftud autem theorema hoc modo inferuit ag
valorem ipfins Q inueniendum. ~ Cum P et Q fine fun-
Ctiones iplrum g et Ty It AP=Ada-Bga e e}
—=Cdx+Dg, Atque z com fit =[Pdx, erit quogue
finctie ipfarum 4 et &y politum autem ef dz2=Pdy
—+=Qdz. Inm fecundum Theorema differentietur
fito conflante , eritque differentiale |
differentiatum Pofito « conflante dabit
T operatione differentiale ipfits 2 pofito Primo 2 con
funte et Pdxv, huins vero differentiale pofito con-
ftante eft By Quare vi theorematis aequalia effe
debent Cdudy et Bdady, ex Qo fit C=B. Dy. -
tr antem B ex P, differentizle enipy ipfins P pofito
conftante dinifum per 4z dat B.  Cum igitur it dQ—
Bd’.l‘*}—D'chz‘, erit Q=fBdx, §i in hac integratione ¢
vt conflans confidererur,

§- 9. Ex his ergo habebiogr dz— Pde—+-dafB da,
exiffente JP— A dx+Bda Sj igitur Bdx integray
poterit, defideratq habebitur acquatio modularis. A g
Integrari non Poteft aeque inuiilis eft haec aequatio ac

‘ ' prima
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. orifna. 2=f P 4%, ytrague enim snuoluit  integrationem
: g - gifferentialisy in qua @ vt conftans debet confiderari, 1d
. qﬂgggﬁ%-:C.OnHa; naturam aequationis modularis , quippe

in:.qua g, a€que variabile effe debet ac & et 2.

S e 10.' Quando autem Bdx integrationem non ad-
i m“itnt_nontémen gequatio inuenta -Vt inutilis ormnino
eft neghgenda Nam 6 -i;itegi-afio ipfiis Bda pendeat
ooaf Pdx aéquatio’ moduldris potexit exhiberi. Si enim
 fuerit fBdx=afP4 »-+-K exiftente K finctione ipfa-
7 g et X algebraica, erit ob [Pdx=z, [Bdx=aZ
o -k et dz=Pdx-i-a2 Ja-+Kda, quae aequatio re=
u.e;;__g"exit modularis. Quoties igitur ‘Bdzx vel reipfa po- i
terit. integrari, vel ad integratiopem ipfius Pdx deduci,
a';eqilati.o;:habebiitil_r modularis, quae erit differentialis pri-
~“mi grades. - At i Pdx eft integrabile, DE hoc quidem
Tt opus-efty foed 3= [Pdx erit fimul acquatio modularis.

7 g xr. Sioautem. JBdx neque algebraice exhiberi -
* peque ad f P4 reduci poteft, “difpiciendum eft, num
L fBdx 'ad - integrationem alius differentialis, in qua @ non
- ineft, poffit reduci. T ale enim integrale inqua & non
- “ineft nonturbat aequationern modularem, cum fi libue-
Xt 'pe differentiationem  tolli poffit.  Atque codem i1~
Cre, G fPdx reduci poterit ad aliud integrale, quod &
non ;dnfgi-;}et_5__‘, nequidem hac ipfius Q dererminatione
0 opus eft, fed z=—=/Pdx flatim dat aequationem modu-
o dwem, e 8 A JPax=hfKdx data b per a € K
R !‘f;e_:;_:'x;_:.t':.n;if'tur:ﬁ_;"_f{r-’it aequatio modularis z—hfKdx feuy
S K,

Z 2 §. 12.
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§. 12. Si autem haec omuia nullum inueniant lgw
cum indicio eft, aequationem modularem primi gradus
differentialem non dari. Quamobrem in altioris gradus
differentialibus quacri debebit. Ad hoc differentio de-
nuo acquationem 42 P gy - dafBdx. Pono autem
AB=Edy - Fq, » QUO fa®to. erit ipfius fBdw diffe-
rentisle Bdw 4 JafF 4y, Differentiatione: igitur per-

acta et loco [Bdx ejus valore ex eadem acquatione -
nempe 4% Tax » babebimr die—P g7, 1 gpan:
B ke L P SFdx. Erit igitar
de.ﬂE‘: %_dz:ﬁda__]’;l;im_%#_kPixﬁda_%n CUIR
autem fit dex-::gf—%”- et [Pdr—z; i fFdx re-
duci poterit ad integralia fBdy et JPdx vel g reipfa
poterit integrari, habebiryr aequatio modularis quae erit
differentialis fecundi gradus. Vit fi fierie JFdy—afBdx
+E8/Pdr+K, datis o et S vicunque per 4 et con-
ftantes, et K per 4 o 2 conﬁzm.tes, erit aequatio mo-
dularis haec d:rd:!z—dzdda—j@déa:—_lﬂﬂida—-d}’dadx_ Bdx

das T —==

da —=
&iz—oPdx

a4 1+ Ez+K. Ar B €t F ex dato P ficile re~
periuntur,

§ 13. Si [F4x quod antem rariffime eyenie vel
non amplius in f& coptinest 4, vel ad alind poffit re-
duci, in quo # nop fit, aequatio inpene differentialjs
fecundi gradus pro tima modulari poteri haberi.
Sed i hacc orniy noéndum fuccedant, adhyc diffsren—
erit Fdv - 4gfH gy pofito ¥ =Gdr--Hgy,, Quo
facto videndam eft el 4p JHEx xe ipli poffir exhipe. |

3

tiatio efy inflituenda , ip qua differentiale ipfus JFdx
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g, vel an pendeat 4 praecedentibus [Fdx, fBdx et
- JRdwy gel an poffic ex figno fumnmatorio 2 eliminari.
" Ouorum {i quod obtigerit, habebitur aequatio modula-

fis differentialis tertit gradus; fin vero nollom  locum

Jabuerit , continianda eft. differentiatio fimili modo do-
 pec figm fymmatoria potuerint- eliminari

6. 14, His generalibus pracmiflis ad- fpecialia—-ac~
~ cedo, cafus -enolnturus, quibus fincio P quodammodo '
Nt determinatur. Sit igitur P fimétio ipfius x tintum, 4
- ,;:f_.pl.-_ty_:rftrs_ pon inmoluens, quam littera X defignabo , erit

ergo dz= X da, quae quidem aequatio quia mon con-

. tinet 4, ad vnicam. videtur curudam pertinere,, neque

. gd modularemy pracbendam apta effie.  Sed cum in in-

... ¢ tegratiope conftantern  addere  liceat, poterit effe 2=

S | X dx A~nafen Jifferentiando 3= X 41 da, quae

el efhevera acquatio modularis.  Eadem aequatio prodiif-

o fety f fuxta regulam X differenriaffom pofito & con~

| o flante, vnde prodit B—o €t [Bdx=m conftantl; O~
o igitur effet aequatio modularis 4= Xdx+nda

ST c.ﬁi:‘-us*_ldﬁo potius i cegralis z— [Xdx—-84 yilrpatur.

IRURE T Sit mmc P—AX, exiftente A funétione

R ___;ipﬁix-s?-:d;._‘;;ct_,,_:}; ipfins a tanwm. Cum igitar fit 2=

derﬁentz::‘f AX dx fen quia i jntegratione. 4 VC
P _i_coqﬁihs{d;ﬁbe_t{, confiderasi, 3= 4 fXdx. Quae aequa-~

" tjo. 'f_e'u--:“'_@i‘ugf;.'_Idiﬁ'etem_iiﬂisa Adz—zdA—A X dx erit
“dequatio ‘rodularis quacfitz. Loco A quidem eum fie
e ﬁlncftmlpﬁus s tanmmy, pomi poteft ipfe modulus @
S omm loco moduli efus findtio quaecnaque codem wire

pro: modulo haberi poteft.

o Zz § 6.
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§. 16. Sijt P=A X litteris A et X eosdem
VE ante retinentibys valores. FErir ¢ .
Xdx atque R=Ax—-[Xdz, que Aequatio jam e
modularis ; quia modulus A non eft jp figno {umma-
torio inuolutus, Sj quem autem fY 7y offendat, gif.

ferentialem aequationem 4 S=Ady KEAA-X gz Bro
modulart habere poteit, o
§. 19, Simili ratiop

uenire licet , '

A 2 B') -
flantium excepta 4, Namaue ob 7 —AXdyx By
A+ CZdx erit z— AfXa'x—-}-BfY{jx__l_‘ C/Zix,
quae {imul eft modularis, epm mody

_ Hus o Nusquam
poft fignum fammacopiym reperiatur,

42— (A /-
{en fq’ﬂ:(A-{—X)““’: ‘""m—"—-—-——. Cum igi-
tur {it fdx{ A -}—-X)”:‘:z, i haec dyo 1'11te_
inuicem pendeant, vel fa’x(.A—]—X it
fam exprimi poterit, habebjmyy quod E}uaerjmr_

gralia a e
Algebraice et - -

trum contingat denno differentiatig eft inf’cimeuda'. Eft

autem diffirentigle Ipfiys f. dviA - == g =Xy

=D AS A Xy gy D & Ao Xy,
ndA

Erit
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T  dy—(A-Xdx
_}%E“i’tfltqquc J dA‘(A—}—X)ﬂ_zi(z I)dAD . —7A
=X

(H“_I) p A -, i;Quare -videndum-eﬁ an fdx(A+X)n;,

' o{ﬁl_: _.v;el_ mtegrarl vel ad _priora nmtegmha reduci.

s g9 S fueut numerns  integer afﬁlmatmus
aequatlo modularls erit " algebraica. Nam (AX)"
'_'pote{’c in’ terminos numero finitos refolui, quornm

e quisque’ in dx ductus integrari poteft, ita vt modulus

'*'f"'?.z in ﬁgnum fammatorium non ingrediatur. Erit autem
. aeqmtlo modularishaec z—Amp-+-2A— ul de—%—'%%——ll\n"z
o j}( dx ete. Examunudum igitur reflat quibus®cafibus
fi'n non, fuerit numerus integer affirmatiuus, fupra me-
i momtqc cond1t10nes locum habeant.
¢y §:go. Sit primo X—4x™, vbi & etiam ab «
" spendere. p@teﬁ,, erit exgo x—f(A—4-bx™"dx. Haec
formula, primo.ipfa eft infegrabilis, fi m——{ defignante
§ tumerum? quemcnngue “affirmatiuum integium: dein-
¢ etiam ' m = 3. His igitur cafibuis ‘aequatio mo-
ris fif algebraica: At fi m——%, vbi % ab 4 non pen-

n?

,poteﬁ 111a ‘quidern fieqmtlo integrationem non 1dm1t-

it Ted ftf:quens dz (A+5 % n)”tfx-{—;ldd,fg’x(A_’_B ¥ n) n— 1

- enadit 111teg1ab111s, fitque aequatio modularis differen~

B tlalls p11m1 cafus._ :

§:721. Non. folum autem, quicunque valor ipfi
W tubuatur aequatio modularis differentialis primi gra-
dub habﬂrl poteﬁ fed etiam fi fuerit e—fr™dw(A—bx)n.
Flct emm dz__xma’r(A»—}—b % V- -1dAfxm di Aty
. : Sed
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ATHA L ki nkA.

Sed eft fx”‘a’x(A-{-éx’“)”:*-———m P — )_——]—m P e
Jamde(Ad-paky~ | g JERdE(A - pykyi—r—
. M1 A

%%—_i— L (;:L:—ﬂ—i - Confequenter ha-

bebitur aequatio modularis haec Akda—(A ==bakyp
(A ™ gy XU AR) A (e g 1)24dA.  Similj
Jnodo modularis eflet inueptq » D foiffet 2= Bfamgy

(A-52% alia enim nop prodiiflet differentia nifi

sy . . . Bds—zdp N
quod loco % feribi debniffer % et loco 4z, 3 ]

qQuidem B ab 4 epam pendeat,

$. 22, Miffis autem huismodi litterae P deter~
minationibus, quippe quac_mimis late patent, ad gliag
accedo, quae multo facpius vfii effe poflunt,  Conti.
nentur hae determinatiores eq functionis cuivsdam pro-
pofitae proprietate » qua funétio eundem vbique - tenet
dimenfionum quantitatom variabilium numerym| Tales
enim fun®iones peculiari modo differentiationem 4.
mittunt. Vi fit # funio nullins  dimenfionig ipfarum
@ et ¥, cuiusmodi fune £, Wel=w’ alireque fimiles, jn
quibus ipfirum 2 et y dimenfionum numerys i deno-~
minatore aequalis eft humero  dimenfionum numerato-
ris.  Det autem talis fun&io « differentiata R g.ﬂ:+de;
dico fore Ry—-Sgz—p. Nam fi in fun®ione g4 po-
M r=—zy, omnia ¢ fefe deftruent et in ea praeter y
t 8 conflantes nully alia lirrers femanebit.  Hancobrem
in differentialj poft hanc fubftitutionem alind differen-
tiale praeter 4y non reperietnr.  Cum autem it x =4y
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” ”‘"-'“‘:‘ ."-rx—-'ady—%—y dd, ideoque dz;—,.—:Rady+3_yda+Sda
e AIEC ﬂﬁ'e~Ry+ S"“o Jeu. Rx—+4Sa=0.

. funCho m d1menﬁonum

| .

£ % nulhus d1menﬁoms-~ -—laﬁ‘er-e-n.m.e- '

Rxdr—«mudx—-s—Sxda.

o ‘ﬁ’,'m_‘t- _u ;. xm+1 R
ad-=cim -t 1ﬁz"elent1ale ﬁmé’cmms nulhus dlmenﬁoms

- Rzt~ Sax=—>0y. feu B 21 Sa=mu. Qua-
uc.ut u ﬁm&le s dimenfionum iplarom’, &” et A

R'd.%—-l—de frlt Rx"i"Sﬂ“d ﬁgu:.....

(=R%) fcu czdu___Rzzdx

o
;"

-‘praemdﬁs in dz=Pdx {'eu =
7 d1menﬁonum ipfarum 4 et X, erit

& fin&io dimeafionum s~ T ‘Quare ﬁ £o—
pu de+Q_aa, erit.. Px—i——Qa::(n——}-—x)z.
¢ ipfius . Q. fubftitutus  dabif aequationem
z::Pd.x +—((m+1)z~?x feu adz
/ de a. Quae tantum eft dif-

i “Cum autem generaliter crat
rit hoc cqfu (n4-1)fPdi=afBdx—+
p _rfp1c1tur hoc caf 1 mtega.ale SB a’ x fem-

. aequatlo modularis proueniet eX con-
Pofito - enimt AP = Adx-+Bda,
“Cum-antem fit dz=Pdx—-da

Aa SBdx
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SBdw, efit’ dia == P gyt AT Py 4x) in qig
inteégiatione 4 conftans habetur, Fri igitur I» Pde=s f‘f;
A%, et f[Axde—=Px—[Pdx ob JAdx=p, Habe-

bitur_itaque s —P gy & B=HI)2—Pay, id quog
prorfus copgruic cum praecedentibus,

§. 26. Retinente P' fium valorem # dimenfionum,
Sit 2= fAP X gy » Vbi A fit fin@ie ipfius ¢ et X ipfins 2
tantm.  Erit jginr 2= rpx 4z, Pofito Jp— A dx
“t*Bda, (in quo- littera A cum altery quae eft fin@io:
Iplius # tautmr non -eff confindenda) eri nP==Axy
- Ipfius PX differentiale igitur Eoﬁ'ﬁo X conftante
erit BX ga. Confequenter habebiegr' g, T =PX dwy.
EafBX dp==PX dyry. oo S PXdx~AX 3 a%). Bg
- vero nPX dp— % o fAX pdy—px *~fPXdy—
SPrdX, Qute fiet d. T =PX Jp— Dedx (t)zde
~+ LfPrdx. Nifi igitor fPagx reduci poterit ad, -
FPXdx vel proris integrari aequatio- modularis dif~ -
ferentialjs: primi. gradus dari nequit. - >
§ 27. At § fuerit x—R f Pdx, exiffente R fﬁrr-
¢tione quacunque algebraicy ex @y A€t etiam ex z con~
flante , at P fincétione ipfarum 4 er 4 dimenfionum ﬂ,;;-l
Quia eft £~ Py eri d.-I%:Pa’x'-—lr%(%ﬂ?—Px))
;,—'_Rsz}z@ few Rczd‘z;—-—z'czdﬁ.-(fzﬁ— )R 2da—=PR>
¢dx—PR*xdq. In vhiverfum autem feneatur, quo-
ties 2= [Pdx ad Aeqmtionetr modularem redye pof-
fir , toties. ctiam 3-=R SPdx ad aequationem modulg-
ke reduci pof, Nullom: ajjud enim, diferimen: ade-
Tity
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"(.Z:ﬁ’t mﬁ quod in ilo cafn erat z, hoc cafu debeat efle

. -Quare fi R fuerit el quantitas algebraica, vel ta~
. Es tianscendens , vt ejus’ differentiale pofito etiam & v
- “yiabili- poffit fine fummarione. exhiberi, aequatio modu -

-c’i‘. 5 pet praacepta datd’ repenetur. ; _‘@mmobrem in po-
Rerinm ‘mles cafus,_ euamﬂ latms pateant praete-lmlttew

HER

§.{ .28 Ponamus e{fe z:f{P+Q)dx feu z—-fP dx

} Ydx et P cﬁfe fum‘.’clonem 1pfa1um a et x dimen-
. ﬁdnummﬂ'—;- Q waro ﬁm@tlonem earundem & et ¥ di-
anenfionum m~—L Cum 1g1tur d1ﬁ?ercntmle 1pﬁus f Pdx

"-_]T—(Ei&“d“} d“fnP dx €t differentiale ipfius k) de
—gda) , d —
O'(fzd“ z "3_-1— < meda:‘ erlt dy——= “Ii"'o‘mdx ade—xda) |48
i
) andx»{—;_medx Ponamy 2=t “")—-u,
| fentquc w= nf Pdx—-mf{Qdx. Si igitur potro. diffe-

1entletur erit d n= L B p (P d a1

" Pofito 1g1tur ‘M—j%”%ﬁwxiM}_t erit ==

ﬂz‘ f de. . Eliminatis nunc ex his tribus ae-
m.g,, % et ¢integralibus / Pdx et [Qdx,

aéc aeqllatlo mnz—(m—-n)u-+1t=o. Quae
‘_“10_ o .uet £ valores affiumti fubﬁltuantur erit

"‘.'et P'ﬁlﬁ&"@ 12-—1, Qf’un{’ao 7m— 1 etRf'un&1ok—~x

" dimenfiohup ipfarnm ¢ et . Ponatur y— 2z Rilede-xd)
. f . 2
- et_f-_-q_d?.b——{n?+§aq+]zR)(cfdx”—xd“) et 5= adf——(rL’P—-i—m”Q—-z-k“R)(adxn-—xda)

i dﬂ

My . Aaa Quo




188 DE INFINITIS CVEVIS

Quo facto erit aequatio modularis haec: kmnz—{kys
kn—t-mn)u—(k—m—-n)t—~5—y '
§. 3o. Sit porro = f(P+Q)dx, vbi P fit fun- |

- €tio # dimenfionum, Q vero fun&io dimenfionum; -
ipfarum « et x.  Quando igitur eft JP—=Ady 4By
et JQ=Cdx+Dda, erit sP—Ax-Ba et
mQ=Cx—+Da. Differentiale autern ipfius (P~-Q Y
pofito x conftante divifum per 4z el k(B~-D) (P4-Q e
Hanc ob rem erit dz— (P - QYfdx -2 (Pt Q)™ -
(Ba—+Da)dr. Cum autem fit Bg— nP—Ax et Da
—mQ—Cux, et Adx—dP et Cdx=dQ ob z m-
hac integratione conflans s €rit dz— (P Q)F d.x'—{r—d{’ '
_[(P+Q)k_‘(szdx—{—mQa’x—de'—»de),feu dz—
(P~ Q)ﬂ(ﬂfl’u’h X dﬂ)—{_—%?f( P Q)E-—q ((?Zk—l— I)

| o * ad-3da - s de
Pdy—-(mk——1 1Qdx ). Ponatur aaz (Pq_%;;ﬂ *-xad) E{@
—u erit v=f(nPdx+mQdx)(P Q /. Quare
fi integrale f(nPdx—mQdx)(P - QJ* pendet ab,
integrali f(P—-Q *4x habebitor aequatio modularis dif-
ferentiMis gradus primi; fin minus diffe rentiatio eft con-
tinuanda.  Fit autem du— WPdw4mQdx) (P—-Q et
—— ’-%'I“a- %{sz—F—mQ) (P—-i—Q)’*""x—}—%f{ ke Prdo——( ok
A=~ 2mn—~m)PQdx—+ km*Q dx) (P Q )=,
Et pofito 7— aa’u——m]‘a—-(ﬂP—i—m(ﬁéP—r—-Qj‘*—f (adx — xda)
erit 1= [ (kP dx (2 kmp-pie 2 mn—-m)PQdx
=k Q dw) (P~ Q s, |

£ 31
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-

i _,_§ 3; Cum igitur habeastir tria integralia viden-
'dum eft, pum €3 4 {fe inoicem pendeant hoc enim &
faerit s habebltur aequatlo’- algeblnm inter £, 4 €t 2y
dabit loco Fret ¢ (ubftiratis affamtis valoribus ac-
e modularem dlﬁ'crentmlem fecundi  gradus.
'-autem——- faciling o cafibus partmulambus perfpici

Poﬁltl, an pendcant s & mulcem ~ad alms formas eds
Teduci. conuenit. ~Cum igitar Bt 2= ( P—l—Q)" dx
.. .i"'f_mo’-}-‘(ﬂ—-m )[(P—i—Q)k"de et t=(2km
ensm = ot = A=) B (n—my (k—1) J(P
QY prda Quaelendum itaque eft an f(P »{—Q)k-‘"
i Pedpreduc poffit ad haec SP-4Q) P dx etf(P+Q) kdx
Nel an it f(’F’—%—Q)""'Z“Pz = o f(P - QT P A -
.;—Jr—Q rdx-+ 11 V- defignante. V.. quantitatem: algebrai-
xam quamcunque per @ et & datam y €t & aC 8 fimt
coefﬁmentes ex conflantiffimis et 4 compoﬁtae,

' § ‘oo, Fiar igitar V._.T(P—i«Q)k"‘ huius dif-
itial pofito 4 conflante it dT(P—}—Q)k"’-Jr-
)] I‘dP—4~TdQ)(P+Q)’*"‘2 Prodibit ergo fe-
sequatio . B? dn = aPrdx—+ aPQ dx 4 BP*dx
Qdx, R de+ PAT + QAT (k~x)
_j’I"d'Q:, quae per dx dinidi poterit. At

aceipi, v germini repondentes fefe deftrie
. hot .. 1done1s pro o et § valoribus.

per fPdx non abfolute determinetir

_l i ;“___‘.; z‘ fc d q,uantltab fQﬂz:« data Q vicunque per a et™ %,

i et &% habebnux ifta aequatxo de.__.
1 dﬁtermmatae £ et 2 funt a fe inuicerm:
Aa 3 . P St feP{&’-
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feparatae.  Modularis vero acquatio hoc modo inuenip-
tr: Quia eft fQdz=fPdx differentictur virumque
membrum ponendo etiam 2 variabili ope dP= A dx
~+Bda et dQ=Cdz+Dda. By ergo Q dz—-
AdafDdz—Pdx4-da[Bdy feu Qde=Pdx 1 dg

(JBdx—[Dgxz). Quae aequatio, i fBdx et fDaiz

poterint eliminari, dabit modiilarems quaefitam,

§. 34. Sit P fin&io ™ dimenfionum ipfarnm &
et x, et Q functio - dimenfionum Iplarum @ et =z,
His pofitis erit Diff. [P dx:m—j‘lf-%ﬁ;@”f—”@, €1
Dift. Q4 > - Ex quo eruitur ifta ge-
quatio (m—n)f 'de:Q‘(qdz;zM—Wd’;d_@ ob fPdx
=/Q4dz. Quare fi fuerit m=m, et Qadz-Qzds

—Pady—Prda. que eft ze quatio modularis, fey
da __ Qdz—Pdzx T , :
& ~—Qz — Pz '

§. 35.78in vero et u non fine dequales, ge-
quatio modularis erjt differentialis fecind; gradus. Nam
cum fit (m—ﬂ)de.ﬂ::M?—@ng—ag erit Diff,
.Q_(adz_-zdaj-_P(adx-_——gc_g_lg) —_ m(*m-—-—n)dajpdx + {m—n)P(adx-—xda} .

S o

Q€ 41
B mQ;(adz-—zda)-—nP(adx-—xda) . .
=T T e . Quae aequatio et modularis

quaefita, -

§ 36. Si in aequatione - propofita Je—-P gy —,
- indeterminatae  non fuerint 2 {e inuicem feparatae,
ita v P.fir fun@io involuens & et z et 45 debebit
- Per quantitatem quandam R multiplicari, quo formuy-
la Rdz~PRdy v differentiale integralis cuinsdam
S poffit confiderari, Erir ltaque dS=Rdz~PRdy—o,

‘ | ideoque
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e S«—'"'Conﬂ Sed... ad quantlt;ttem R -inuenien—

v dit AP = Adx—i—]?;d gt dR=Ddx +Edz,
antlsper pro conﬂ:ante habemus. His pofitis
(DP+AR)dx+(EP ~+BR)dz, quo-

R. ., At ob Do B

‘“,E{R Cum vero fit 4%

" d et IR=, /Bidx X
| Cogmta Vero eﬂ;B ex ‘diro Py et’ qula "Betz etxin-
qgoluit ; “Bdx integrari debet, “OpE. aequauoms dz+Pch:
' jjo 5. “ﬁ,.qmdem fieri poteft. . St 1taque fB4x=K
R pofito- Jer=te r \

- f§ 73”7 Chii” feitwr fir 7S = Kd’ﬁ—}—e“’P dx=—05
At nem‘ modularem ineniendam- fit IK—=Fd¥

H A&, eritque: deS—<(Fd xi-Gdz—+-Hda).
i demde:-,mtegralc ipfius” ¢“Hdz pofito tantum 2
o €t & conflantibus, quo faco erit de-
T Kdz+eK Pdx +d¢zd[eKHdz_.. 0, feu
_haec JZ——}**PJA —i—e"Kdaﬁ’KH dz‘__ 7.
noduhms nmemtur poﬁto dP = = Adx +
, X en i ipfius eKP differ entlale pofito
comftante. fioc eK( C c{cz -—1—P Hda) Integretur‘
PH Y. pofito fantum ¥ variabili, ‘quo, fadto
odularts Fz-Pdx g e—Fda & dx (C
ed- huiusmodi, aequationes modalares nifs
quatione: pl@paﬁta dz--Pdr—o0 deter-

g= ﬁi?"caﬁmpqrticniares fitque
ﬁmél'l@ pullius dimen~
fionis
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fionis ’ 1pfarum x et =z, non computatis conftantibus et
modulo z. Formula vero dz—+Pdx integrabilis fem-=
per reddithr fi dimdatur per £—Px, quamobrem erit

dz—4-Pd
S— d:jjgi"-‘* Conft Fit autem J i’:_m” = ](z—}—Px}

[ Dcmde pofito z—fx, fict P fundtio ]PﬁllS

# tantum quae fit T Quare erit S =/(&~Px)- = o
quod per quadmtwas poteft exlnberl.

§. 39. Ad aequatlonem modularem 1gitur inue-

niendam nil alind et agendum, nifi vt f z“j_'fﬁ“ diffe-
rentietur pofito quoque modulo @ variabili. - Ponatur
igitur P =Adx—+ Bdz~ Cda, wbi erit Ax—+-Ba—o.
Differentietur nunc coefficiens ipfius dx, nempe i
pofito tantum & variabili, erit eivs differentiale szfﬁf}z
Deinde integretur (zfiifcjz tantum 4~ pro variabili habi-

a, quo faco erit aequatio modularis quacfita dz—-
Czilx

de+(z+Px)d¢f(z+ﬁs:0 Simili modo ex

cocfficiente ipfius 42 qui cft —F= prodit Ch;lec aequa~-
Xd 2

tio modularis gz~-Pdx—(2 +Pr)dafmimyp=0, in
qua integratione 2 tantuml pro variabili bhavetor.,  Siue
etiam haec dz-4-Pdx {z+P:n)dcsz+T)= in qua
Coet T per folum # et @ dantur.

§. 40. Praetermittere hic non poffum , quin genera-
lem aequationum homogenearum , vti a Cel. Iob. Bernoulli
vocantur, quae ommnes hac aequatione dz-—-Pdx=20

continentur, refolutionem adiiciam. Namque repentur
ex (§.38) /(24 Px) "“"fr_i_T_J(t—-!—T) _fT = vbi

"=z et T=P. Prodibit igitur. lx-l—ﬁ,*,-r__o feu ad-
iecta
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. '..-ie&a con&anpe 5= j § +T. vVt f propoﬁta fit aequatio
. : ' —]/ (xz tyz)

= \ ﬂ nelt
'__.ﬁtoque .‘Z o tﬁf ’ (“}flt T M( + ) Idﬂchue ] “"‘fﬂi-—i—\/(l—-{—1 9

’ﬁat'ﬁV»{IA-tt)*H_—; erit’ —-—I-—;s‘—‘: et dt_,_.":-——"“s(i—i—ss)

© 48F
1 —n&s(:+ss)

,16 erit. Zw,_; m(n_l)s—;”_:‘g:}:;is 11 3((?’:‘——— 1:)
.z}-—ﬂ-—-ﬁ[) L e et

6§ 4.1. Quo tamen ’Vﬁ.lS calcuh §. 36 in cafu {pe-

j ah appareat, fit « aequmo propoﬁta dz+pzdx qax

=g, 1n qud p. et g vicuaque in et danmur.  Quac

""aequatio cum - illa genmah dg-+Pdx=o collata dat

= g -ex. quo fiet, B==p, et: ]R—‘fj)a?x feu"R

ol? .Cum igitur f; pda:' er quadratums pofit af-

7-ogmt 5 eft . valompﬁus R, ideogue aequatlo

-per. o0 piltiplicata it mtcgmblhs erit igi=

P prdr - _ptt* g dx =0 huinsque-in-

Pax fi’d”gdm fen z_::e“‘ﬁ’d”fefi’d“gdx

" 910,.‘1 .debet g Ipie] e/t 4 4% "pofitis et 2

s, et differentiale ipfi 42 aequale"p{)mf,

- “acquatio modulaus. - Pofitis igitur

g:bdx+zda prodibit ifta ae-

) "fi’d”(pdx—-{—dafgdx)fef?d”

2 g [eI2% (i d % -J.—g'dxfgd.x), feu

gr tia fel#9*gdu =T erit d & — —g 0

dx e dg fel? i dx — e Spde daf Tgdx.

pevatione 1ntelhg1 poteﬂ' ad aequationem

o odu‘larem "muemendam 1d ‘maxime cfe ei’ﬁcmndum,

St Laequartlone ‘ 2 mdefémnnafqe a fe inni-

i - c‘ém— . fepﬁfﬁeﬁtﬂ

B T"Ofﬂ. V II.’




