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At fi pro medio refitente data fiesit curua AC;
atque requiratur altera CM eius proprietatis, ve
cmnes delcenfus fuper MCA aequalibus abfoloan-
tur temporibus; folutio non didimili modo cffi-
cietur.. Nam ex data curua AC pro medio re-
fiftente, inueniatur curia einsdem proprietatis pro
vacuo 4¢ per Scholion 2. Qua inuenta quiera-
tur curna ¢m ei adiongenda, quae omnes defcen-
fus in vacuo ifochronos producat (432.) Deni-
que mecthode modo tradita ¢x curna compofita
acm pro vacuo quaeratur fimilis curua compo-
fita pro medio refiflente ACM, cuius quidem
pars AC iam eft cognita, quippe ex ¢a lineam
ac defininimus. Idem ergo problema quod in
vacuo tantum in fe habebat difficultaris,in medio
quoque refiftente refoluitur.Denique hinc caput hoc
finiens Leétorem beneuolum rogo; vt antequam
ad capur fequens progrediatur, quaec in Cap. I.

ab §. 58. vsque ad finem cap. tradita funt, re-
petere velit.

CAPUT

" car B OTU PUNCTL

fuerit curua AC;
f proprietatis, vg
& ualibus abfoluan-
E mili modo  effi-
¥ pro medio re-
proprietatis pro
inuenta guieri-
. omnes defcen-
t (¢32.)} Deni-
 curna compofita
curua compo-

MO

& ex €1 lineam
‘ablema quod in
ultatis, in medio
e hinc caput hoc
1, YL antequam
wmae in Cap. L.
radita funt, re-

quan
e fi

AP, |
mnd
dara
perp
£ ad
nonc
et Q
dabit
has v
=Pd
alia :
perfi:

Tou CAYUT

, cnjus quidem

CAP. QUART. DE MOTU PUNCTI i a53
CAPUT QUARTUM

DE
MOTU PUNCT! SUPER DATA SUPERFICIE.

. PROPOSITIO oo0.
Problema,

871,

.

1da via in fuperficie quacungue My musi- xy xyn,
re eius pafitionem refpectu plani dati APQ, o6 Fig 1.

radii osendi ilhus viee in M tam pofitioncn:
quam lovgitudinen 5  nec nou normalis in fuperfici-
em fitum.

Solutio.

Sumto pro lubitu plano APQ in eoque 3xe
AP, quorum refpc&u pofitio curuae Mu fir deter-
minanda ; ex tribus pundis proximis M, m et p
datae viae in fuperficie in planum APQ demittantur
perpendicola MQ, mg, pg; atque ex-pundtis Q, K4
g ad axem AP perpendicula QP, gp ct gm. Pofito
nunc initio abscisfarum in A, fit AP—x; FQ=y
et QM==. Quia porro fuperficies data_ponitur,
dabitur aequatio eius naturam exprimens inler tres
has variabiles x, 7 et =} quae acquatio mn._;an ds
—Pdx—-Qdy. Cum hac aequatione fi coniungatur
alia aequatio, exprimetur linea quaedam in ifta -
perficie exiftens; quare cum linca Mmp data
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ponatur dabirur praeter aequationem dz—Pdr-
Qdy infaper alia aequatio ; qua curua Mmp. determi-
patur, quam autem hic repracfentare non eft opus.
Sine elementa absciffue Pp, pw—dx inter fe dequa-
liz, feu fumacur clementom dx conftans.  Eric er-
g0 pq—=r--dy ; me=J--2dy--ddy; atque qii—x--
dz, et gp—2z-}-2dz-t+-ddz. His pofitis it MN nor-
malis in faperficiem in pundo M, et N punctum
quo haec normulis plano APQ occurrit, demittatur
ex N in axem perpendicnlum NH; erit AH=—=x+
Pz et HN——Qz—y (68 ). Sit nunc MR pofitio
radii osculi curuae Mmyr, et R incidentiz eivs in
planum APQ; erit ex R in axem demiffo perpen.

. de(dyi d
diculo RX; AX—=g# Lq&wwuhhwwu 5 -5 arque

__zdxtdiy4-zdz{dzday-—dydiz)
XR=FG iy ade—dyazddy y (68 ) Lon-

gitudo vero radii osculi fcilieet MO ——

1
(dx?—4-dy*--dz2

V@ @dr - dda) - (dy ddz—dzddyy) (T2

Denique concipiatur planum, in quo fita funt eie-

menta Mm, m, produdum, donec planum APQ

interfecet fitque interfe®io recta RKI, cui ex A

erefa perpendicularis in K occurrat, etexP ia V,

inunentum cft fupra eflc wd.”wmmuulu. {68) Cam
nunc fit XR—-PV:AX~AP—=PV:Pl, erit PI—=

3 . . ez { dyddy-i-1zdiz)
LA B vero AX AP Sl
;R Py — = ldyiislde =0y N-zdydalddy® . diz?) =
atque XR-PV =" 000, aiesaydaany) - Qul
) oo da(dyddyeduddz ) 2
Ec_v Hﬁ@—#—nﬁnpw erit M.Hliaab‘aa Nan,ﬂulqul—wll_lnh
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ntare non eft opus,

sd xddy- ; K
g ~Jx inter (& aequa-
ELAL - B conftans.  Erit er-
quo {iJE 'y; arque gm—z-t-
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—— 23xddy - yixdd
— -ﬁhlww.aw atque AT TPI—APT
zdxddy—yixddz—xdzddy--zdydd . .

2 qwuﬁw..mqmlnaw.? 2%z, Hwinc reperitur A K =
VAL __ adxidy —ydxddz~zdzddy4-xdyddz

————

o= T . Plapi vero in
quo fita funt elementa M et mja, inclinutio ad
planum APQ inuenztur, demictenaa ex o pa-
diculari QS ad interfedtionem Ri; erit ensm tan-
gens anguli inclinationis =5% At cum fit }V:PL
V:QS erir illa “wngess =T Ty

LAV ——.
2dd=? ——dyddz;® .
Wil dedin—ddel),  Anguli vero NMR, quem
radins osculi cum normali in {uperficiem conftitair,
o, ddy(daa-Pdz | —dd= { Pdy—Qdo) T
tangens cft 1_%ulﬁ|1¢22autuu+§¢ﬁ 71 ) Ex
his igitur omnia deduci poflunt, guac ad pofitio-

nem curpae Mwp. cognoscendam requisuntur, Q.E.L

Corollarium -¥,

822. Curnae Mmp proictio in plane APQ
eft curna Qgg, cuius natura exprimitur dequatione
inter x ety. Quare ifta proicétio habebitur, fi ope
sequationum de—Pdr-+Qdy, et cius, quaipfa cur-
uz in fuperficie ducta dercrminatur, nowa formetur
acquatio eliminanda varisbili =, quac fit inter x et
Jy tantum. .

Corollarium 2.

823. Simili modo, fi eliminetur &, vt pro-
deat aequatio inter y et 53 hac aequationc definic-
tur proie@io curuae Mau in plano quod eft norma-
le ad axem AX. Atque aequatio in qua non ineft J,

Mmm 2 fed
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fed rantum & et = dabit proieétionem curuae Muy
in plino, quod normaliter plannm APQ fecundum
ax m AX interfecat.

Corollarium 3.

24. Curuae autem Mmp natura ex duabus
eius proicctionibus in duobus planis invicem norma-
libus diftinte cegnoscitur. Qualem cognitionem
quogue fuppeditat vnica proiedtio vaa cum ipfa fir
perficic. :

Corollarium. 4.

825. Quamobrem ad curuam in {uperficie
data qramcungue charaéeribus defignandam requi-
ritur, vt praeter acquationem dxz=Pdx—+-Qdy,
qua fuperficies determinatur, detur aequatio duas
tantum variabiles. inuoluens pro proicctione quapi-
am curuae M.

Corollarium s.

826. Sifuperficies fecetur plano, fimili mo-
do, quo conus ad fectiones conicas prodocendss
fecari folet, curua ex hac feftione orta erit in co-
dem plano. Quare his cafibus tam pofitio rectae
IR crit conftans, quam plani IMR inclinatio ad
planum APQ.

Exemplum,
$29. Si igitur detur fuperficies quaccunque
eaque fecetur plano IMR 3 quaeratur curua hac fee-
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gione orta.  Ad hoc pomatur Al—a; AKTmh; ec

anguli inclimationis plani IMR ad plasum APQ tan-
. iy lxdds
gens — i eritque @ =3Iy o b=

zdxddy—yizddzs—zxdnddytxdydds

drddz y Stque m 7T
: ot T, 7] AL . - .
STy —dydsT) Ex quibus sequationibus con-

junctis com dz—Pdx—Qdy nmatura curua hac fedi-
onc genitae determinabirur. Ex prioribus vero
duabus aequationibus oritur —ERT DA G dds:
div—adzs: bdx—-ady 5 cuins aequationis integralis eft
21dz =t pdy—t-ady)—tle, feu cdz=bdxt-ady,
ct porro ¢s=bx—-ar-ff. In prima vero acqua-
sione fi loco dds et ddy eorum proporcionalia fub-
flituantor, prodibit a4y mylE oy gl
—-bydz—=bzdr—~-azdy—aydz, cuivs per 2z divifae in-

egralis eft haec ¢~5="F2 few cx=—be--ay-t-ab

quod ergo ante nn»nw hic eff ab feu fi=ab.. Con-
flantem vero ¢ tertia aequatior definiet ;. en autem
u=Aget) (en U gy -bdy: Quare exic
fuperior fittera ﬂ;ﬁm..lwu , Atque practer aequatio-
nem {aperficiei naturam exprimencem habetur ita

-]sm“auu&uumaqTQ..Tah: €X' quibus. natury quaefitae

eurnae ¢ft deriuanda. Quia autem trota cUTyI quac-
fita eft in plano IMR, commoditime en exprime-
fur aequation’. inter coordimatas orthogonales in
eodem plano wmtas, Simto ergo IR pre-axe, ex
M in eum demictatur perpendiculum MS et vocerur
IS—t et MS=u. Eft 42@..—>">ﬁﬂ_=:w4 fcu P

=B o QV — Bty el posro cft
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V(a2 A=) a—= P QS5 quare erit QS=Z2 et

SV=22, Ex his prodibic MS=i= 20 eque
a2 L b2

IS Ber VAR By quo ontur 8 =yriem

burt ¥ {14-m?) ™

et vT Gty a4 et fubftitutia his valonbus in
N . :
aequatione =5 —=bx ~-ay-t+-ab prodibit y—
au— v (112 P o
Fgpitat R e His igitur valoribas loco x, 7 er z
in aequatione fuperficiei fubftirutis prouenict 2equa-
tio inter ¢ ec # fen coordinatas orthogonales cur-
uae quaefitae. .

Corollarium 6,
828. Siinterfeétio plani fecantis IR in mv_.__:._
axem AX incidat fumaturquelin A ; ent 2=
J =y ot =

my .
Y1 =m)?

Corollarium 7, .

§29. Si interfedtio IR plani fecantis SMR

cum plano APQ fuerit normalis ad axem AX erit
b—co. i B qraty X =g

b= nMn .QAW“WM prodibant 3= g7 o3 X =i

Corollarium §,

830. .n.:: valores loco z, ¥ et x fubftituendi
fint voius dimenfionis ipfarum ¢ et u, perfpicuum
eft aequationem inter £ et u non plures habere pos-
“‘.n A”_Snumonnm. quam ipfam aequationcm inter 2,
J et x, :
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Corollarium 9.

831. Quare {i aequatio inter 2, ¥ et x fucrie
duarum dimenfionum, cuiusmodi practer conicam
innumerabiles dantur fuperficies, omnes fectioncs
plano factae erunt fe@iones conicae.

Scholion,

§32. In Comment. Tom. IIL ea differtatio-
ne, in qua lincam breniflimam in fuperficie quacun-
que determinaui, tria praccipue fuperficierum ge-
nera fom perfecutus, quae erant cylindrica, coni-
cu et tornata feu rotunda.  Aequatio vero geacra-
lis de—Pdx-+Qdy dat fuperficies cylindricas i ¥
cuanescit et Q tantum ab y et 5 pendear, ita ve
acquationem pro hoc fuperficierum genere abscifi
x non ingrediatur; omnes enim fectiones inter {&
parallclae funt quoqgue aequales; pro his ergo eft
acquatio dz=—Qdy. Ad genus conoidicam refero
omnes exs fuperficies quae genenraneur duccndis
redtis ex fingulis curnac cuivspiam pundtis ad pun-
Qum fiyum cxtra planum eios curuae fitom. Quae
fuperficies hanc habent proprictatem, vVt omacs
fectiones parallelae fine inter fe fimiles earumque la-
tera homologa, vt diftantise fe@ionum a vertics
coni. Acquationes vero pro huinsmodi fuperficie-
bus, fi gnidam verrex poli fuerit in A, ita funt
comparatae, vt &, y et 3 conlup&im vhigue cun-
dem dimenfionum aumerum conftitnant,  Superfi-
cics denigue turnatac feu rotundac mihi funy, quae

gulie
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ge-zrantur conuerfione cuiuscungue curuse cires
axem, qui axis fi fuerit AX, pofiro x conflante
acquatio inter 3 et g dabic airculpa ccmri P Qua-
_re aequatio pro iis hanc habebic formam de—Pdr-
I fen zdz—-ydy=xFdx, vbi Pz ab x tantam
pendet; feu eft Q——2% et P = F exiftente X fun-
¢tione ipfins x. Quemadmodum autem in his fu-
perficicbus tornatis omnes fcétiones axi normales
funt circnli, ita tales fuperficies concipi poflfunt,
quirum feétiones axi normales fint curvae quaecun-
que fimiles, Tales fuperficies omnes hac contine-
buntur proprictate generali vt fun&io quaecunque
ipfins & aequalis fit funétioni cinsdem vbique dimen-
fionum ipfarum y et s numeri. Ve fi ifte dimenfi-
onum numerus fierit #; aequationis Pdv—Rdz—+-
Qdy pro ca hacc erit proprietas vt fit Rz-+Qy
=afPdy, vel Rdr4-Qdy=25E22  Ex quo
an data aequatio fic ad huinsmodi fuperficiem, fia-
tim coacludi potefl.

PROPOSITIO o1.
_m._.chEu.

833. In fuperficie quacunque data lincaws de-
serminare, quam corpus in ea motwm ot a nullis poten-
tiis follivitatum  dyferibit tam in vacuo quam in medio
aquocunque vefifiente.

So.
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Solutio.
~ Quia corpus a unllis potentiis abfolutis f{oi.
licitars ponitar, linea ab eo in foperficie defcri-
pta erit linea brenifima in vacuo hau.w. Medit
autem refiftentis vis celeritaterm corporis tantum
imminvit, neque dire&ionem vilo mode afficic,
quare etiam in medio refiftente via a corpore
in quanis fuperficic defcripta erit _pariter brewif-
fima. Manentibus igitar vt onte AP= 3, PQ=y
et QM=g, fit J3=Pdx-+~Qdy aequatio (uper-
ficiei naturam exprimens, atque Maz,mp duo lis
neae brevifimac cuivspiam clementa. ¥x his fue
pra pro linca breviffima inuenta eft haee aenua-
tio Pdxddy-dxddy=Pdrddz— Qdxddz(69.),
vode oritur ddz = FE=HHY - A¢ aequatio ad fu-
perficiem diffirentiica dat ddz, = dPdx - Qddy
~+4-dQdy , ex quibus coniun@is. fit ddy ——

Pdy-0dx (dPdz--30dy) . - — (PAz—¢-dx{dPdx-dQ.dy) .
Em.wﬁﬂll_ll—.n\mlﬂ.ﬁuul..ﬁ €r \mbwl —_— T E PO LA T . Uu.

to crgo clemento Mm, fequens mp. in linex bre-
vifima inugnictur; erit enim ﬁm.ﬂmﬁlTn&...T
ddy gy 2 — QM- 2dx 4-ddz, etipfrum ddy
et dds valores funt ivuenti. Quare hiac fequen-
tis nE:.nacn elementi pofitio determinatur ; atque
ipfins lineae breviflimac naturd per quamcunque
gius proic@tionem cognofitur. Q. E. 1.

Corollarivm I.
§r4. Si in sequation: pro fupcificie P et @

tantum per x et y dangne, Aequatio ddy ===
Lom. IL. Nnn (dy
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1y—Q dx'{dPdx d: . . . .
(b0l Az +d28) proiedtionem lineae breuiffimae

in piano APQ denotat,

Corollarium 2.

635. Pro linea ergo breniflima Mmp fum-
tis elementis axis aequalibus erit wg—y —+ 2dr—+
dy—Q dz)dPdz.
(AP0 aique g =—z -+ 2d 5
(Risdelldfdzr90%), ex quibus aequationibus pun-
dum M ex duobus praccedentibus M et m co-
gnofcitur,

Corollarium 3.

836. Quia pro linea breuiffima angulus RMN
enanefcit (y1.), incidet R in N, pofitio ergo ra-
dii ofcnli ita fe habebir; vt it AX—x—+Pzxet

XR=-Qz—y Longitudo vero radii ofculi eri¥
— o (@ ey e d 2 P00
dPx~-dQdy "

Corollarium 4,

8$3%. Planum vero IMR in guo fita funt
clementa lineac breuiffimae Mmp ita decermina-

bitur, vt fit AL=~x ..T.,.au..m.nwﬂuzulea.. ct
ARz —y - BROMbonD003)  Tangens vero

anguli quem planum 1MR cum plano APQ con-

e 0 (dy-4-Qdz) .

flituie eriy ——LETIl 04 Hyjnsque an-
N 2, ’“ 2 2, x |

guli fecans eft — WD GUERAd AR oy cofi-

—_ Pdy—Qdx
MW — ¥ S P dxdy - aa
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Exemplum 1.

358. Sit fuperficies cylindrica quagcunque
axem habens AP, exprimetur eins natura hac ae-
quatione 4z Qdy euvancitente P in genersli ac
quatione dx=Pdx-1-Qdy. Quare pro proieitio-
ne lincac breviffimae huins fuperficiel in plano
APQ habebitur ob P—e et dP=—o haec acquatio
n:_..._.”...l..m.m.%k feu N_w.w". Hu.?\?.....puu et adxy=—dy
VY(1-+Q.), fi quidem Q tantum per y deur; ac
fi Q per y et & detur variabilis 2 ¢t climinan-
da ope sequationis dz—Qdy. Vti in cylindro
circulari in quo eft 5°-"=a’; erit 2=V (a1}
¢t Q== yuims,  Quare erit nma”«%ﬁxﬁ. In ge-
nere antem JdyV {1+ Q') cxprimit arcam fectio-
nis ad axem AP normalis; quare diGo hoc arcu
—s erit ax=s. Ex quo intelligitur, £ talis fu-
perficies in planum explicetur, fore lincam bre-
niEmam re®am; vti conflat. .

Exemplum 2.

839. Sit fuperficies propofita conica quae-
cunquc verticem habens in Aj acquatio pro rali
fupcrficic ita poterit adaptari, vtz aequetur fun-
&ioni vnius dimenfionis ipfarum x et y. Quare
in aequotione ds=Pdx—-Qdy, litterac PuaQ
crnot fan&iones nullivs dimeniionis iplarum ¥ et .
Hanc ob rem , vti iam alibi oftendi, erit Px-i-
Qr=0¢,feu Q=753 vnde fier dQ =Ty,

Nnn 2 et
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Ceorollarium. . -+
$42. Hace vis premens ergo vel anget vim
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et m:w 0d . P{ydy-4=xdx), 1. Pdr - &@Q
.u.lp ¥ = ERE araue dPdx lmlsmpm.w

R )

ydPdz-Priyi—Pydzdy—yzdbdy__{ydz—xdy; (ydF—Tdy) 2 . . AT
. T e aryaris S ..»ﬁhw&cqﬁu- centrifigam vel minnit, prout cius diredtio di-
ot tandem (141 ~+-Q)=23=0 =, Quibus (- 8 == Po- redtioni radii ofculi lineze brevifimae vel com-

flitutis erit ddy = HIDFEELT SRR Po-
natur y=p ¥; acquabitur P tanctioni cuidam ipfius

p tanmum, quia P cf fun&io nullios dimenfionis
ipfarum 2 et y. Erit vero dy=pdx-{-xdp et ddy
—_—— —  Plxdx-prid 16 prdPrePpix~Pxd
—xdip-t-2dedp——SLE2 Iﬂmm.t»mutTh.uﬂt. Tpieedr)sidy

ll_.uumun_uun ﬁ:.hn m|.
= -FAE ?mnmm@f.nlmwﬂdnrlmwmimmmwl. Ex qua ze-

cuidam ipfus

® 1= dimenfionis

fv-adp et ddy
cdp—Ppix—Prdricdp

] "m.nlwlwﬂ..
Ex qua ae-
i ¢ cognolcitur.,

traria eft vel in eam incidit (79.}

DEFINITIO 5, )

849, Vim defleFentem wocabimus in bdums.mﬁ

eam win normalem, cuius divellio gt in plano Juper-
Siciem targente et perpendicularis, in wigmy a o pure

quatione quidem proieétio’ difficulrer cognofcitur, o tali faper- deferiptant. : .
‘Quomodo autem linea breniffima in tali fuper- n Comment. :
ficic fit deternvinanda fufins docui in Comment, aex breviflima Corollarium. ;

aod €1 in pla-
. in reétam,

III. p. 120. Ccternm idem de linea breviffima
eft notandum quod ante, filicer quod e in pla-
aum explicata fuperficie conica abeat in redtam.

Scholion.

846. Simili modo in determinandis lineis
breuniflimis faper aliis fupcrficierum {peciebus non
hic immoror, quii in cit. loco hanc materiam
plenius expofui. Progredior ergo ad inueftigatio-
nem linearum, quie in fuperficic a corpore 2
quibnscunque potentiis (vilicitato defcribuntur. An-
tea vero nccefle eft, vt in cffedtus cuinsque po-
tentiae caratius inquiramus.

DEFINITIO 4. .

84x. Vint prementem <ocabimus in fequentibus
eam vim woriialeury cuins drefhe o normalis ad
ipfam fuperficicm in qua “cotpus mouctur. Co-

844, Haec ergo vis corpus 2 linga bredifi-
ma, quam a nullis potentis follicitatum defevibe-
ret, defledtit, et vel cis vel vitra cam deteahic
pro cius dire&ione vel cis vel vitra teadente,

PROPOSITIO 92.
. Problema.
845. Determinare &w.w.?ﬁ ois prementis in ogr-
pus fuper fuporficie guacunquc wiofuliy quod prae-
tevca @ nullis porentiis follicitatur.

rinandis lineis
- {peciebus non
inc materiam
4 inucftigatio~
a corpore 2
fcribuntur. An-
cuinsque po~

Fab. XVIT.
i g5 Ie

Solutio.
Quia haec vis premeas eft novmalis in fi-
perficiem, ideoque ¢ins dircétio MNj ¢a neque
Nen 3 cele-

in fequentibus
? normalis ad
. Co-
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celeritatem , neqgue diredtionem = .- cfficier,
fed tota in preflione fupcrilcici Cuinvie.iin Cote
pus igitar in cadem hinza progr - ter: an qua
fi-haec vis abefler, moueretur; y.:c -utetn <ft
linea breuiflima in prop. praec. deterinsta, Mo-
webicur ergo corpis in lLinea Ma, cuins racus
ofculi MO incidet in normalem tuperficiei M,
Sit ergo MN dirc&io huius potentiag premeni,
quac propterea fupérficiem- verlus interiora fe-
cundum MN premer. Pounatur hiec vis premens
=—M; premetur ab ea fuperficies fecundum MN
vi —M. At i radius ofculi MO in candem pla-
gam incidere ponatur, vis centrifuga vi prementi
erit contraria eiusque effeGum minuer. Cum au-
tem Mmp fic linea brenifima, eft radius ofuuli
MO = BEHiy s PO, per quem fi dini-
datur dupla altitudo @ celeritari in M debita, pro-
dibit. vis cenrrifiga. Hanc ob rem erir vis, qua

foperficies fecundum MN premitnr —=—=—=

gﬂﬂwﬂmm%wna - M. Pofitio tandem hu-

ius vis prementis per fuperiora inuenta et AH=
APz et HN= —Qz —y; demiflo fulicet ex
pun&o N, in gquo normslis MN plino APQ o¢-
currit, ad axem perpendicuio NH. Q. E. L.

Corollarium 1.

846. Cum mneqve slters vis normalis defie-
&ens, neque vis tanpentislis neaue vis refiftentiae,
i quae accfty preflionem in fuperficiem afficiant;

per-

ped
ten

qua

fcri;
fup
feu

not
dim
nen

bret
rem

deal

per

ofci

Si

line
o1

line

M7
gl

o oxen

HAaet,

.y COC=

<ot gua
L saiglh n#

g - 1iuteta, Mo-
E 1L, culus radis
E cperficiel MN
 1ae prement,
§ s interiora f(e-
¢ Vis prewmens

fecnmdnm MN
in eandem pla-
1ga vi prementi

| :pet,  Cum ap=

1 radins ofuli

© quem fi dini-

M debita, pro~
n erit vis, qua

. — e ——

i0 tandem hu-

| 1enta et AH=

iflo falicer ex
plano APQ oc-

. QE L

1ormalis defle-
vis refiflentiae,
ficiem afficiant;

per~
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perfpicitur, a quibuscungue potentiis corpus prac-
terea follicietur, preflionem femper tantam effe
guantam hic affignzuimus.

Corollarium 2,
847. Quantumuis igitur via 2 corpore de-
feripta a linea brewflima difcreper, tamen preflio in
fuperficiem fit fecundum normatem in faperficiem,
fen fecandum radium ofculi lineae breuifimae,
non vero iccundam ipfius curase defcriptic ra-
dium ofculi, cuins longitudo etiam ad preflio-

nem non_requiricur.

Scholion.

845. Ob hanc caufam eam radii ofeuli lineae
breviffimae formolam adhibeimus, in qua diffe-
rentialia fecondi gradus non infunt, ne is pen-
deat a pofitione duorum elementorum Mm et i,
per quac corpus reipfa mouctur, Sed ifte radius
ofculi ex vnico clemento Mm innotefcere debet:
Si enim corpus propter vim dcflectentem noa
lineam breviflimam defcribat, differeatialia fecun-
&i grades ddy ct ddz non amplius in radium ofculi
lineae brewmflimae ingredi debent.

PROPOSITIO 93.

Problema.

849, Vis tangentiales, quae fecundum tangentei
MT co-ous rabit, effoum in corpus in fuperficie
quacunque moium delersminare, s

Ql

Teh, VIR,
Fig, 2,
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, Solutio. T

Sit haec vis rangentialii =T, corpusque per’
elementum M progeediarir nn_oznunn alrifndi-
ai ¢ debita; quigfhaee. vis motum diminuit, erie
dv=-T. EBllﬂwAmn]T& —“+d2%); -ma-
ngnvihus iisdem . denominsgienibus, quibus ante
fumus. ¥fi. -Praeterea vero, hacc vis neque -pref
fionem neque -deniaripnem . linea breuifima af-
ficit. Adi pofitiguem vero diredtionis. hnius ~is
inséniendam;, prodgcatur tangens MT .donec.oc-
currat plano AFPQ in T; ecrit ‘T. punétum in ele-
menro ¢Q producte,  Fiat ergo dz: ¥V (44° ....T@.u
= ﬁ.h.w EL.Lyue .Hl.u..,am._umut Ex T de-

N s».:.. [

mictatur in 8xcu “Perptndi 2::: .:.... erit V(d2*

A4-dr*: dx==QT: PF; quarc habetur m_m.”_una
A Hn[»._u.lnua =iz,

Porro ob du: dy =25 y FJ=FT erit
ex-quo pundtum T determinatur.
@W_ m..... [

- Corollarium.,

.850. Cum refiltentia ad vim tangentislem fic
referendd, éx his intélligitur, quomodo-refiten-
tize effectns fie determinandns. Ve fi fueric re-
fitentia’ =R, n:n Av=—(T+R}Y(dx’ 4-d5°

~~dz")
PROPOSITIO 4.
. Problema,
851, Pu-wormalis defleitontis N offeffue in

vorpus fuper [uperficie quactngue motim dxlermiiare,
Solu-

A,/ADIX OTZADTEIZIS AT MNAT LI PIPAISTE

exprimarar

=Pdxr—+(
titudini o

curfo, nifi

per clemsn §
foretque =
=-tadz-
dat vis nor
"habeat antr |
rus defeript
dat, fed al
Ponamus igi’
duo elemens
re demifio

erit we—y-
Hinc ergo |
et po—vo=
ro brenitatis

+{dd-Pdz) (Pdx3~ |
Tt = )
.u__mz_o élen

V{((dddq-dsd
Hic ergo fi -
"guia  hic am
€oipus a vi

Tom. II.

R e I

7 PV XCTY

Pofiris &5

rpusque per
B minuit, erit
-__w.ﬂnu- -IGg=
P juibus aate
f neque pref
E -cuifima aft
huius wis
danec.oc-
Tum in ele-
7 (A=)
. Ex T de-
f . eric V('
E PP ct
Y—=ET erit
§ terminatur.

R cotislem fit
¥ Jo-refiften-
fierit re-
dx —dy

L offolfue in
j Lormiiare.

Sola-

i T/ PVNCTI

g .ce alcirndi--

S,
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Solutio.

Pofitis ¥t ante AP—x, PQ—yr et QM=g,
exprimatar fuperficiel narura hae awguat ve s
=Pdx - Qdr; et moueatur corpus celeritate a3-
titudini o aebita per elementum Mm: quo per-
curfo, nifi vis defledtens adeflet, progrederetur
per elementum mp fecondum lincam breviffimam
333:0 e =4 =2 dy - UDTOINAPLAA) o )y,

- aur_l_l_.ulTpd
+pmt+§lﬁwmw“wn.aﬂuu@? (655.) Jam scee-
dar vis normalis acfledtens N, quie dire&ionem
“habeat antrorvfom. Haec ergo vis efficier, vr cot-
rus deferipto elemento Mm non per mp ince-
dat, fed ab hic diredtione antrorfum dofledtar.
Ponamus igitur pergere per my, erunt M cvmy
duo elementa curuaze a corpoare deferiptie. Qua-
re demiffo ex v in planum APQ perpendiculo v
erit me=y-t+ody-ddy et ov—2z 4 odz—tddx.
Hinc ergo habebitur g =@ 2axrxion o
Bt po-ve= dr-3-Pdz (dFdx-d0dy) dd .
nar_.nn_:.:m Q.mo

e S P d-s-d sy
{Pdy=QuixdP dx+-d 0 dy
e FEEm =AY =ddy et
e e Y — dd {y inuenietur radivs ofenli
.»:wz—o n__n:_nnsz_....su nn_.m.osanam .111..1]

. (dx” -dv’4dz" pm

Pofito ve-

V(ddn-duddy-dyddl—r-dy ey aé.%: (G- dd)

Hic ergo fi dicatur —r erit N—=3° fen 20=Nr,
quiz hic' angnlos eodemi modo pgeneratur, quo
corpus a vi normali in plano a linea redts de-
Tom, 1L, Qoo ficcti-
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fle@itur. Eft vero an&s|&.mﬁ.”iﬁnu%uwﬁ$u~%@

Arque locoddy et ddZ debitis valoribus fubtticutis fic
3
(dy*4-dy’—-dz’ 2

vy A-ddz ) I ddds—dy iy D YT,

Cum aurem per dcquationem da—VPdx Ha&

it dPdx—-dQdyz=ddz—Qddy, erit in fubfidiom

hac ipfa aequatione dzs="Pdr - Qdy vocata r —
3

(@ —-dy’ -dz* 2V (1 +FP 4-Q)

—ddy dv -l ddS P —Qga) Haoc ob rem

erit ddz(Pdy—Qdx)—ddy (dx 4-Pdz)=z5(dx"

3
Aedyds’ AV P +Q) Q E. L

.

Scholion 1. |
- 852, Congruit haec formula cum ea , quam
fupra (79) pro effe@u huinsmodi vis determinando
jnuenimus. Differentia enim tantum eft in figao
litrerae N, quam vim ibi negatine accipiendam efle
apparet. Atque hic etiam de figno non certi ¢ffe
potuiffemus, quia ex quantitate radix quadrata,
quam hic extraximus, aequé poteft eflc ncgaciua
ac afirmatina. Hoc vero dubiom, fi calculus ad
cafum fpecialem accommodetur, ftatim tollitor;
quia formula einsmodi effe ‘debet, vt pun&um v
cis g cadar fi potentia N antrorfam; vt pofui-
mus; faerit dire&a. Ex quo ope .exempli etiam
fignum radicis quadrarae determinaui; atque hanc
ipfam formulam inueni.

Co-

tan §

mo
fled
biny

'V BYNCTI

dz) Apdx—-dG dy)
¢ - T %) I
tuottitulss fic

B = dy i VP Ty

ulml.ﬂu ...ll'lllll.ﬂl

Pde = Qdy
in fubfivium

M- vocata 7 =

Hanc ob rem

 12) =25 (dx"

E. L

1m ¢a , quam

[ leterminando

1 eft in figno
ipiendam effe

§ non certi cffe

ix quadraca,
cfle negatina

L fi calculus ad

(tim tolliturs

v pundtum ¢

fn, vt pofui-
| xempli erium
iy, atque hanc

Co-
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: Corollarium ¥,

§53. Si vis defietens N euancfecar, corpus
motum fuum in linca breuiffima continuabic; id
quod ipla aequatio gaoque indicat. Pofito enim
N=—g¢, habebitur ddy(dx—+Pdz)— dd z(Pdy—Qdx),
quae aequatio eft pro linea breuiffima.

oo Corollarium 2,

854. Quaecunque ergo vis premens, et vis
tangentialis atque refiftentia corpus in faperficie
motum follicitet, fi modo nulla aftueric vis de-

fle@ens, corpus femper in linea breuvifima moue-
bitur.

Scholion 2.

$55. Quod sutem ad pofitionem haivs vis
defle@entis N attineryea ex hoc deducetur, quod
ea pofita fit in plano tangente fuperficiem, at-
que fimul fit normalis curuac defcriptae; fit er-
go MG eius dire&io et G pundum, in guo pla-
no APQ occurrit; ita vevis N fecundum MG tri-
here cenfends fit, dum eam ante autrorfum vrgere
pofuimus. Primo ergo decerminari deber inter-
fectio plani fuperficiem in M tangentis interfe-
&io cum plano APQ, quac fit re@a TVG; Haec
vero inuenictur, fi duze tangentes faperficiem ad
planum APQ vsque producanwur, atque pundty,
in quibus in planum APQ incidunt linea recta iun-
gantur,  Sit €rgo MT ctangens lineae defcriprae,
Qoo 2 quae

Tab, XVIL,
Fig, 4
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quae propterea fuperficiem quoque ramget; eric
vt ism inocnimus AF — 22y e FT—y-%2
(849.)» Porro fuperficies te@a intelligacur plano
PQM, fitque MV fedionis huins tangens; eric QV
= §,ex sequatione dz—=Pdx—~-Qdy pofito dx—o.
Innotefcic ergo pundtum V, quocirca refta TV
prodoéta erit interfetio plani tangentis fuperfi-
ciem in M cum plino APQ. Pun&tum ergo G
in quo reéta MG plano APQ occurrit, poficum
crit in re&1 TV. Porro in redta TQ fumatur
Q. Ha.ﬂ_wmwﬂud.. critque M§ normalis in elemen-
tum Mm getcriptum.  Arque fi ad QS ducatur
normalis SG, ex hic redta SG omne> redtae ad
M doftae crunt in elementum M perpendicula-
res. Quare com MG fic quoque normalis in cle-
mentem deferiprum, punétum G quoque pofitnn
erit in re®a SG. Pondum crge G erit in in-
terfectione re®arum TV et SG. Eft vero PL—
2E2 ot ang ELG= ang. PQT. FPonatar GE
=t, erit LE= %2, et PE=2 =2 Dainge
etiam propter triangula fimilia et FP: FT4-PV
=PE:GE-PV, hoc cft 3 2 2y—yiysthizis,

13 R

-3 ) i it t— P2, —
SEL, M, e (=) =GE
nn.b_...ﬂa.uT wifgy 2 Yode pundtum G deter-
mintnur,

i ergo ducatur redts QG erit QG
. aTita. T * e
45 :..u....q.......w«u ot pnunn,. R e i S o O o

Prdi PR T QulE—pdy T

. Qi x—pdy
A Ay A d8” AV P )
. pn...r» mV_.c\m. *

2 xqply’?
‘Qum—pd yT}

atque ipfh MG =
PRO-

+-2")

———t

"PUNCTI

B 0ot erit

='F

T —JF uz

£ 2 1tur piano
§ 135 ericQV

g ofito dy—o.

fL reta TV
B nris fuperfi-

i ergo G

B i, poficam

g " Q fumatur

L1 elemen-
E QS ducatur
 o» recdtae ad

rpendiculs-

| malis in cle-

jue pofitun
erit in in-
vero PL—=
?:»::. GE

Z . )
=. Deinde

> FT PV

P e g )

£ H

-y ==GE,

v G derur-

erit QG =

= rTed 2 T 0t
—pdy T

B

f riy—t sz
£

PRO-
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PROPOSITIO o5,

Problema.

856. Si carpus fuper fuperficie motum a quole
cunque potentiis follicitetur; definive wires normales
prementem feilicet et d fleclentem, atque vim tangene
tialem ex refolutions omnium ortam.

Solutio.

fuctine potentiae follicitantes
eae ad tres reduci poffunr, quarum diredtiones
fint fecundum tres coordinatas v, 3 = Sit nunc
vis corpus in M fecundum paralielam abfciflae PA
trahens =E; vis fecundum paralielam ipfi QP cra-
hens =F, et vis (ecundum MQ trahens —=G. Sin-
gulac ergo hae vires refoluendae funt in ternas, nox-
malem prementem fcilicet , normalem defleiten-
tem ct tangentislem. Quia autem hae tres directi-
ones funt inter fe normaies, ex quaque ipfarum E,
F et G vires normales et tangentialis prodibunt, fi
illae ducantur in cofinum anguli, quem illarum vi-
rium directiones cum itis confhinunt.  Incipiamus
a vi tangentiali, cuins dire@®io eft MT cxiftenie
AF=5x et FTm -3, arque QT=% dacto )
et MT=LEZREEE Vide erit cofinus anguli
QMT, gnem diredtio vis G cum vi cangentislt coa-

i dz In quem fi ducatnr is

mp g e e
—

477

Quaecnaque

ftarnic ”.J.m.‘ v ..HuthUulT.an.,..- .
G, prodibit vis rangentialis €x ea orta
oix

SN fres L

Cofinus vera anguli, quem MT
Qoo 3 Cylle

fab, HYER
Fig, 2.
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Fig. L

Tab, XVII,
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conftituit cum digeétinne vigF, quae eft ipfi QP pa-
nllda et = cof. PQT. JQMT=2G". 5=
Tty Vis ergo tangentialis ex F orn eft

Qr - MT —

= i Lons.  Cofines porro anguli, quem di-
P . . P ) d= _
redtio vis B conftituit cum MT et =gy yism:s

. . : ™ . — Edz
ideoque vis nuﬂWnsﬂﬂrw ex vi E ortd —ymmaacian

Iim confideretnr vis premens,cnins direétio cit AN,
exiftente AH=x-+Pz et HN———Qz, fen PH=
Pz et QP-+HN——Qz. Exgquo erit QN=zV(P*
—+ Q%) et MN=zY (:-4P*+Q*). Anguli ergo,
quem dire&io potentize G cum MN conftiteic, co-
finus eft He—qrrrmyp ideoque vis premens ex G
orts =g Forro angul, quem diredtio
vis F, quae eft paraliela ipfi.QP, cam MN confti-
tuit, cofinus cft = col. PQN. f ﬁEZ“Fpmﬂ.wm%H

—grresme,  Ergo vis premens ex Vi Foorta eft

=gy Atque fimili modo vis premens ex
viE orta elt =—j5hsgasy  Denique cum vis de
fie@entis dire@io fit MG, atque PE= 2250 et
Qr ..T.mn”nmw_uu.wmmwm erit anguli, quem MG com
dirc&ione vis G conftituity, cofinus

Qdx—Pdy

[ -
(dx" - —-ds BV (1 4P Q)
G(Qdx —
Gensex viG ortaeft — Qdx ..m.&o
(dx* gy —+ds PV (1P 1-Q)
Porro anguli, quem MG cum dircétione vis F
: con-

y quare vis defle-

¥ PUNCTI

1 ipfi QP pa-
- S e
ai BT —

g« F oorta efl

] dx
E Tty igeda®)
: Fdx

} Ry )

E Gio el MIN,
 , feu PH=
3 ”_FZH.E\Q»
¥ aguli ergo,
titnic, co-

f emens ex G
xm directio

§ MN confti-
B rO-HNION

TaN.AN —
¥ orta eft

premens ex

cum vis de
2ldy-+0dz)
Qax—TFdy et

m MG cam

-

vis defle-

‘ )

1-+-P-QY)
ione vis F
con-

My by T e e s
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conflitnit, cofinus et — "HEE ——m e
dx+4-Pd=x
. : L.“_ —3quamobrem visdefle-
(5" a3 BV P Q)

&ens ex viFortaeft - F E.TT,EL

(@2 A=y -z’ Y2V 1+ +-Q)
Denique anguli, quem diredio vis E cam MG
condtituit, cofinus et == Fy ——m———=

4 ﬁ\z . Vis ergo defledtens
(@ -y —-de’ FV (1P Q)

— R -
ex vi Eortaelt — . L2 &?.*wﬁm.;
(dx’ A-dy' -z’ 2V (1P - Q)
Cnm antem ante Vim tangentialem vocauerimus
T; vim prementem =M et vitn defleentem —=N:

ad has. vircs tres propofitas E, F, et G reduxi-

. . Fdx4Fdy4-Cdz .|.IE.1.._qc.|T....
mus; erit namque T FAT o a8 et M= Fse

—E!dy+-Qdz)4-Fldx~+- Pd2)—+-Gi Qix—Pdy)
l .
(@5 -df -ds’ BV (1P Q).

atqueN—

QEL )
-y« . Corollarium I, .
- gg=. Si igitur corpus a tribus potentiis E, F
et G follicitetury erit, pofita ¥ pro, altigydipe
debita celeritati in M, do==—Edx—Fdy -Gds
(B49.)s fi loco’T ponatur vis rangentialis ex re-
folutiune potentiarum 'E, F et G ora”

43 - gi
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Corollarium 2.
8:8. Si praeterea corpus in medio refiften-
te moveifnr, ctque refiflentiy in M faerit =R;

crit dy——Edx—Fdy—Gdz—RV{dxs--dy'—+dz’).

Corollarium 3.
850. Si in aequurione §. S51. inucnta, in
qua effe@tus vis defledtentis N eft determinatus,
loco N fubltitustur vis defledtens ex refolutione
virism E,F et G orta, prodibit 3&&&%&@%
=-E A@nw.@m.&t_lmap.l*lmm& ~G(Pdy—Qdxx

. Corollarium 4,

"860. " Si ergo ex iftis duabus aequationibus

confletur vna eliminanda v; prodibic aequario,

quae cum locali ad feperficiem dz==Pdx-+Qdy

coniunéta determinabit viam a corpore in fuper-
ficie defcriptam.,

Corollarium 3.
$61. Vis autem, qua fuperficies fecundum
pormalem in eam premitur, tan ex vi norma-
i premente M, quam ex vi centrifiga orta eft =
jC—EP—F {dx ey i 2% =20, AR ped O by} (84 5)s {ubfitu-

T e Pt w3
to loco M valore nuento.
Corollarium &,

862. Bt vero ex aequagione coroll. 3. in-

ety -tn-d_nﬁwrfo.muu.lﬂah.fvw..m@z -Qdz))
uents 29 — s Ty — 0 dx-ddydx1-Tdn)
quo

B medio refiften-
A fuerit =R

| (s -dy 42,

nec
AC NN . ;. inucnta, in
va determinatus 4
qu ex refolusione
Jor R sirdy—oan)-mvddyiizitis
t ] dxt e dytedad
. :
o B dy—Qdx ).

[4]] .

In @ s aequationibus
ce IR dibit aequatio,
re i :=Pdx—Qdr
pr i rpore in fuper-

acies lecundum
cX vi norma-
quga orta eft =

{845); {ubltitu-

Ju B

+ coroll. 3. in-
€21 B o1 Piz4-GC (Pdy-ndx))
1 wr-Pdn}

quo
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quo valore ibi fubftituto prodibit tots preflio =

(Cdzdiy—Pdxddz~-Edydde—Eizday v. 1 4-F?4-0%)
ddz {Pdy—Q dsj—ddy {dx~-Pd=} -

Scholion.
. 853. Quia tres potecnriae
nes habent 1pnicem normales, eric potentia iis
aequinalens =V (E’~-F*—+G"). His vero tribus
viribos aequivalere inuenimus tres M, N et T,
quarum diveétiones funt quogue insicem norma-
les; quare iftis tribus aequivaiens vis eric V(M
+N*-4-T"). Quamocbrem fi loco M, N et T
fubRitnantur valorcs innenti ex E, F et G, pro-
dire debet quoque V(E'+F'+G’); id quod cal-
culo inftituto re ipfa fe habere deprehendetur.
Infersit autem hoc inftar probacionis, verum cale
culus prolixus, quo haec refolutio eft abfoluta,
redte fuerit inftitutns, an vero fecus. Hac vere
probatiore inftitura reperientur fe hie formulie
reéte habere.

PROPOSITIO 96.

Problema.
864. In bypotbefi grauitatis wniformis et deor-
Jum direllac g, determinare lineam, quam corpus fu-
per quacunque fuperficie proiectum in wacuo deferibit.

Solutio,

u..l...u mu 0 Qm—.nmmo.u

tam in fuperficie data, quam in linea 2 corpore
Tom. 11 Ppp de=

Sit APQ planum horizentale. et M pundum T 391

ﬂ._...u.
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defcripta.  Erit ergo MQ verticalis et propteres
direcrio vis graviratis g. Pofiris AP—x, PQ =y,
et QM=—=z, arque aeqnatione fuperficiei naturam
exprimente dz—Pdx—+Qdy; fit celeritas in M,
qua ‘elementum Mz percurritur, debita altitndinie,
Cum iginir problema hoc fir cafus praecedentis
fit enim G=g, E—o er F—oj; habebuntur lnec
duac aequationes dv——gdz(857.), atque 2¢ddz
(Pdy—Qdr)— 2oddy(dx-+Pdz)4-g(Pdy—Qdz)
(dx* - dy"+dz"y=e. Sit porro altizndo debi-
ta ccleritati, quam corpus habiturum eflet, fi in
planum horizontale APQ peruenirer, =/ erit

w—b—gz-:Per alteram- vero acquationem ¢it 2w
e (PR [t edyidz®) o GV
= Hyirddii—adzy Vnde erit 35 =———
dzdduiriy—Qds)—dudpldz2d5)  (uge aequatio ope

(PG dE e dy i) . A

acquationis dz—Pdx—Qdy transmutitur in hane
e ad; Quie integrata dac Ju
— Ndx"—dy’ +dz’)—2f mmmﬂa. In quonis ergo
cafu f{peciuli inueftigari debeg, un w.mm.mmm integra-
tionem sdmittat. Quod fi contgeris, habebitur
o in difftrencialibus primi gradus; atque cum fie
v—b—gz, orictur aequatio differentislis primi
gradus curuse defcriprae naturam exprimens. Prel~

fio veroin faperficiem {ecundum normalem erit =—
" t) =y . N N - e
T vrasy quae fublatis differentialibus
fecundi sradus abic i haac ﬁ;.h...w.';.vlll..lil
2(b—pz) dp ixpindy) ) E. L
GBS Y P o Q E.

Co-

8635,
grauicatis
perficie qu
fci poteft,
moueretur.

864.
abfoluitur,

aequatione |

atque 37 =

— $iPdY—Qd;
2dx({b—p:

mmnl.Eq..m

2:da 3
Hinc erit /|

o [dPdx-d04d
[

dius ofculi |

868, ]
ticularibns,
ficiernm co
fufins expor
excmpla ac

B propreres
X, mup“%.v
R ;i naturam
g itas in M,

Lritudini v,

R cccdentis 3
b opter e
f que 2vdidfs

'dy—Qd)

B :udo debi-

&Hﬂﬂu fiin

g — b5 erit
R nem et 22

i e e

f 1atio ope

:ur in hane

1ta dat o
uouis ergor
< iategra-

habebirur
i we cum fie

R islis primi

 ens,.  Prel-
em erit —
srentialibus
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Corollarium 1.

§65. Celeritas crgo -corporis in hypothef
grauicatis vniformis g et deorfum diredue in fu-
perficie quacungne moti ex fola akirudine cogno-
fci poteft, omaino vt fi corpus in eodem plino
maouererur.

Corollarium 2,
866. Si tempufculum, quo clementum Mim
abfoluitur, ponatur 42, erit dp oM 8 oy

. . . Pd

aequationem ergo inuentam erit /dz = ﬂﬂ%ﬂz&m
4dt __ _ Rddy

AQUe 37 = Fay—Gaz

Corollarium 3.

§6+%. Ex inuentis aequationibus reperietur ddy
e £{PdY—Q Az}t gedy e _y  (dPdr-dQdy (Pdy—Qdx)
il ban T GePgmde Aque
ddz="% QUPuy—0da) tdxtapmdy®i-dxl) 4 (dedxry-dQd Yi{dr—-pdn)
A = -0 N OGP
. - - . gbipdy—Qdxdxi-d yiq-2
E_ﬂo erxit %..M.&.w.ln_&m&nl s Ty
— UpdaaQia}l+099),  Curuae vero deferiptac ra-

. . I 8(dxtpedy e dzbpaWO P00
dius ofeuli erit = JGaRey —GuxPlan -y dx -1 0-EeF WF G40 85]

Scholion,
$68. Harum formularum vlom in cafibus par-
ticularibus, quibus certa quzedam (pecies fuper-
ficierum confideratur, in fequentibus problematis
fufius exponemus, quibus fingularium fuperficierum
excmpla adiungemus.
Pppa PRO-
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Fig ¢
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PROPOSITIO o7.

Problema.

860. In hypothefi grauitatis waifyrmis deorfum
tendentis g, determinare molum corporis in fuperfivie
cuiuscungue cylindriy cuius axis fit verticalis,

Solutio.

Quia axis cylindri ponitur verticalis, erunt
omnes fedtiones horizontales inter fe aequales;
St igitur ABQC bafis cylindri, in cuius fuperficie
moueiur corpus. Yonauur AP—ux; PQ=y, fitque
z corporis altitudo fuper pun®o Q in feperficic
cylindri. Natura ergo huvius fuperticiei cylindri-
cae hac exprimetar acquatione ¢ — Pdx —+ Qdy
fen Qdy——Pdx. Haec autem aequatio orictur
ex generali dz—Pdx 4+ Qdy, i P et Q huat
quantitates infinite magnae, feu evinefcente co-
efficiente ipfivs dz, fi quem affamfiffemus. Quam-
obrem in aequationibus ante inuentis P et Q quafi
quantirates infinice magnae confiderari debent; cui-
amfi Goc finitae magnitudinis. Erunt autem P et Q
functiones ipfarum x et y tintum, neque in i
inerit . His ergo in calculum mam_:wmm. w:_:"wm-
tur Mﬂhﬂuﬂﬂu... atque so= R s
= SR 2D proper analogiam PiQ==
dy: —dx- At pofterior aequatio logarithmics erit
= d? - dy° - dz%)—2 [T T I = ldx* —-dy*—-dz?)

———

L e T R e

P T I T T s e il

B PV NCTI

f i

deorfum

in fuperficie

e icalis,

] H—.mm ]

ermnt

g ¢ aequules §

k15 {0

n fi

perficie
, fieyure
perficie

ei cylindri-
dx - Qdy

iio

orictur

et Q fantg
wefcente co-

s,
\ P et
Jebe

atem P et Q .

Qnam-
Q quufi

nLy; et

eque in by

Sy

haibebi-

PdyTedat)

f duz5Qdddz
w jiam Q==
ithmica erit

&

Hl—l\&uw_

o
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—i(dx2 4-dv?) -1,

Vade fir 2=ttt =
bz o I_I%m.ﬂ.&.m. Hinc oritur (d—s~gx)(da?
Sdy?)=edz® fen V{dx*+-dy®) =i,
cuivs integralis eft [V (dx? 4y ) Yelberme),
vbi [V (dx?—-dy?) denotac arcum bafis BQC
motu horizontali percurfum,  Si tempuicolum que

clementam Mm abfoluitur pomatur dt, erit 4 ==
umm.%% atque adt=V(dx2--dy*), porroque af
=fV(dx?*--dy?). Quarc tempora erunt Pro-
portionalia arcubus in bafi re(pondentibus. Aequa-
tio autem [V (dx?—dy*)m=—YB=EEB  gobye
aequationem pro curus in fuperficie cylindrica de-~
feripta, i haec fuperficies in planum concipiatur
explicata: denotabit enim cam [V (dx 2 —-dy ) ab-
feiffam inaxe horizontaliet zapplicatam verticalem,
Proie@tionem vero curuae defcriprae in plano verti-
cali planum horizonwle ivxta AC fecanre habe-
bimus, fi ope acquationis Pdx-1-Qdy—o elimi-
netur y, vt prodeat scquatio inter x et z, quae

erunt coordinatae huins preie&ionis,  Scilicet ob
pdx

dy ==& erit V(dx?+dr*)= g V(P24-Q%).ideo.
que jUYRAED) o wO—tTER  ohi 4y P oer Qloco ¥
. mqnaoqn:_m:u:“

g L0
cius valor in x deber fbflitni,
fupetficies (uftincbir a fola vi centrifuga oricur-,
propter potentiamg in ipfa fuperficie fitam, erit-
que == AU ss o), qua Vi corpus ob axe

Ppp3s cylin-
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cylindsi recedere conabitur, fi hacc expreflio fue-
rit affirmativa. Q. E. L

Corollarium 1.

8vo. Curua crgo, quam corpus in fuperficie
cylindri deferibir, fi fuperficies in planum expli-
cerur, abibir in parabolam, ipfam f(cilicet proie-
Goriam, quun corpus proiectum in plano verti-
cali defcriberet.

Corollarium 3.

$73. Si motus corporis fuper fuperficie cy-
lindrica compofitus confideretur ex motn verti-
cali, ynod vel furfum vel deorfum progreditur,
et ex horizontali; erit motus horizontalis aequa-
bilis, quia tempora ¢ proportionalia funt fV (dx®
—-dy?) i. e. arcubus horizontali motu percurfis.
Motus vero verricalis erit vel- acquabiliter acce-
lerarus vel retardatus.

Corollarium 3.

872. Si ergo motus horizontalis enaneftit,
corpus recta vel alcendet vel defcendet, omni-
no ac {i hbere aicendcrec vel defcenderet. Hic-

que cafus prodit, fi fuerit ¢=o0, quo ¥Y(dx*—4s
dy*) cuanelcic,

Ex.

e

TV PVNCTI

expreflio fue-

£ 15 in (aperficie
s Jlanum expli-
B (tilicet proie-

sE! plano verti-
it i

h k L]

it §

U fuperficie cy-
gk motu verti-
d: BN progreditur,

£ BB ontalis aequa~
v funt ¥ (dx?

i} otn percurfis.

| abiliter acce~

j lis euaneftic,
f:ndet, omai-
@ nderet, Hic-
fuo V(da2-

SVPER DATA SVPERFICIE. 487

Exemplum.

8v3. Sit bafis cylindri circulus chnius, mammma%
fit BQC cr radius AB—aj exit X2-yiat et
xdx—+ydy—o. Fier ergas P—x et @..]:J _.,I..S.au
—x?). Proie&io vero lineae in fuperiicic cylin-
drica hac defcriptae in pluno verticali ex m.wm ere-
do exprimerur sequutiong i = EraR,
Si ergo fuerit ¢==0, fiet m.».ll.L: atque ¥=— cou-
ftanti; quare hoc cafu proiedio erit linea redta.
Curua vero, quac eft proicctio pro quocunque
ipfius ¢ valore,; ope redificationis circuli conftrue~
tur. Preffio sutem, quam fuperficies cylindri fufti-

- 2, —_ .
nee eft waﬁwﬁmmlm , propter aequationent

2 t b . .
xidvds 82, Quare preffio vbique erit con-

fians et ipi ¢ proportionalis,

Corollarium 4.
fi74 Proprer candem acquatiomerm 2:.. gene-
paliter preflioy quam cylinder quicunque ftiner =
20(dPdz—+-dQdy) _ 2Q%(dPdx-1-dQdy)
— - = 3 st
(dx?*--dy W(E4-QY) dxr(P2+4Q2 2
2Qc(Q4P-PdQ)
—_ .
dx (P24-Q2 2

Scholion. o
§75. Non folum autem ope refolutionis mo-
tus fuper fupcrficie cylindrica cr¢da corporis Eﬂﬂ_
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tus facile poteft determirpari; fed etiam fi cylin-
dri axis fuerit horizontalis eadem facilitate mo-
tus corporis cognoicetur, Namgque fi corpus non
habear motum horizontalem iuxta axem cylindri
corpus perperuo in eadem cylindri fectione per-
manebit, in eaque mouebitur tanquam fuper linea
data. Sin vero accedat morns horizonralis, is
perpetuo idem manchit, neque alterum motum
perturbabit; arque his motibus coniungendis ve-
sus corporis motus ficile cognofcewr,

PROPOSITIO o8.
Problema.

TabXVIIL 896. St corpus moucatur in fuperficie folidi ro.
Fis 2 tundi, cuins axis eft verticalis AL, in vacuo agra-
uitate wniformi g follicitatum; determinare motum cor-

poris fuper buiusmodi fuperficie.

muﬂﬂ_ﬁmco .

Generetur folidam rotundum conuerfione cur-

pae AM circa axem verticalem AL, erunt omnes
civs fectiones horizontales circuli, quorum radii
funt applicatae curuae AM. Aecquatio ergo na-
turam huius fuperficiei exprimens erit dy =ty
denotante Z fun&ionem quamecunque ipfius ;5 erit
enim 2fZdz=x %+ y*=L M3, Si ergo detur ae-
quario pro curua AM, inter AL—=z et LM=
Y 2jZdz; asbitur quoque Z, His praemiflis erit
itaque

V' PYNCTI
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2 un i cylin-
 ilitate mo-
B COorpus non
B cm cylindri
g :(tione per-
E fuper linea
§ ronealis, is
‘P Im  motum
‘@ zendis ve-

unnazn P=% et Q=; qui valores fi fuhflituige

tur , habebuntur avae icquentes asquatiunes; ¢X
quibus tam curuia defcripta quam wors furer ea
cognofcetur, v —b—gz arque Jo=/{da?-ds ®
i:&unvlp.\udu%m‘mwm”:mhn+& uaﬁ....muuiﬂn:.w.
dy—ydx) -+ conft. Quare erit ¢=* .W;wﬂmﬂ.w..mlu
—b—gz TPonatur x*4-y =u?; erit & tudio
quacdam ipfius z, nempe & *—=2/Zdz; atque fu-
perior aequatio abibic in banc V@x®-—+dy®) =
Yl st Proie@io vero in plano hori-
zontah per aequationem inter x et 5 habebirnrs
fi ex aequatione x3—-r*— 2, Zdz valor ipfius
2inx et y fubftituacur; huinsque proiedtionis arcus

W i folidi ros elt [V(dx2=4-dy®). In plano autem verticali ha-
O aino agra- bebitur proiettio eliminanda y; quo faio prodic
_ . ndxe—xd dut 4 dzt .
) motum cor- 2eqUatio Fremah == ¥ fiiamcsr quac aequatio fi

per ¢ dividatur conftrudtionem admittit,  Preffio

vero quam fuperficies fufhinee sxem verfis eric =
—EZ — 22U mdy® e 23R Ay dy) Q. E. i

V@27 Zdy—gdx T4y 427
 :rfione cur-

-

Corollarium 1.

 runt omoes

 orum  radii 8-+, Si tempufculum, quo  elementnm M

) ergo na- . o ddt _ _xdd -

_ n.lm&r_.unu abfoluitar poratur dr; erit G = 5755z cuinsine
Y - A tegralis eft adz =xdy—gdy. Ipfum ergo tempus

fins 23 erit ¢ L=y D
t B o detur ac- erit vt 2y —2frdy, denotante [ydx aream proie-
¢ ec LM—= &ionis in plano horizentali.
< 3 remiffis erit

_ itaque Tom.IIL. p@ﬁ Co-




22 XVIIL
F.g.3.

490CAPVE DOV ARTV M DE MOTV PVNCTI

Corollarium 2.
g4$. Si corpus in proiedtione in plaro ho~
rizonrali moneri concipiitur, - erit celeritas eius
. . - . . &¥id=2 i) . -
jn Q debira .uw_:a_z_ quwl..mru_.r. €x quo motu in
prowcéivne ipfe motus in fuperficic ingeniciur.

- Corollariom 3.
$49. Sit igiter BQC proicétio curnae in pla-
no horizontali, . in gua moucatur corpus ita vt
motus eins refpondeat motni corporis in fuperfi-
cie ipfay erit tempus quo arcus B Q abfoluitur vt
W-[ydx negative vt [rdx—% 1 € VU ared
BAQ duGo radio AQ

Corollarinm 4,

850. Areas autem BAQ elementum eft s
Du&: ergo tangente QT et demiflo in eam ex
A perpendicalo AT erit Pﬁ”um.mw%w. Quare
alritudo celeritati in Q debita eft — =g PO
fito AT=p. .

Corollarium 5.

831, Corpus ergo im proiectione motum per-
inde in € mouchitur, ac @ Lbere moueretir at-
practam vi gquadam centripest ad centnm A.

Corollarium 6.
832, Refpondeat pun&am B motus in fu-
pericic G&L initio, e cum detur dire&io pri-
_ ma

i
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ma motus in fuperficie, dabirur perpendiculuf in
tangentem in B. Sit ergo AB=/, et yeryen-
diculum in tangentem == b; erit altitudo celenizai
- . H
in B debita =

Corollarium 7.

883, Vis ergo cengripets verlus A rendens,
quic facict, vt corpus in proiectione BQC libere
moueatur, eric = 357, pofito y pro ¥ (¥ 43)
Acquatio vero inter # €r 3z eXprimer niuraim
curnze, cuins conuerfione gemita oft fuperfiies
propofita, ideoque datur.

1 plarno ho-
Aerigas gius
quo mots in
g nucnictur.

¢ rruac in pla-
B cpus ita vt
W in fuperfi-
§ (bicluitur vt
g c. vt area

Corollarium 8.
884. Eft porro V(@A A dy ) = e CL yax
udn N . vix ] r
1&&&”%%.”@. Hi valores fi in acquinione in-
uenta fubftituantur, dabunt cutdet - ds e
s 3 = i L LN
pa=(b-gm)pu’dy’; few p’'= Ay

E eft u“ntm...ullu@
in cam ex

Corollarium 9.

¢ 2 ~Pdut hewp

885. Huius ergo quantitatis — @iy
differontiale per de divifam dabit vim centripe~
tam in A requificam, vt corpus in proicétione
BQC mouneatur libere, motu rcfpondente motui
corporis in fuperficie.

. Corollarium IO,
886. Si c=—o, fier quoque p=me. Quare hoc

cafu proiedio in plano horizuntali erit reéta per
Qyq2 A

l motum per-
R sacTetur at-
rnm A

 otus in (i
 iredtio  pri-
ma
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A transiens, Super qua corpus ad A unm.m%_._a
ita attrahetur ve fie vis centripeta &d TR
Corollarium 11,

88<. Si corporis direétio prima fuerit hori-
gontalis tangens in B ad AB erit normalis; Enc.-
que b=f Hoc vero cafu celeritas in fuperficie
gequalis erit celeritati in proicQione; quare mnm.__o.
xit i valor ipfius 2, fieft u=f; erit b—gi=p.

Corollariumya. .

888, Si praeterea vis centripeta in B aequa-
lis fucric vi centrifagae,curaa BQC erit circulus,
et propterea ipfa quoqie curua in fuperficie de-
firipta, atque motas ram in faperficic quam in
proicétione sequabilis, Sit vbi eft u==f et 2=},
dz=mdu; erit ob p=f, etu=f et £=7 in ca-
fa, quo circulus defcribirar, 2¢"=gmf"

Corollarium 13- -

580 Si ponmatur m:x vt peripheria ad dia-
metrum erit circuli‘noftri peripheria = 2 xf, quae
divifa per. éeleritatem V5 i.e. v, dm tempus
yrius periodi in circuln; qood ergo eric = ¥,
P:udulum ergo integras ofciliationes his periodis
ifochronas abfoluens’ erit ‘=% in eadem grauita-
tis hypothefi. R

Corollarium 14.
890. In fuperficie ergo, quae generatur con-
uerfioue curnge AM circa axem verticalem AL,
. yd Co-

o

ya."ﬁ

ann

e jpa na |

"

§ - PrNCTI

B\ accedens

—d ¥ b—gz)

T LR Pl

| berit hori-
¥ 1lis; ideo-

fuperficie

 tare fi fue-
K .I.nu
uuh.«..l.ki..‘.

1 B aequa-
| ¢ circulus,
g crficie de-

quam in
[ et z=i,
—Y inca-

1 ad dis-
| = 7fy quae

at tempus
— 2my2p

r miol,

T vam,
5 periodis

|y grauira-

Eatur con-
_HFE b N\ 7
Co-

SVPER DATA SVPERFICIE. 493
corpus proietom circulum radii LM deferibere
poteft codem tempore, ¢uo pendulum longitu-

dinis — fubnormali LS integram ofcillationem
abfoluir.

Corollarium 5.

Sg1. Siergo curza AM fuerit parabola emnes
periodt per circulos horizoutales in conoide pa-
rabolica aequalibus abfoluentur temporibus; atque
penduli, iisdem temporibus ofcillationes integras

peragentis longitudo aequabitur dimidiac part1 pa-
rametri. :

Scholion 1.

892. Quaecunque affumatur curna AM; fi vis
centripcta motus in proie&ione verfis A ¢x da-
t2 formula definiatur, eayue sequalis ponatur vi
ceatrifugae, atque coniungatur cnm aequatione b—gé
H..m.v prodibit 2¢°=gmf’; hoc enim cafit tam
proiectio erit circulus, quam ipfa curna in foper-
ficie defcripta.  Quo vero hoc melius appareat po-
natnr ds—=qgdu, prouvenictque vis centripces ——
mmmmﬂ.__m”..lml_umﬂmuﬁumnl_f; ulh.h“m_uui..“.mﬂm Tam ponatura—f’,2=j;
et bf =gt i4~c'; atque g==m; erit vis centripeta=
LR, nequalis pofira vi centrifagac zidat 2=
gnf’.

Exemplum,

893. Sit foperficies conica circulatis fen >Ea___ wm”_uq
linea recka vtcunque inclinata ad axem AL; quare = %%

Qqq 3 . erik
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erit z—mmn et ds—mde. Vis ergo centripetz ad A
tendens ; quae faciet vt corpus libere in proiectione
BQC moueatur, crit =3RS Haec ergo vis
eric compolita ex vi conflance et vi reciproce cubis
diftantiarum a centro A proportionali. S§i ¢ =g,
tum proie&io erit linea reéta per A tranfiens, atque
vis centripeta erit =725 fine conftans, Corpus
crgo motu aequabiliter accelerato ad A acceder,
motus vero in fuperficic conica congruct cum des-
cenfi vel ascenfu (uper redta inclinara eritque pari-
ter acquabiliter acceleratus. Sin autemn proicdtio
fuerit curuilinez et rangens in B normalis ad AB,
erit izmf, atque @I..Q.Hmm- pofito AB=f. Erit
ergo hoc caft b=" X arque fi corpus in circulo
horizoatali reuolaicur, erit infuper 2c3=gmf3.
Quo ergo hoc accidac debet effe celeritas corporis
debita altitudini Z—=%2.  Atque periodi in hoc cir-
celo iisdem abfoluentur temporibus, quibus pendu-
1i longitudinis £ integrae oscillationes. At 6 non
fuerit 2¢'=gmf?, verum tamen .w“m,hrumh.u. curua
BQC habebit quidem in B rangentem zd AB nor-
malem, f{ed proietio haec non erit circolus. At
fi 2c3 proxime aequale firerit ipf gmf3, curua
quoque a circulo non mnltum difcrepabit; habebit
autem abfides varias, in quibus tangens ad radiom
eft perpendicularis. Harum abfidum vero pofitio
per prop. g1 Libr, pracced. determinatur.  Quoni-

am enim vis centripeta eft umﬂ_”..uﬂuum_wla, fi hace com=
paretur cum ifla vi centripets 5 ob y=—#, erit P=—

z¢3

no’

fec
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du
| 41]
cit
el
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pe

mn

ne
fid

fc

Mr&

B ipera ad A
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b ec erzo vis
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Si e=o

f fiens, utque
g ;. Corpus

A acceden,y
r cum des-

} ritque puri-

1 proiectio
lis ad AB,

B i—f. Erit

s in circnlo
ce3=gmf3.
35 COrpoOris
|, in hoc cir-
f ibus pendu-

At fi non

31
mw.ﬁ » curua

§1d AR ner-
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af3, curud
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8 7, crit P=
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283 m g mu’ . 4P Fpemufdu Pdy
R P Aque F ~— T aszmut atque yaB —
2nc3g-gut

2255, ideoque pofito u— f; diftabit quoque }i-
pea abfidum a praecedente abfide angulo x8cV
=f3 . -
mhamwhlr.ﬁ. graduem. Quoniam autem pruxime eft

2¢3=gmf?, erir angulus inter duas abfides inter-

mn n‘
ceptus =1 8oV™EF! gradnom.  Cum ergo 5=

. . . 3
femper fic maius quam § erit angulus inter duas ab-

fides intercepius maior quam 103 grad, 357%

Scholion 2.

804. Exemplum fuperficiei fphaericae Tic
non adiungo, fed motus(itper ex determinacioni
fequentem propofitiouem de@tino, quia hacc mate-
ria pacticulari percra@atione eft digna Si enim pen-
dulum non {ecundum planum verticale impellitur,
tum corpus in (uperficie {phaerse monebitur, ee vel
circulos defcribet vel alias curmas  non  parum
clegantes , quemadmodum  cuiuis  eXperimen-
tum infticuenti innetescet.  Cafus quidem, quo
pendulum circulos abfoluit, a Cel. Iob. Bernauilie
jn A& Lipl A. 1719 iam eft expofitus fub titule
motus turbinatorii. At fi curea non fueric circulus,
niemo quantum {cio, hunc penduli motum vel con-
fideranit vel determinauit.

$05. Motus turbinatorws vocatur penduli

fion in plano verticali impulfi motus.  Hoc ergo cafs
pendulun non irt eodein plano verticali mouetur Jed eur-
wiim
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gam quandam &.i?w in fuperficie fphaericay suius
radius et ipfa penduls longitudy, fuam.

PROPOSITIO o¢9.
Probl.ma,

Tk XVIL 806, Penduli ad motum turbinatorium incita-
Big2.03 1 doterminare motum &t lineam curtam , quam in

Juperficie fphacrica deferibits
Solutio,

Quis corpus motum pendulo eft alligatum in
fuperficie fphaerica mousbitur, cuius radius eft lon-
gitudo penduli.  Sit haec longindo feu radius
fphacrae =a, erit z—4—Viq?—-u?)ex natura circu-

% ¢ w3du

et dg— —

2 2

VY(a2—u3) ?u.é»;m

jdeogue 2882——2%,  Ex his inuenitur vis centri-
qQUE g3 Ju— &ias—u) ! h

peta ad A rendens, quac ficit, vt corpus in pro-

o - bu— P-
ie&ione BQC libere anoueatur, —2= 2ttt

i AM. Erit ergo g==

Atque pro curua BQC haec habebitur aequatio p*="

QNhn

— » quae ad proiecti-
e3--(b—ga)(ad—u )-g{a®—u? )%
onem BQC conftrucndain fufficit. Sir tangens in
B perpendicularis ad radium AB, id quod femper
alicubi contingere debet, nifi proie&io fit linea rec-
ta, quia vis centripeta decrescit, decrescente .
Ponatur AB=f; erit i—a—V(e?—f2), atque b-ga
—+gV

e Wl o b pmafen. bl T R b A

)

[T T L L L -J.

g - 3zuvia™out)

§ ' PUNCTI

8 ricay cujus

8 i incita-

quan in

X

ligatumn in
s eft lon-
[ fen radius
ira circu-
- adu

a-ur

g vis centri-
us in proe-

atio p2—

| proie&ti-

| angens in
| d {femper
 linea rec-

[ scente .
‘que b—ga
-+gV

¢~ -SVEPER: DATA SVEERFICIE: : , ¢01
rEV(@2—f2)=5. Sipracteres fuerit 2 33& i
corpus in circalo rewtoluctur, cuins radins eft fj ce~
leritate debita altitndini Si=gxflm.  Pendali ve-
ro integras ofcjllationes iisdem temporibus abfol-
uentis longitudo eft =V («*~f7). Sin autem non
faerit 20 =7 2, differentia’ vero fig valde cxi-
gus; curua BQC a circylo non multum diferepa-
bit. Cuiis cornae; qio pofitiones abfidum inue-
niantor, erit juxta prop. gr. Libri pracced. y—«
et P=(sb—2ga--3gV(a'—2’) Hinc et =
Fr.im srnde
n

o L L —
Bt AtQUe B, = 4 ——

- s Fut . .

e Quia curua fere eft circu-
N " — - _Ff8

tus, _poautar ¢ f, atque sb—2ga— su—m—2g

V(a'—f") = m.ﬂmﬂmwh » quo fadto prodibic ...,..mi.“ g

=%+ Hinc fequitur interuallum inter duas abfides
8 - s
effc angulum ...G_a%.wiu.ﬂ graduum, Tanto feilicer

angulo.locus, 10 quo pendulum ab axe muxime
ditac, difficds eft 2 loco, in quo pendulum axi
eft proximum. Q. E. L

Corollarium 1.

$947. Quo igitur pendulum AB=a motu tur- ._.pwwﬁa 2

binatorio circulum BDCE deferibat, oportet ve
cius celeritas debita fic alcitudini £55%,
Corollarium 2.
. $98. Longitudo vero penduli, quod ofcilla.

tiones minimas integras eodem tempore abfol-
Tom. IL. ~ RIr uit,
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nit, que periodus in circulo. BDCE conficiter,
et —AO.

Corollarium 3.
899. Tempora ergo, quibus dinerfi circnli

motu turbinatorio a pendulo AB percurrantur,
fape in {ubdoplicata ratione alticudieum AQ.

Corollarium 4.

900. Quo igitur pendulum longitudinis & cir-
culum honzontalem maximum conficiat, cuius
radivs eft @, celeritas infinire magna requiritur;
atque gnacque periodos tempore infinite paruo
abfoluitur.

Corollarium 3,
gor. Si radws circuli BO fuerit wvalde par-
nus refpeéty penduli AB—=a, congruent periodi
motus turbinatorii cam ofcillationibu» 1ntegris eius
dem penduli
Corollarivm 6,
9o2. Si curna definipta non fuerit circulus,
fed figura proxima, atque BO valde paruum;
eric angclus inter duss abfides 909, feu rectus,

Corollarium 7,
9o03. Hoc vero cafo cnrua a corpore deferi-

pta erit elipfis centrum hubens in A. Quodex
. vi

' PVNCTY
v. 3B conficicur,
fi:

m. erfi circuli
e f -currantury
) T4 1 ?Ou.

[1§ -

i dinis 2 cir-
iy ! iat, ) ..EE_..
du § requiritorg

lite paruo
13
er
m

g valde par-

1t periodi

nam_.mu ow_uma.
e
cit

} ¢ circulus,

g parnums;

i1 redtus.
fi
ab .-

R ore deferi-
1o B

o Ty

@_cn ex
vi
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vi centripera colligitur, quae tum ipfis diftanciis
fit proportionalis.

Corollarium §,

004. Quo maior autem eft radius BO; eo
maior quoque erit angulus inter duas ablides in-
terceptus, Atque i fiax BO==B A, erit hic an-
gulus 180°

Corollarium 9.

005. Si angulus BAO fuerit go. grad. eric
BO =4 BA fen f=3a. h:mi_:m ergo inter
duas abfides interceptus erit 355 graduum feu 99°,
s0’. Proiedionis ergo in plano __Sauo:a: haec
erit figura abedefghik etc. in qu abfides fum-

mae funt in 4, ¢, €, £ #, €t imae in b, d,f; bk

Corollarium ro,

906. In hac igitr figura linea abfidum mo-
petur in confequentia; fingulis enim periodis cir-
citer 3o progredietur in confequentia, ’

Corollarium I

go7. Sin autem ille angulug BAO minox
fiierit quam go, graduum; tum minor ctiam erit
abfidum progreflio. Quiae quo pro quouis angu-

a

lo BAO flatim cognofeatur, fractionem 73757/
Rrr2 in

Fig: 5

i
t
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in feriem refoluo, quie erit fequens, w..T..uwn.m
215* 4 cc.  Vna ergo pesiodo linca abfi.

|Tnnoa¢ a.‘u
promouctut angulo 1350 gradwum, q. P fi f

valde eft paruum.

Corollarium I2. :

008, Ex his apparct promotionem lineae

abfidum in fingulis periodis proXime cffe in du-
plicata rations finus anguli BAO.

Tom I Tabula T,




