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avancé assez bien; mais, comme il y en aura trois Yolumes in-4°, il
faudra attendre encore plus qu'un an, avant que fout soit achevé. Le
troisitme Volume renferme la nouvelle partic du Caleul intégral, dent
le public sera toujours redevable & votre sagacité, et j’e'spére que, par
vos 50ins, cetie partie que je n’ai fait qu'ébavcher sera bientot portéo
& un plus haut point de perfection. Tant la faiblesse de ma vue que
mon emploi présent, qui m’oblige de passer tous les matins 4 la Di-

rection de I'Académie, me metteni absolument hors d’état de conti-

nuer mes recherches sur cette matitre ; mais, A Paide de mon fils Albert,
je serai toujours en état de profiter ‘des éclaircissements que vous me
voudrez hien communiquer tant sur ce sujet que sur tous les autres,
auxquels vous vous appliquerez; je vous en supplie méms avec le plus
grand empressement, dans la confiance que vous serez déja suffisam-
ment convaineu que personne ne saurait faire plus de cas de I'impor-
tance de vos découvertes. Je vous prie done, Monsieur, de me con-
server toujours votre amitié et votre affection, et d’étre assuré que je
serai toujours avec la plus parfaite considération et le plus inviolable
attachement, Monsieur,

Votre trés humble et trés obéissant serviteur,
L. EuLes.

A Monsieur de Lagrange, membre de ’Académie reyale des Sciences
et Belles-Letires, et Directeur de la Classe de Mathématiques, ¢ Berlin,
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Saint-Pélersbourg, o6 £ février 1768 (1).
Mowsieur, :

Votre lettre du 2g décembre de I'année passée m’a été remise 2 pen

{1) Ms. f* 23, — Opera postuma, 1. I, p. 569.
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prés en méme temps que j'ai recu le dernier Yolume des Memoires de
I’ Académie de Berlin, ou je me suis d'abord fait lire votre excellent Mé-
moire sur le tautochronisme (*), puisque cetle matiere m’a autrefois
tenu fort au ceeur, et que j'ai aussi fait une analyse de la méthode de
M. Fontaine, que vous trouverez dans le Volume X de nos Commen-
taires (*). Mais votre méthode est heaucoup plus ingénieuse, et la lec-
ture m’en a causé un vrai plaisir, quoique lespérance d'y trouver des
tautochrones pour toutes les hypotheses possibles de la résistance n’a

as éfé¢ entiérement remplie. Or 7'en al d’abord découvert la source
p ]

dans la formule %{-: 4 une fonction quelconque de laquelle vous égalez

le temps par un arc indéfini, ou bien & une fonction de nulle dimen-
sion des quantités X el A. Mais vous conviendrez aisément que la sup-
position d'une telle fonction apporte & la solution une frés grande
limitation, attendu qu’on pourrait imaginer une infinité d’autres ex-
pressions également propres 3 représenter le temps %, %; et qu'on
supposat le temps égal & une fonction quelconque de toutes ces for-
mules ensemble, mais Pexécution ménerait & des caleuls presque in-
surmontables.

I’ai aussi déja remarqué, dans le Volume IT de ma Mécanique, que
les cas ol la résistance serait comme le cube ou quelque puissance
plus haute de la vitesse ne sauraient étre résolus par de telles fone-
tions de nulle dimension, mais qu’il faut recourir A des fonctions de
plusieurs dimensions, oi je crois aveir indiqué la yraie route pour par-
venir & la vésolution de tels eas, mais qui, eependant, est trop embar-
rassante pour que j’aic pu en faire Uapplicalion & d’autres cas que celnt
ol la résistance en elle-méme cst extrémement petite. I'ai aussi vu que
les trois méthodes de M. d’Alembert, dans le méme Volume de Mé-
moires (*), sont assujetties 3 la méme restriction. Au reste, je crois
devoir avertir que feu M. J. Bernoulli n’a trouvé la tautochrone pour

(1) Sur los courbes tautochrones (woir . 11, p. 317 de la présenla édition).

(*} Dilucidationes de tautochroris in medio resiviente, année 1766, 1. X.
(3) Sur les tautochrones, année 1765, t. XXI, p. 381-413.
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la résistance proportionnelle au carré de la vitesse qu'apres que je lui
en avais communiqué ma solution, ct il n’a jamais dit qu’il en avait
fait e premier 1a déconverte.

Je suis extrémement ravi, Monsicur, que mes recherches sur lu
mouvement d'un corps attiré & deux centres de forces fixes aienl
meérité votre attention; mais vous n'en avez vu que ce qui a é1é insérd
dans les Mémoires de Berlin ot qui regarde }n"]m;i]m]'en'wnt les coorhes
algc])rlques que ma solution renferme (*). Or jen i COMPOsE eneore
deux autres Mémoires, donl I'un se trouve dans le Volume X de nos
Commentaires et I'autre dans Ie Volaine NI (2). Dans le dernier, Jai
réussi & déterminer le mouvement dudit corps, lorsqu’il ne se meut
pas dans le méme plan, cf je suis extrémement CUricux d’apprendre, &
quel égard vous avez donné i ce probleme une plus grande étendue.
Si vous avez réussi de donner i 'un des deux centres de force un mou-
vement auntour de I'autre, quoiqu’il ne fat gue circulaire et uniforme,
je le regarderai comme la plus importante découverte dans 'Astro-
nomie.

L’impression de mon Caleul intégral avance assez passablement, ot
le premier Tome est déja achevé, que je thcherai de vous envoyer aun
plus tot et peul-éire accompagné du second; il y en aura trois Volumes
cn Loul.

Je n’ai recu qu’un exemplaire da Volume I1I des Mémoires de Turin

et je vous en ai déji, si je ne me (rompe, présenté mes trés humbles
remerciments. Comme je suis hors d’état de lire ef d’écrire moi-méme,
je suis d’aulant plus curieux de profiter des écrits des autres, mais
principalement de vos recherches, qui sont tovjours marquées d'un
tres éminent degré de profondeur. Je vous prie donc de me conserver
toujours votre amitié et bienveillance, el d'étre assuré que je ne ces-

{*) PronLEME. — Un corps étant attiré en raison rdéeciprogue quarrde des distances vers
deux pointr fixes donnes, trouver le cas ou la courbe déerite par ec corps sera aloebmgzw
T. XVI, année 17060, p. 228-249.

(%) Ces deux Mémoires sonl comprls sous lo méme lilre : De mote corporis ad clrm
centra wiriwm fiza attracti. T. X, année 1766, p. 207, el tome XI, annde 1767, p. 152 des
Novi Conumnentarii. '
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seral jamais d'étre, avec une trés respectueuse counsidération, Mon-
sieur, '

Vaotre tres humble et trés obéissant serviteur,

L. Euien.

Mes compliments les plus empressés & mon trés digne ami, M. le
professenr Beguelin.

M. Bernoulli aura bien la honté de faire parvenir I'incluse & son
adresse, et nous vous prions, Monsieur, de lui présenter nos civilités.

24%.
EULER A LAGRANGE.

Sainl-Pétersbourg, I janvier 1770 (1).
Monsizor MON TRES CHER CONFRERE,

Je suis extrémement ravi que vous ayez regu avec tant de honté mon
Ouvrage sur le Calcul intégral, dans lequel j'ai tiché de ramasser tout
ce que j'al observé sur ce sujet de remarquable. Mais j'espere de vous
envoyer au plus ot la troisiéme Partie de cet Ouvrage, qui appartient
presque uniquement i vous, et je ne doute pas que vous ne la portiez
hientot & un plus haut degré de perfection.

M. Formey m'a cnvoyé les feuilles du dernier Volume des Mémoires
de Berlin, qui conticnnent les excellentes piéces dont vous me parlez
dans votre letire. Comme je ne suis pas en état de les lire mol-méme,
j'ai prié notre habile M. Lexell de m’en faire la lecture, que j'ai entendue
avec la plus grande avidité. 'y ai non seulement admiré la profondeur
de toutes vos recherches, mais aussi surtoul leur multiphcité, qui a
tout autre aurait fourni de quoi remplir unc douzaine C’excellents Mé-

{1y Ms. * 25. — Opera postuma, t. 11, p. 571.




