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Bey Fermat findet sich noch ein sehr schones thiéorema,
dessen Demonstration er sagt gefunden zu haben.. Nehmlich
bey Anlass der Diophantaeischen Aufgabe, zwey quadrata zu
finden, deren Summ ein Quadrat ist, sagt er, dass es un-
moglich sey zwey cubos zu finden, deren Summ ein eubus
sey, und zwey biquadrata, deren Summ ein biquadratum,
und generaliter, dass diese Formul a" - b —c" allzeit
unméglich sey, wenn n > 9. Ich habe nun wohl Demon-
strationen gefunden dass a® -+ b% - ¢’ und a*-}-b* el
wo == unmoglich gleich bedeutet. Aber die Demonstrationen
fiir diese zwey casus sind so von einander unierschieden,
dass ich keine Moglichkeit sche, daraus eine allgemeine De-
monstration fiir a” 4 6" =¢” si n>2 herzuleiten. Doch
sicht man quasi per iransennam ziemlich deutlich, dass je
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grosser n ist, je unmoglicher die Formul seyn miisse. In-
zwischen habe ich noch nicht einmal beweisen konnen, dass
summa duarum potestatum quintarum keine potestas quinta
seyn konne. Dieser Beweis beruhet allem Ansehn nach nur
auf einem ghicklichen Finfall, und so lang man nicht da-
rauf verfillt, mochte wohl alles Nachsinnen vergebens seyn
Da aber diese Aequation aa -+ bb—cc moglich ist, so 18t
auch diese maglich a® 4 b3+ c®=d®, woraus zu folgen
scheint, dass auch diese a*-&*+ ¢* 4 d*=e* maoglich
ist, doch habe ich bisher noch keinen Fall davon ausfindig
machen kénnen. Es konnen aber finf biquadrata angegeben

werden, deren Summ ein Biquadrat ist.

Seumarre Décomposition des nombres premiers en quarrés, Suite,

St, Petersburg d. 26, April 1755,

Wenn ich mich nicht irre, ist mein letztes Schreiben an
Fw. vom 28 Junii st. n. 1753 gewesen, und folglich eine
?;eraume Zeit verflossen, darin mir nichts beygefallen, das.
ich, Deroselben zu communiciren werth gehalten hitte, ohn-
geachtet ich die Proprietit, dass ein numerns primus hujus |
formae 1 -+ kef zu dieser PP 4-eQQ, allwo P et Q ra-
tionales sind, gebracht werden kann, éfters consideriret und
auf ‘unterschiedene Formen reduciret habe, als z. Ex. wenn
{4+ tef—RR 4 2abe SS, so kann solcher numerus pri-
mus allezeit in PP} ¢QQ verwandelt werden; oder auch
wenn zwey numeri irrationales % et m gefunden werden
kinnen, so dass iz — m und Zm rationales seyen und A=

Euler.
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in rationalibus angegeben werden; imgleichen wenn QQ_‘i
hfoo + 2me —emm sefunden werden kann, so Wi

1+ hef—= (afomy —4/QQ _ (emm — 0¥’ 4eQQ 9 endlich,
' — 7 am vy

weil der numerns primus 1 -} kef = ist -duo.bus‘ quadratis
aa |- bb, quae in quocunque casu determinari p?ssunt, SZ
ist genug, wenn mam nur ginen numerum rationalem
ginden kann hac lege, ut aa(e 4+ k&) bb(e — kk) fiat qua-
dratus, da es alsdann nicht -schwer ist die numeros quae-
sitos P et  zu finden, denn es wird

. (hhd-1)*aa ekk(hh—1)*aa
aa -+ bb =" T TG =R

» konnen glejchfalls die numeri quaesiti P et Q

81 sumatur
be—kk)+= VaalekE? bb (c—lf]r)”).
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Ferner ist auch diese Proprietit merkwirdig, ung(?a ¢
ich mich mm deren Demonstration nicht bemihet: S.1 qua-
dratum aliquod divisum per numerum primum p !1113_115 ff)r-
mae &n -4 1, relinqual mumerum T, dabitur etiam aliud
é;uadratum_ , quod divisum per eundem numerum p, det re-

iduam p — 7. ]

sid Imglgichell numerus prifpus .Im—\—. 1, divié.uens numqr.a;os
quadxﬁtos quoscunque, tot relinquere potest diversa re: ua
(iuot 9n contineg unitates, als z. Ex. wenn n:i., 50 a,nlcl;1
der divisor b nur zwey residua r{achlasse_n,- 1.1ehmhcl1 ;::n
%; wenn n==3, 80 lasset der divisor 13, dw_ldefl-s quzlt 1a. 08,
sex residua, nehmlich 1, 3, %, 9, 10, 12, et é«zlt&t[{l:;
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Sommaiug, Méme sujet. Réponse a la précédente.
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Berlin d. 17. Mai 1755,

EW._ Betrachtungen tiber das theorema, dass die Zahl t4-kef,
so oft sle eln numerus primus ist, immer in dieser Form
P* 4 eQ* enthalten sey, habe ich mit dem grossten Ver-
gnigen zu ergriinden gesucht und darin sehr wichtige Kunst-
eriffe wahrgenommen; nur ist es schad, dass dieselben noch
50 weit von einer vollstindigen Demonstration entfernt sind.
Doch ist es schon von keinem geringen Nutzen, dass, da
man von der Wahrheit des theorematis versichert ist, auch
alle die daraus hergeleiteten Formuln gewiss resolvirt wer-
den konnen, welches sonsten schr schwer fallen wiirde.
Aus allen Bemﬁhungen, die ich hieriiber angewandt, deucht
mich so viel sicher schliessen zu kinnen, dass man niemals.
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