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LETTRE CLV.

EvrLer &2 GorpBacH.

SommarInE Lettre d'un Officier de la flotte russienne, Lettre de Frédérie IL
4 Euler. Observations sur les yroblémes ot théorémes de la letire précé-

dente, Théoréme de Fermat.

Berlin d, 4, Avgust 1755,

Die verlangten exemplaria von der Lettre d'un Officier de

‘la flotte russienne sind schon vor einigen Posttagen von

hier weggeschicki worden, und werden also ver.hofFentlic.h
schon bey Ew. eingelaufen seyn. Gedachte Schrift ist mir
auf ordre des Hn. Hettmanns Hochgrifl. Excellenz zuge-
schickt worden, um solche hier drucken zu lassen, woven
jch auch die deutsche Uebersetzung besorget. Inzwischen
kénnen Ew. versichert seyn, dass ich hievon mit keinéfn
Wort nach St. Petersburg Meldung thun werde, als wohin
ich mit Niemand mehr correspondire, als an’ den Hn. Rath
Schumacher, an welchen auch niemals einige Neuigkeit iiber-
schreibe. Seit der Abwesenheit unseres Hn. Prisidenten sind
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auch meine Geschifte so angewachsen, dass ich wenig Briefe
mehr beantworte, weil ich nicht nur die ganze Administra-
tion der Akademie anf dem Halse hahe, sondern auch alle

Posttage an den Prisidenten rapportire und iiber alles noch

onmittelbar an S. Konigl. Majestat Bericht abstatten muss.

Weil ich weiss, dass Ew. auf grosser Herren Briefe auf-
merksam sind, so nehme die Freyheit ein Koniel. Hand-
schreiben zu communiciren, welches ich erhalten, als ich im
Fribjahr einige Pfirsiche aus dem akademischen Garten an
S. Kénigl. Majestit #iberschickt hatte:

»J'ai bien recu votre letire du 2% de ce mois avee les
- »présens qui l'accompagnoient. Quelque plaisir que Ia
»beauté et la bonté des fruits que Vous M'avez en-
»»voyés Mait causé, J'en ai encore ressenti davantage
»»de T'attention que vous avez bien voulu Me témoigner
»par-la.  Je vous en remercie et Je verrai avec satis-
»faction les occasions pour vous en marquer Ma recon-
»noissance. A Potsdam le 26 mai 1753

Ew. Manier die Formul 1 hef—=P*-+ 5Q% zu ent-
wickeln scheinet allerdings weit mehreres in ihrem Umfang
einzuschliessen, woraus vielleicht gar eine biindige Demon-
stration herzuleiten wire. Ich getraue mir aber kaum, bey
meinen gegenwirtigen Zersirenungen,, ‘mich an diese Unter-
sichung zu wagen. Die Art, um die Zahl 1 kef auf diese

S&-Le . . . .
Form -%Q—Q zu bringen, in welchen Fallen nehmlich

diese Auflosung in ganzen Zahlen nicht geschehen kann,
scheint mir auch alle Aufmerksamkeit zu verdi¢nen. Ich habe
gesucht dieses etwas generaler zu bewerkstelligen auf fol-

gende Art:
Corr. matk. et phys. T. 1. 39
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Es sey 1 4 lpef:&"l_:ﬁ—q; weil nun daher
vv—SS:eQlepefvv:e(QQ——lhW),

ehe ich, dass vo — 8§ durch e theilbar seyn muss. Fg
o sd her S—ne—v, so wird 2ney—nnee— e(QQ—lpfw)
5? Z‘Q —;fvv -+ enn —2nv = 0 und mit &f multiplicirt
iﬁ;bvi—l- 8nfv+nn—"hefnn -+ 5fQQ +-nn, Wm:aus.n:lazz
erhalt n + kfv — ]/({i + kefinn + h:fQQ) Dfe E:hen

f an, dass man in einem jegl
Sach kommt also daran , o T feghen
i d f gegeben sind, sole

Fall, da die Zahlen e un g K d
fi‘; n und Q suche, dass-(1 + %ef)nn+%fQQ ein Qua

drat werde.

( 10922 41 ein Quadrat werder y 80 ist die
kleinste Zahl z — 151405208551 00 und die Wurzel deg daher

entstehenden  Quadyats V10924 ¢ ) = 158070671986249.
Diese grossen Zahlen ha

be ich vermittelst eipep
Methode nealick in etlichen Minuten gefunden,
Wie unendlich

gefunden wer

gewissen

viel summae duorum quadratorym aa--bb
den kénnen, welche zugleich in d
Po -+ ezz enthalten sind, habe ich aus
Ew. gitigst communiciiten gebrochenen Formuln, noch diese
in ganzen Zahlen gefunden. Fs ist nehmlich
(g9 —yy rrft - hrryy — (egq —yy — rr)t e hggrr.
Noch generaler kann ich auch solche Zahlen geben,
welche zugleich m  dieser Form «t ~ mbd und diesep

¥~ nzz enthalien sind; nehmlich es ist

(fyy - maxa + sem)* |- mhunre —
(nyy —maxx -»—'uza)2~[-n.!|auuyy.
 Bey der schénen scrie, welche Ew. fir nve gefunden,
ist nur schad, dass dieselbe imimey divergens wird, so ofi p
ein numerns =1 1si, Diesem kann aber leicht geholfen wey-
» wenn man fiir n setgt ;f:—; da d

ieser Form
Anlass der mip von

Will man sich mit Probiren behelfen, sol :Trdze:m]:lihf
schwer fallen in jeglichem Fall, wofern nmﬁ lc\leen. aueﬂ:
und f nicht gar zu gross sind, n und 0 -ZZ n ¢ 1;1 e

n e und f grosse Zahlen sind, so wird ma i o
‘I:r:(f;iren schwerlich zurecht kommen. Eine ;cher; ai\i etw?bte
aber scheinl mir kaum mﬁglicl.x Z0 $ey1, WE d: ne; n:,lic};
da die Auﬂésung gar nicht elnimal S.tatt 1;11 ) I; chmiit

: in numerus primus ist, und-ich sehe n ]
S)ennw/ile—*_diig ]];zlc?ingung in Ec)lie Methode gebracht werden £

den ann m eine fractio yni.

fate minox wird und e == 7z* Doch aber sind die summae

serierum ¢ - +e+4-d - ete. item b—[-—20~}—3d—f—!pe—[—etc.
immer infinitae, dasg alse auch mit dieser Beyhiilfe die
practische Bereoh‘uung nicht erleichtert wird, Zu diesem’

Ende habe ich - dieses Mitie] gefunden: Manp suche ep
1

kénnte.

uc > 3

1 eris |||I " Y 11 ||||'ul " 5 18 .
o . . :

g ceriem 0D (o0 egs o, s fo, —
in Qunadvat werden soll, so ist seriem 1(r-1) +5(n+1J“ + 5o 1 7(n+1)7 Tete. =,
Wenn z. Ex. 6laxx + 1“ emn durch dieses erhalten wird, i welche allezeit convergens ist, Hernach setze man 25V2::/a,
die kleinste ganze Zahl fir x, wodu so wird

: - diese . erstaunliche Zahl 5-; PR Ak A3 it kS .
— 226153980. Wie sollte_nun - U ko kR A A ]
z_h Probiren gefunden werden kénuen. " 1+ T Tzt 125 T 12541 12345 T et
urc
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Bey Fermat findet sich noch ein sehr schones thiéorema,
dessen Demonstration er sagt gefunden zu haben.. Nehmlich
bey Anlass der Diophantaeischen Aufgabe, zwey quadrata zu
finden, deren Summ ein Quadrat ist, sagt er, dass es un-
moglich sey zwey cubos zu finden, deren Summ ein eubus
sey, und zwey biquadrata, deren Summ ein biquadratum,
und generaliter, dass diese Formul a" - b —c" allzeit
unméglich sey, wenn n > 9. Ich habe nun wohl Demon-
strationen gefunden dass a® -+ b% - ¢’ und a*-}-b* el
wo == unmoglich gleich bedeutet. Aber die Demonstrationen
fiir diese zwey casus sind so von einander unierschieden,
dass ich keine Moglichkeit sche, daraus eine allgemeine De-
monstration fiir a” 4 6" =¢” si n>2 herzuleiten. Doch
sicht man quasi per iransennam ziemlich deutlich, dass je
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LETTRE CLVI.

Govronacu i EuLek
grosser n ist, je unmoglicher die Formul seyn miisse. In-
zwischen habe ich noch nicht einmal beweisen konnen, dass
summa duarum potestatum quintarum keine potestas quinta
seyn konne. Dieser Beweis beruhet allem Ansehn nach nur
auf einem ghicklichen Finfall, und so lang man nicht da-
rauf verfillt, mochte wohl alles Nachsinnen vergebens seyn
Da aber diese Aequation aa -+ bb—cc moglich ist, so 18t
auch diese maglich a® 4 b3+ c®=d®, woraus zu folgen
scheint, dass auch diese a*-&*+ ¢* 4 d*=e* maoglich
ist, doch habe ich bisher noch keinen Fall davon ausfindig
machen kénnen. Es konnen aber finf biquadrata angegeben

werden, deren Summ ein Biquadrat ist.

Seumarre Décomposition des nombres premiers en quarrés, Suite,

St, Petersburg d. 26, April 1755,

Wenn ich mich nicht irre, ist mein letztes Schreiben an
Fw. vom 28 Junii st. n. 1753 gewesen, und folglich eine
?;eraume Zeit verflossen, darin mir nichts beygefallen, das.
ich, Deroselben zu communiciren werth gehalten hitte, ohn-
geachtet ich die Proprietit, dass ein numerns primus hujus |
formae 1 -+ kef zu dieser PP 4-eQQ, allwo P et Q ra-
tionales sind, gebracht werden kann, éfters consideriret und
auf ‘unterschiedene Formen reduciret habe, als z. Ex. wenn
{4+ tef—RR 4 2abe SS, so kann solcher numerus pri-
mus allezeit in PP} ¢QQ verwandelt werden; oder auch
wenn zwey numeri irrationales % et m gefunden werden
kinnen, so dass iz — m und Zm rationales seyen und A=

Euler.




