—— 5GB
-. e e A dag in-
Ferner ist von dieser Aequation VU= V=%

tegrale:

—2cay (34 3)

y=he—hee(x—ty)+ 2wy N

ry—teexxyy=he ‘ r

m?:‘)];c:chen Formuln habe ich folgendes theorema her
us

gelel Tg. b1): ‘ i

gelete 1(1]; lquadjante elliptico 4GB, st ad puncium quodvl

iaxi C rens o 7,
M ducatur tangens VM T, alteri ax1 CB occarren

: ipsi OB agatur
eaque capiatur TV —=C4d, et ex V ipsi CB ag

S 3 chne PPB ar 2 ‘ '

allein erhalten. . Ruler.
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LETTRE cXxyv,

Eviea 3 Gorosacn,

Sowwaine Déve]nppemc_nt nltdricur du thdoréme e géoméirie prdecdent, Opi-
nion de Formey sur Ia question de syntaye.

—_——

Berlin 4, g, Funi 1732,
Seit dem verigen Posttag hat mir auel M. Formey seine
Meynung iiber die gemeldte Stelle des P. Bouboups zuge-
geschickt, welche also . nicht habe ermangeln wollen zy-
zustellen. ' '

Die Figenschaft der ellipsis, dass darin zwey arcus, deren
differentia rectificabilis ist, konnen angegeben werden, schei-
net wm so viel mehr merkwiirdig zu seyn, da bisher dje
arcus elliptici auf keinerley Art haben unter sich verglichen
werden kinnen.  Seitdem habe ich aber angemerkt, dass
wenn man das problema umgekehyrt voririgt und diejenige
krumme Linie sucht, welcher die gedachte Bigenschaft zu-
kommt, die Solution durch die gewohnlichen Methoden ge-
funden werden kann,
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Quaeratur scilicet (Fig, #1) curva 4MB hujus indolis, ut
ducta in guovis puncte # tangente TMV, axi CB in T oe-

“currente, indeque sumta TF—= €4, siex V ad axem C4

perpendicularis agatur ¥ Ng curvam in N secans, differentia

0Q.Cq_

arcuum BM et AN fiat rectificabilis, scilicet = —

Solutio. Pro puncto M sit abscissa CQ—u, arcus BM=s;
pro puncto autem IV sit abscissa Cg==X et arcus BN=S,
et ob curvae continuitatem velatic inter X et S similis esse
debet reiationi inter x et 5. Ponatur totus arcus AMB—4,
erit arcus AN—4 — 8, ideogue oportet sit

X

BM— 4N=s—~ A+ 8——;

Xdxtxd X
b

TV —=C0A4d—a est tangens curvae in M, erit

ds:do—=T}V:0g—a: X, el‘go-ds: a?"

(um autem puncta M et IV sint inter se permutabilia ob
adX
o

. dX . .
hebitur ds--dS = ﬁi__ﬂf_ —+ “T - At invenimus

hiricque differentiando ds --dS= < Deinde quia

curvae continuitatem, erit pari modo dS—: ; sicque ha-

_ XdaztrxdX . adz | edX__ XdztazdX
ds+dS.-.-. -——‘b—; I.lllde ht '-—i;—|—' z — A Fl

seu ab(zde -+ XdX)=Xo(Xde+xdX), quac aequatio
integrata dat ab{zz—+ XX} = XXz * ¢, ideoque
- -_ubmm_-T_c*__‘ic*-nabxx /¢t —abxx
XX = xx—ab T ab—zx t 'X—V ab—zx

Consequenter

d __adz __ adz¥(ab—ax)
S— % — ViE—abza)

Sit applicata QM=—y, ob dy =V (ds* —da"} erit

_ davV{a*b—aazxx —-—c“‘—}-‘abxx)-
d-}f"'_ V¥ (e* —abax)

— 3

Cum nunc constans e pro lubitu accipi queat, dantur in-
finitac curvae problemati satisfacientes, inter quas erit curva

L __ xdzV(ab—aa)
algebraica, si ¢*—a®h, quo casu fit d-)f—_ﬁ*_—_'l/ab(mz—xx} s

. : 5— .
el m_tegrando y:V( A “) (a a—mm), quae est aequatlio
pro ellipsi, existente Cdz=a et CB—a EZ—(L; hineque

a3 e . . . .
= oz Ita vicissim ellipsis proprietas ante memorata

hinc colligitur. Secilicet sumta tangente TM ¥ — CA, unde
punctom {V definitur, erit

BM— AN= CQCrl0L—cr)

cujus expressionis valor reducitur ad portionem tangentis
mter punctum M et perpendiculom ex € in eam dimissum
inte’rceptam.

Euler.
(Billet de Formey annexé i celte lattre).

La critique qui concerne le P. Bouhours ne paroit point
fondée, et son expression est grammaticale, aussi hien que
convenable 2 ce quil veut exprimer. Je devois n'aurait pas
exprimé une simple convenance, mais une obligation étrotte.
Or ce n’est que par raison de convenance que le P. Bouhours
auroit dit ne pas trop s’enfoncer dans Ia lecture des anteurs

profanes. Et sa fagon de parler suppose quil les lisoit bien

encore, mals moins -quauparavant. Dans le cas oil il ¥

auroil tout i fait renoncé, I'expression propre seroit: ,,ce
que je naurois pas dit live.s RBerlin ce 30 mai 1752,

Formey.
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LETTRE CGXLVI.

Gorpsace 2 Euprs

Sommasins. Béponse ausx dens lettres précédentes. Formules de Mauperiuis
pour les lois du mouvement.

Sans date (juillet 17527)

Ew. beyde mir sehr angenehme Schreiben vom 30. Mai

und 3. Juni habe ich allhie d. 10. und 14 ejusd. wohl
erhalten. Was die von Ew. angefiihrte series bei‘,Tiﬁ:t, deren
progressiones ich durch gewisse formulas determiniret hatte,
sehe ich mit Vergniigen, dass Sie selbigen auch die termi-
nos generales bestimmt haben. Tch erinnere mich hiebejr,
dass ich schon ehemals miindlich gegen Ew. erwihnet, dass
alle quantitates finitae, tam rationales quam quovis modo

N S o101 1 .
wrationales, durch die einige seriem 5> 7 ete. expri-
miret werden kénnten, und die ganze Kanst nor darauf an-
kommen wiirde, wie die Abwechselungen. der signormm

-+ et — zu determiniren sind. Solchergestalt ist z Ex.

— 373 —
(] + 1,1 i Lete. —
FTF TR Ty % —
1 i1, 1 1 4 1,1 1 o
T te T ot T
die signa - und — werden allhie so abgewechselt, dass in

terminis, qui locis imparibus exstant, die signa alterniren,
nehmlich )
1 1 1 1 i
—— 2L ete
_ 2 3 10 14+ 18
in terminis vero, qui locis paribus exstant, eadem signa
roccurrunt, quibus dupla eorum affecta sunt; also hat der

. 1 - q 1 .
terminus — das signum. -, weil 4 das signum |- hat; -

hat das signum —, weil % das signum — hat -ete.

Was ibrigens Ew. von den zwey seriebus, allwo

XXA4-b6YY = (aa+ 6",
imgleichen von
O4+0+4+0==/0-4+g0O+A0O

melden, zeiget alles von der grossen Fertigkeit, welche Sie,
fiir unzihligen Anders, erlanget haben, dergleichen calcules
einzusehen und unendlich generaler zu machen.

Ich habe vorher micht gewusst, auch vielleicht niemals
daran -gedacht, ob es méglich sey, den quadrantem ellipsis
in aliquot partes aequales zu theilen. Aus demjenigen aber,
was Ew. in Dero Schreiben anfithren, lasst sich leicht schlies-
sen 1, dass es zwar moglich, diesen gquadrantem in zwey
gleiche' Theile zu theilen, wenn PM—0 genommen wird,
aber 2. schlechterdings nnméglich sey, den quadrantem in
mehrere partes aliquotas zu theilen, ohne zﬁgleich elne par-
tem assignabilemn hujus quadrantis zo reciificiren. Denn es
sey nach Tiw. Figur (Fig. 51) AN—=DBE cine pars aligueta
quaecunque lotias quadrantis, so wird der arcus

EM —= BM — BE — rectae PM.
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