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LETTRE CXXXVIL

Evrer a Gorpracwm.

Bommarre Suite des recherches sar la décomposition des nombres. Le cdlobre

jouenr aux échees Philidor. Nouveau mémoire sur Jupiter et Saturne,

Berlin 4. 5. Juli 1751,

Heh beklage von Herzen, dass bey Bw. die Liust zu mathe-

matischen Speculationen abzunehmen beginnt, woran ohne
Zweifel der Mangel elnes vertrauten- Umgangs tber der-
gleichen Uniersuchungen grossen Antheil haben wird. Denn
die mir gitigst iiberschriebenen Anmerkungen iiber das theo-
rema Fermatianum zeigen nichts weniger, als eine Yermin-
derung in der Kraft dergleichen Sachen nachzudenken an.
Dieselben haben mir Anlass gegeben diese Bestimmung all-
gememer zu machen und den Werth von & zu bestimmen,
dass wo-- BB 4 yy - 08+ e eine summa quatuor quadra-
torum werde, Setze ich nun

g+ B8 yy + 00+ e=(e— kx)? 4 (G—mx) >+ (y—na)4-(0 +a),
so wird :
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S=ka-+mB -+ ny— o (kk-+mm-nn+ 1) 4 o=
Damit nun diese Formul in ganzen Zahlen bestehe, setze
ich e(kk+ mm -+ nn-+-1)—ab, oder ich reselvire

' e(kk+mm-nn-t1)
in zwey factorves, die entweder beyde grad oder beyde un-
grz—ul -sind, so wird
3:]{05-{—71’1.,8—\—1*19/—}—“—";!3 und ac:—i—
Tst m;u_iJ wie bey Bw. e == 8, so kénnen in genere die vier
quadrata, deren Summ — oo - 88+ yy -+ 008, ange-
geben werden, wemn d=rhe{-m@-4ny-f, und f so

angenommen wird, dass f—c—d, existente

2 (kk -+ mm 4 nn4-1)—=ed;

. 4 3
ud da wird TIZ—> cder L=

Tir %, m und n kénnen nun Zahlen nach Belieben an-
. genommen werden, da immer fiir f ein, zwel oder mehr
‘taugliclle Werthe herauskommen. Als setzt man

k=1, m=0, n=0, so wird cd= Zund f=0, oder f== 3;8= af........ g
=2 m=0, n=0, , cd=10 ,, F=38 , j= 9;8=2a-}....... g
Ee=3, m=0,n=0, - ,, ed=20 , S=1f=8=19;8=3a]......,

=1, m=1,n=0, , ed= 6 , f=1=5; 8= af- ...

k=2 m=2 n=<0, , cd=18 , f=3, 7, 11;8=2a+4-28-..
s=sat Bt

h=3, m=1, n==0, , ed=22, f=9, a;

k=3, m=12 n=0, » cd=28 ., f=3, 12, 27;8=3a}2f-4..

=2 m=—1,n=0, , cd=12 , f=1,f="% f=11;8=2%a} p+..§
|
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A-='3,m=3,nﬁﬂ,sowirdcd:SSundf:I'I,ﬁ'I; L
k=1L,m=1,n=1, , c¢d= 8 w J= 2, 7;

k=%m=1,n=1, ., cd=14 w J= 5,13;
k=%m=%n=1, , c¢d=% , f= 1, 8 19;

k=2 m=%n=2 , cd=26 , J=11,25;

k=3m=1,n=1, , cd=% , f=95,10,23;

k=3m=%n=1, , cd=30 , f=1,1,13 29,

k=3,m=2n=2 , ed=36, J=0,5,9, 16, 35; §=3a-}-284-274

=5atspt.... 511
0= at pt 14§ o
§=2at g} 7‘]“??155

1
8=2a-}-25-+ H_gig

s=2afaptayf it

2
d=Sat pt 14,5

23

§=3a-}2f+ y+§1§
)
!

wo ich die von Ew. iiberschrichenen Formeln mit einem * -

bemerkt. Man kann auch f nach Belieben annehmen, um
daraus &, m und n zu bestimmen, als, wenn seyn soll f—0
oder 0—ke+mpB-4+ny, so wird e=d, folglich cd ein Qua-
drat. Dasselbe sey — kpp, so wird kk4+mm--nn—=2pp—1.
Hier ist klar, dass wenn p ein numerus par, 2pp —1 un-
maglich die Summ von drey Quadraten seyn kann; also
missen fiir p nur ungrade Zahlen genommen werden, da
dann fiir k, m, n, folgende Werthe herauskommen :

2pp—1=1| 17 | 49 } 97 161 2% 337
k=1 43|76 96| 1211,10,9 | 15,14, 13,12 | 18, 16, 12
m=0 11,21 0,3 | %6 | & 6, 6,8 4 6, 6 9| 3, 9,12
n=0102[02|05] 1, 2 54| 0, 3,6 &| 3, 0,7

Da nun solchergestalt, wenn o, g, v gegeben sind, unend-
lich vielerley valoves fiir § gefunden werden kénnen, nach-
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dem entweder f oder %k, m, n nach Beliehen angenommen
wird, und auch die Zahlen %, m, n und J negative genom-
men werden kénnen, so wire nun zu bewelsen, dass auf
solche Art alle mogliche Zahlen fir § herauskommen; und
hieraus wiirde man einen sehr schinen Beweis fiir das theo-
rema Fermatianum erhalien, welcher gewiss noch zu andern
wichtigen Entdeckungen leiten wiirde.

 Den grossen Schachspieler Philidor habe ich nicht ge-
sehen, weil er sich mehrentheils in Potsdam aufhielt. Fr
soll noch ein sebr junger Mensch seyn, fihrie aber eine
Mattresse mit sich, wegen welcher er mit einigen Officiren
in Potsdam Verdriesslickeiten bekommen, welche ihn genj-
thiget unvermuthel wegzureisen; sonsten witrde ich wohl
Gelegenheit gefunden haben mit ihm zu spiclen. Er hat
aber ein Buch vom Schachspiel in England drucken lassen,
welches ich habe, und darin gewiss schr schone Arten zu
spielen enthalten sind. Seine grosste Stirke bestehet in Ver-
theidigung und guter Fithrung seiner Bauern, um dieselben
zu Koéniginnen zu machen, da er dann, wenn die Anstalien
dazu gemacht, piéce fir pitce wegnimmt um seine Absicht
zu erreichen und dadurch das Spiel zu gewinnen.

Seit einiger Zeit habe ich mich wiederum mit dem Jupi-
ter und Saturnus gequilet, und dariiber verschiedene Sachen
entdecket, welche mir zn einer nihern FErkenntniss ihrer
Bewegung den Weg gebahnet. Weil dieses wieder die Preis-
frage bey der Pariser Akademie auf kiinftiges Jahr ist, so
habe ich dariiber eine meue Abhandiung dahin abgeschickt.

Euler.
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