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Ich will noch einige andere propositiones beyligen, die
‘mir schon lingst bekannt gewesen , und sich selbst de-
monstriven: ‘

L satBP +yy -+ @0fat Bty = (o+ 8|9+
(a7 0P+ (6 -+ y+ 0P + 00 = (a8 + (84 0P+

(7 3 - (048 7 -+ 8
woraus zugleich die Methode erhellet, wie data quatu.or qua-
drata imparia (non aequalia inter se) in quatuor alia, sive
paria sive imparia, verwandelt werden kénnen, denn. wenn
J in den gegebenen vier quadratis ein numerus par 1.51:, 50
gilt die erste Aequation pro quadratis paribus, und die an-
dere pro imparibus. _

II. 8i dantur in uno casu ee-t @8-+ yy—=8m-3, dantur
etiam quatuor quadrata pro casu quocunque 2m-4-pp=+p-1;
nam si 8m—-3 est — iribus quadratis, erit 8m4+-3-4-(1+2 pPr—=
quatuor quadratis et divisis omnibus per ¥, 2m-4-pp +=p+1=
qaatuor quadratis.

[il. Nachfolgende drey quadrata in fractis
(i”}’f"zig.{l"i’ﬁHQPQ’?)Z_F(—T“Z??“%PPiF;?;{?)}?z—l—g‘lpga:?pqﬁ—]»&gg—pp)y)z

v 2
allwo o, @, y pro integris genommen werden, sind = die-
sen drey quadratis integris watG88-+yy.

IV. 81 A4A+ BB+ CC=8m-+}3, erit

B—CH1)* | (4—BLCH1)? | (—AjBICFH1) | (— A—B—CH1)2
e 4.4_*)_!“( fj._-!e R A

—2m--1.

und wenn man 3 anstatt setzet, so kommen vier qua-

drata = 2m - 3 heraus. Goldbach.
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Bie itherschriehenen ‘theoremata circa resolutionem nume-
rorum in tria et quatuor quadrata sind
und hahen ihre vollige Richtigkeit; ich h
her umsonst bemiihet aus solchen  theo
ringsten Nutzen fir die bewussten Fey
habe zwar bewiesen Omnem numer
fractum esse summam quatuor
allein es fehlet mir noch an di
integer n fuey

alle merkwiirdig
abe mich aber bis-
rematibus den ge-
matiana zu ziehen. Ich
um sive integrum sive
pauciorumve quadratorum;
esem Beweise: 8i numerus
1t summa quatoor fractorum quadratorum

aa bh ce dd

| wTateto

tum eundem quogq

ue semper esse summam quatuor quadra-
torum in iutegris.

Und ich sehe wohl, dass ich ohmne diese
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Demonstration mnichts pro resolutione numerorum in tres
trigonales, quinque pentagonales, sex hexagonales, etc. aus-
zurichten vermégend bin; und weil hier alles auf numeros
integros ankommt, so kénnen die formulae universales, als
welche auch fractos in sich schliessen, nicht viel helfen. Die
demonsirationem pro quadratis habe ich aus der Betrachtung
der residuorum, welche post divisionem cujusque numeri
) per quadratum tiberbleiben, hergeleitet; allein diese Betrach-
tung kann bey den dbrigen numeris polygonalibus nicht an-
gewandt werden, dahero ich den sichern Schluss mache,
dass Fermat durch ganz andere Speculationen auf scine
theoremata geleitet worden, welche vielleicht aus 'ﬂeissiger
Erwigung sciner Werke zu errathen wiren.
Ich: habe neulich einen Kinfall gehabt eine seriem
a+bt+e+d4-e-+f+4ete
daraus zu bestimmen, wenn die producta ex binis terminis
contiguis gegeben sind, als:

Quaeratur series numerorum a-}-b- ¢+ d--e-4-f+ ete.
certa et uniformi lege procedens, ut sit: eb—1, be—=2,
ed—3, de—%, ef—35, eic. ‘

Hieraus ist sogleich klar, dass wenn nur ein terminus
bekannt wire, die iibrigen alle daraus bestimmt werden.

Also aus dem ersten ¢ sind die folgenden:

1 2a 1.3
b=y e—=—7> d—
a. 1

2.%a 1.3.5
e =15 ST,

Nun folgt ex patura seriei, dass die termini infinitesimi ein-
ander gleich seyn. miissen, also wenn je zwey contigui ein-
ander gleich gesetzt werden, so missen folgende valores
der Wahrheit immer niher kommen:

1.1 1.4.3 __1.1.3.3 _ 1.1.3.3.5

40— — — 9.2.8 T 2.2.4.4

3 7.3 etc.

also wird seyn

_ 1.3.3.5.5.7.7.9.9.1t1.11. ete.
— 2.2.4.%.6.6.8.8.10.10.12. etc.

' aa mn inf.

. . ) 2
Diese Expression aber ist —

(exist, 1: 7w — diam.: periph.),
. . . 2 . .0 . .
folghch wird a::V;- Dahero ist dieses eine series uni-
formi lege procedens: _

/2 2 1.5-/% 2.4-/2

_l/;—: %a 2—1/;2 Tl/?’ -{-3'-'/;: ele.
Von dieser serie:”
1—a' o —a® + ot — 2™ 2 —x* - ete.
halte ich fir merkwirdig, dass wenn man setzt @ =—1 —y,
diese series herauskommt:
2 5 £
1040y 40y 40y - ete.

nehmlich dass alle potestates finitae ipsius y evanesciren,
welches aber bey den infinitis nicht gescheben kann, indem
die summa derselben seriei unméglich allzeit seyn kann — .
Solches mag wohl eintreffen casu £—=1; aber wenn 2 <1,
so ist die summa gewiss >>%1. Allein setze ich nur ==,
oder y==2, so wird die Summ = 0,§999492, wofern ich
im Rechnen nicht gefehlt.

. Euler.
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