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ope normalis CIV bekannt wird, folglich posita ADiu,
u per x et y data ist, so muss auch positis 4 F =, F E:J",
die inter radios AE et E D intercepta eadem pars axis 4D

er @' et ¥ seseben seyn, durch welche Aeguation y' eli--
o0 y 4 o

minirt wird.
3. Fiat CB. BD  DF EFf—

Y -
y u—a @ —a @) wodurch x eli

miniri wird. Wenn endlich auch

b, dic summa radiorum incidentis et reflexi usque ad
axem entweder constans (wie in der ellipsi), oder certae
cuidam functioni ipsius o gleich gesetzt wird, so kann da-
durch auch y per a determiniret werden, wiewohl ich
dieses alles jeizo micht gnugsam einsehe und Ew. besseren
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= — Da ein jegliches integrale, wenn es vollstindig seyn
soll, eine neue quantitatem constantem in sich enthalten
muss, welche in dem differentiali nicht gewesen, so ist die
formula y —— @z -+ So -} y nicht das volistindige integrale
der Aequatlion ,
avdy 4+ y(3ex D) dx + (ax® 4 ba® 4- e+ f)de = 0.
Solches kann aber aus dem integrali' particulari leicht ge-
funden werden, wenn man setzt y ==z — xx ~-fx 7
Was das andere problema anlangt, welches jetzt in den
Actis Lipsiensibus herauskommt, da die radii ex puncte dato
emanantes post duplicem reflexionem in eben dasselbe Punct
zuriickkommen sollen, so hat das tentamen Ew. seine volle
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Richtigkeit, und dienet, um die curvam infra axem consti-
tutam zu finden, wenn die obere als hekannt angenommen
wird, Die grosste Schwierigkeit aber berubet daranf, dass
beyde curvae eandem curvam continuam ausmachen, welcher
Umstand von Ew. nicht in Betrachtung gezogen worden.
Ich habe anfinglich die Solution auch auf ehen diese Art
tentirt, die formulae werden aber allzu weitliufig und ver-
wirrt, als dass ich dieser letzten Bedingung hitte ein Ge-
niige leisten konnen. Ich glaubte, dass die Annehmung einer
Axe daran schuldig wire, indem man wenig hinreichenden
Grund hat, warnum man vielmehr diese, als eine andere
Linie fir die Axe annchmen sollte. Daher habe ich diese
Betrachtung vollig beiseit gesetzt und meine Solution fol-
gendergestalt vorgenommen :

Lemma. Si (Fig. 12) ex foco € in curvam 4M radii CM

incidant, atque ex C in tangentem M P demittatur perpendi-

culum CP: vocaiis CM=—=y, CP—p, erit longitudo radit

reflexi MO — FXY.
2ydp—pdy

Problema. Circa datum punctum C deseribere carvam
AMmB, ut radii ex C egressi post duplicem reflexionem in
M et m in idem punctum C revertantur,

Solutio. Ad M et m ducantur tangentes MP, mp in cas~
que ex O demittantur perpendicula CP, Cp. Vaocentur
CM—y, CP—p, MP:q:':]/(yyw-pp), item Cm—7VF,
Cp=P, mp=—Q=—V(¥Y—PP). Sit MO radius

reflexus, incidenti CM respondens, et mO radius reflexus,

incidenti Cm respondens, erit per lemma: MO —= "7~ _ Py dy
Lydp—pdy.
PFAY
et mO0— et Mm— 2L Prdy

Q¥dP—PAY — 2ydp— Pd‘y+ 2FdP_PJY
Bisecentur anguli CMm, -CmM vectis ML, m{, quae erunt
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normales ad curvam, ac propterea perpendiculis CP, Cp

parallelae. Jam com anguli MCP vel CML sit sinus — yi:

el cosinns —= ;7, erit anguli dupli CMm sihus - -}E}z: cosinus —
- — 2P
PP—99 2op Y, et anguli CmM sinus "*—————Ig el cosinus
rr Yy ¥
__PP—QQ__ 2PP-¥Y : o __apg
= = YF - Ergo perpendiculum C N — 221
rpP
:.——?—{9- ot MN = 22 Py atque mN=2Z ¥ Unde
_y 'e
nascuntur hae duae aequationes:
7 Q.pp 2PP o prdy
L2 12X —9 et I S — S A A
¥ + ¥ yt T 2ydp—pdy
PYdF yydp + ¥¥dP ’
+ YFAP —PdY Q.dep—-pd.y IFdP—Pd¥

Ad has aequationes sunphuores reddendas ex P et pin CM
et Cm demittantur perpendicula PR et pr, el vocentur
CR=—r, PR=3s, Cr=R et pr—-— 3§ quia in plagam

— = et

oppositam vergit, eritque r—‘};f) 2 §=70 et ob y—

dy _‘:?ﬁ@—ﬂ): erit 2_7'dp — pdy = —sm ideogue -

r

yydp F“’P =r 4+ oh p —pr - ss Simili modo
Yydp—pdy + d}; t Sds
Prp _ P(@ Y¥ .
erit i = —» §= ¥’ 2¥dP—PdY — dR ‘R‘l'

Quibus valoribus substitutis binae aequationes solutmnem
continentes abeunt in has: I s +8 =0,

IL r—[—R—‘r—[—Sds . R—‘i—%: seu I &

TraE=0

. . . d . SdS
Quodsi jam ponatur s = ¢ et %}:u, erit So—=—tet —

——u; quare, cum puncta M et m ad eandem curvam Pertmere
debeant, eandem relationem inter ¢ et z atque inter — ¢ et
— 1 esse oportet; et quia s exprimitur per radicale ]/(p p—rr),
necesse est ut aequatio inter ¢ et « ita sit comparata, ut
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non mutetur sive £ et z capiantur negative sive affirmative.
S8i itaque pro relatione inter ¢ und x assumatur hujusrodi
aequatio ail - fuu == aa, seu aa == atl 4+ fuu-f-yt* 4

0t"1® - eu® etc. semper prodibit curva quaesito satisfaciens.

Assumta autemr hujusmodi idonea aequatione inier ¢ et «,

sds___ tdt tdt 1/
8 et — [ p— +
T == =i, unde fit r _f 2 p._._]/(rr L 55)

erit s=— ¢ et
et y—=r -{—'5—; Sicque obtinetur relatio inter quemvis radiuin
CM et respondens perpendiculum in tangentem CP, ex qua
relatione curva construi potest. ,

- 8i pro aequatione inter £ et z assumatur ££- un—aaq,
erit udu — — td¢ et r — b— 1, existente s :'i:'l/(aa——_uu),

unde p:]/(aa +-bb—20u) et f:zrg'—mz seit

— b—u
© o aatbb—pp ir oo bb—aatpp . 2bpp
ob t = — s erit P —— et y e S
. (b—aa)y . )
seu pp 2——27?—, quae aequatio praebet ommes ellipses,

alterum focum in C habentes. Sumtis lgitur aliis dequatio-
nibus inter ¢ et #, supra descriptam indolem habentes, infi-
nitae alize curvae satisfacientes prodibunt, inter quas quoque
curvae algebraicae reperientur, wie ich denn unter andern
auch eine ordinis sexti gefunden habe.

Euler.
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Mch weiss nicht cigenilich, ob mir bey Abgang meines letz-

tern Schreibens schon bekannt gewesen, dass Ew. das Di-
rectorium der mathematischen Classe in der Konigl Akademie
der Wissenschaften erhalten, in welchem Fall ich Deroselben
(dieses relativum gehet sowohl auf Ew. als auf die Akademie
selbst) schon damals, wie ich es jetzo thue, dazu hitte gra-
tuliren sollen. Das Absterben Dero Hn. Vaters habe zu
allererst aus dem letzten Briefe vernommen, und wie den
Verlust, so Sie hiedurch erlitten, von Herzen bedaure, so
wiinsche hingegen, dass Ew. ein gleiches Alter bey guter
Gesundheit und allem Vergnigen erreichen migen.

Fiir die mir communicirte Solution danke ich dienstlich.
Ich zweifle nicht, dass dieselbe so kurz sey, als nur mag-



