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e — Bw. Demonstration, dass kmn—m —n kein quadraf
tum seyn kénne, will mir noch kein volliges Geniige leisten.
Denn, ungeacht dass, wenn kmn—m-— { -— O, auch seyn
muss kmn—m—n——0 und kmn-—m— n*=—0, so folgt
doch nicht hinwiederum guibus casibus pro m et n substi-
tutis una formula quadratum esse neguaeat, jisdem casibus
reliquas formulas guadrata esse non posse. Dieses erhtallet
aber deutlicher, wenn man die derivationem der iibrigen
Formuln aus der ersten betrachtet, nehmlich aus kmn—m—1.
Mao setze also m—lkp-—1, so kommt % (¥np—n-—p);
wenn also kmn— m — { auf keinerley Art ein guadratum
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seyn kann, so kann diese Formul auch kein Quadrat seyn,
casu m — kp — 1, und folglich kann auch np—n—p
kein quadratum seyn. Nun aber haben Ew. nur gewiesen,
dass wenn m vel n sey ==4u -+ 1, die Formul ¥mn—m-—1
kein quadratum seyn kénne, und dahero folget daraus nicht,
dass Wnp—n-—p kein Quadrat seyn konnte, eodem casu
n vel p—14%u 4+ 1. Ferner ist klar, dass weon man nur
bewiesen hatte, dass hmn—m —A1 = casu m —hu — 1A,
daraus schon folgen wiirde, dass !mp—n—" p=0. Wenn
aber bewiesen wire, dass knp—n—p-——0, so wiirde da-
raus nur folgen, dass kmn—m—1 kein quadratum seyn
kénnte casn quo m:=—huz—1, aber nicht generaliter. Wenn
man aber nicht beweisen kinnte, dass bmn—m—1 kein

quadratum SeyN kénne casu m = hu — 1, so wiirde darans
schon folgen, dass hmn—m—n ganz und gar kein qua-
dratum seyn konne. Vielleicht diirfte aber das theorema
generale kmnp —m-—n——0, wovon Ew. keine Meldung
thun, leichter zu demonstriren falien, Bs ist aber fiir sich
klar, dass wenn eniweder m +n—tu 4+ 1 oder m4-n—
bu-4-2, die Formul Amnp—m—n kein guadratum seyn
konne; dahero nur die beiden casus m-+n =4z und
m -+ n-—hu— 1 .zu demonsiriren tibrig bleiben. Wenn man
fir den ersten Fall setzt m — 2u -+ a und n=2u —a,
s0 hat man zu beweisen, dass p (knu — aa) — u kein Quadrat

" . bb ] .
-seyn konne. Es kann also diese Formul - kein nu-

Gun—aa

o bb
merus integer seyn. Ponatur a —=2x—¢, so kann c(4u+u)
—¢

kein numerus integer seyn, und hieraus kénnen unendlich
viel schione theoremata hergeleitet werden. Teh muss indes-
sen gesichen, dass ich aller angewandten Muhe ungeacht,
noch keine Demonstration von diesem theoremate habe fin-

*
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den konnen, dass kmnp—m-—nT quadrato, Es Kommt
aber darauf an, dass man demonstrire, dass eine solche Zahl
kpaa -+ 1 nimmer divisibilis seyn kénne per numerum
formae kpg-—1. Fs sind aber alle mogliche divisores for-
mulae kpaa—-}1 enthalten in einer gewissen Anzahl solcher
Formuln knp-+1, knp+a, tnp~+-§, knp -~y ete., wo-
bey zu merken, dass wenn unter den Zahlen o, 87 y eic.
cine Zahl f enthalten ist, zugleich- alle potestates ipstus f
" darunter vorkommen; und wenn darunter’ zwey Zahlen f
et'g vorkommen, so miissen auch alle potestates einer jeden,
und alle daraus moglichen producta vorkommen, Yenn
man also einen oder eiliche numeros pro a, f#, y eic. “weiss,
so kann man zugleich die dbrigen finden. Die simpelsten
divisores. aber der Formul kpaa -+ 1 sind die valores dieser
Formul selbst, wenn pro @ ein numerus determinatus ge-
setzt wird, und also hat man fiir @, § etc. solche valores
primitives’ kp4-1, 16p+1, 36p 4 1. Daher entstehen,
wenn man alle potestates nimmi und solche in einander
multiplicirt, alle tibrigen valores litterarum a, §, ¥, ¢ etc.
Ts-ist aber klar, dass alle diese Zahlen von solcher Form
ymp-41 seyn werden. Dahero lle divisores formulae
¥ p aa -+ 1 nethwendig also seyn miissen knp - ¥mp {1
und kann also eine solche’ Zahl knp - § nimmer ein divi-
sor seyn. Dieses ist aber nur wahr in sofern die divisores
primitivi von der Form &km p+1 sind. Wenn aber ein
derivativus von der Form »mp-—1 wire, so miisste auch
ein primitivus diese Form haben. Hicraus folget nun so
viel, dass wenn dieses theorema bei kleinen Zahlen wahr
ist, dasselbe auch ber grossen wahr seyn miisse. — Wenxn
gleich Sharp sagt, dass er von seiner letzten Figur iy quadra-
tura circuli sicher sey, so kann doch solches nicht behauptet
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werden, wenn er nicht zum wenigsten auf 3 oder & Figuren
weiter hinaus gerechnet hat, welches doch nicht geschehen,
Dahe_ro_ dieses_ schon als ein Merkmal der Accuratesse zu
halten, ‘dass seine letzte Figur nur um 1 zu kiein ist. Ich
kann mich auch nicht erinnern, dass ich jemals um dieser
Urse?F:h willen an der Richtigkeit des Lagni’s Zahlen ge-
zw_mfelt habe. Bey der Materie iiber die globulos san-
guineos habe ich nicht so genau angenommen, dass die glo-

buli rubri mit der ganzen massa eiﬁeriey gravitatem speci-
ﬁca.m haben; denn meine Reflexionen bleiben einerley, wenn
gleich diesclbe 2 oder mehr mal grosser oder kleiner ange-
nommen wiilrde. Unterdessen ist doch so viel gewiss, dass
die gravitas specifica der globorum rubrorum nicht so sehr
viel vom Wasser differiren wird; es wire denn, dass man
dieselben niemals. pur ohne Vermischung der lymphée be-
kommen kénnte, in welchem Fall es freylich nicht mehr auf
die gravitatem specificam allein ahlcq_mmen wiirde um die |
Unméglichkeit des progressus in infinitum zn zéig;n.. .

Ich hatte dieses theorema: Si

2 3
g1 4= 3 + a* 4 a
_, = 3 1 3 + ete. s
erit : "+ .n+1
1

o= tn(ta) tan(th St e+

etc. .

dem Hn. Professori Nicolao Bernoulli geschrieben, wovon
i 3 ol H ) a - -
er mir nachfolgende schéne. Demonstration zugeschickt. Er
schreibt «” fir o, und ¢ fir s, eritque
Zrl S R P 3y
sSc—i—ux e b T e
o T e o gy e

qua differentiata prodibit di—dax (1 +a” 4+ a®" f-x*” i etc.).
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Dicse zwey series multiplicirt er mit einander, terminos se-
cundum potestates ipsius @ ordinando, und belommt

rdt-—dm(w+m“+1(i —r——‘) AR ¢ ;-'1-_14“2;:{-1)
et (14 +1+qn+1+5n+1)”retc

quae 'mtegrata dat
. 1 2 z,”'i“ i ’
$2ﬂ+

+ 5 (1 n+1 + 2n+1)+ ete.3

dwndatul per xx, et oh x” —a erit

1

?”" n+2( +n+ﬁ)+ﬁn+2(i Tn+1+2n+1)+
‘ ete.

Er geht auf diese Art weiter und inuitiplicirt 7 tt nochmai

mit d¢ und findet post integraiionem

o T a
*'5{‘9:‘713"1_::-;-3 2+n_,-2(i n+i))

+ (-* m\i"i”m)
2n+2(i n+i+'ln+-1))

e cmat==1Us ,,,w
i i
-+ 2;:.%—.'2 (1 n__FI + ‘2n+i)
i i i | oy
tamt Tt z‘—‘“n+1+'——an+1))+“"“‘

Um nun auf solche summationes zu kommen, dergleichen

Bw. gefunden, so sey n =1, erit
1

3:1+'l+ + —{—etc__—;lu{—:-;

unde fit
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gz (7) =73

a o 1 a* i i
s () U T )
oal 1 1 i
—]—?(i—k——z-—{-—:—s——’,——-&—)—}—etc.

. ) 2 3 .
Sit n—2, erit s—=1 —1-%—1—%—\—%—[—&&:-&—3&11-%
unde fit

B A (LY =L (D) 15 ()
: ‘ +%i(i+%+';—+%)+etc.
Sit n-=—=2 et a—=—>0, erit S:i“—‘-!—%z—-ﬂé;—'{—.etc.::
A tang 1/5 unde fit
(A tang]/b ——%(i-{——)._l_ (_l_ "|——')
——_a'(i""_g"‘\fg—"—,f)—[—etc.

Ponatur in 4, a— — 1.; etin C, b=1, ob 4.tang. 1 :’—;—:

_erit

o= — (D))
: L FEE D) T
Eoo =g (D) F e (145 ts)
—s(thstgd) e
F-=-%02)2:%(%)—-%(%+-1‘:)+%(-2f+—‘;+é—)——
ete,
Eme%w—M)

Lt i+ D)+ (st ite)
M?(i-+7+§+g+g+—s+?)+etﬂ=



E 4+ F “5;+—(12)
fa—d(i—i4 )+ (f—-—+g--+—)

1 4.1
"_":8_‘("'1-"2— +5. 6 )—{—etc
Si D subtrahatur a serie
A i 1 i 1. 1 d
'ﬁ':i—?'?—‘”?'%—-—-z-z—r{—etc
erit
214
G-»--E-—n?(-zo) 1-—(1 “‘)“\‘5(""!“ +)

—a(t s D)t |
Quoniam si fuerit s==a— b+ c—d e — efc. ett==a’+
b? | e* -} d? 4 etc., erit summa factorum ex binis terminis

it
seriel § —.— 5§ — --t eutque adco

2 : .
B
ela—b 4 ¢ —d)—elc.

i |
-Q—SS'—-E =

addendo t erit’

5 Lesd— 3 t:aa——-b(a-—b)—l—c(a-——b—‘—c) —d(a—b-+c¢—d)
—l—e(a-—-b +e—d4-e)—ete. '

Sit s:i-r————{—s —-',—-=5-———etc.,1_err11; s==i2et t=—»

unde fit )
H*---—-%(i%)’—k%i%-i——%(i-—-;—)
(1t l)....f.(i-.i_}»-—i-——i)—l—e‘tc.,:(}}
122 4 e)t _1,‘1_-_(1_—)4— (1 )
-—;zj(.-i*af‘*’at-**?;)Jrem'
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DR G- (13) — 3 (1 3)
+e(t+gty)—ee
seu - v 7
Fmd e D (D
+x(l+g+5+7)+ e

Hier smd nun die belden series G 1111d I die be1den erstern,
welche Ew. uberschuehen

Es ist bey der series 1 —|— —]— +16 + 25—1—56—{—— etc.

merkwiirdig, class dleseibe nur in drey Fallen sumlmrt wer-
den kann, welche sind z—1, w-——1 und a:-—— Der

letztere casus folgt aber aus der sevie G kraft dieses theo-
vematis: Si s—=1.a —— (a+ b) —'[—-—l— (a5 +c) — ete. erit
s=os+ 5 gt(a b)+ - (a—2b+-¢) 4~ 16(&—-35-—}—30_ d)

5152(a—&ab+60—&-d4—e)+etc Wenn nun'ft'ir
at+-b+4e+d-+ete dlesesellesi+ —|- + 5 —[—etc

gesetzt wird, so ist s—T,i—-——(IQ)z Um aber zu finden,
was diese EXpressiou

n(n.—-i) 1 ake—=0(n—2 1
1_’1” 2+ BETRE T - S ‘g et

betrage, so setze 1ch

L n oz oa(e—1) 2 ap—10(—2) a2t
z“w_T'?+T T iAo g ete

und differentiando wird

dz=dea (1 ———’E—m -+ n(’:‘_-zi) Lt — etc.)‘:d:‘n (1t —x)",
' 1— (1 —x)n+1

dahers integrando z = PR und facto cc:ri fit
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n 1 a(n-—1) 1 an—1E—-2) 1 1
{—r s +—13 '3 1.9.3 7 et = e
Dahero ist
_ﬂ_r_ %

120 12y =g, 2+22 4“’“32 8+4" 1s+5~ 52+e°'

Was aber Ew. beide letztern ‘series betrifft, nehmlich

p—i—f(b——)+ (b—m+m)

.___4_(1 —Z — —‘l—etc.

1 1
g=71—5(— )he(i +3)
1
_'25( 2—l——75--——)—]—etc.
so ist klar, dass
p—q= (i ————[——3--—_——{— etc) (i — +—-_—16+ etc)_
und also wenn die Summ von einer bekannt wire, daraus

die andere gleich summirt werden konnte. Es ist zwar
15 Y i, 1
Tas0 ™ —i_'_'(i 4)_+'§(1 '7_14"3')
1 i
ich habe aber noch keinen Weg entdecken kénnen, um die
valores p et g zu bestimmen, dahero von Ew. die Methode
diese series zu summiren mit grossem Verlangen erwarte.

Wenn Ew. hernach auch diese seriem

= b (=) A ()

—t( =gy e
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summiren kénnten, so wirden die beyden series p - r

die schon lingst gesuchte summam dieser seriel

1 i L .
{3+ 5+ gt elo
geben,
Euler.

P. 8. Mr. Clairaut hat mir nun sgeschrieben, dass meine
nach Paris geschickte pitce zu rechter Zeit glicklich
angelcommen,




