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maassen dhnlich ist dem Fermatiano, dass pp +qgq-+rr4-ss
alle mogliche Zahlen hervorbringe. - Ich habe noch viel mehr
dergleichen theoremata, als 3aa-} 3bb 4 Tce kann niemals
ein quadratum .seyn; item 2aa 4+ 656 - 21 ce quadratum
esse nequit und dergleichen. Ich habe aber noch keine dec-
gleichen formulam finden kénnen, in welcher & litlerae a
se invicem non pendentes enthalten wiren.

Dass im Uebrigen meine Jingst iiberschickte Demonsiration
bei Ew. Beifall gefunden, erfreuet ‘mich sehr. Dass aber diese
Formul {a - b)? — a? — ¥ auch durch p oder emen divi-
sorem des p, praeter unitatem, wenn p kein ‘numerus pri-
mus ist, divisibilis seyn sollte, kann durch meine Demon-
stration nicht nur nicht erwiesen werden, sondern es trifft
auch in vielen Fillen nicht zu. Als wenn a=—1 et b—1,
et p— 35, so lisst sich 2% —2 weder durch 5 noch durch
7 theilen.

Wenn generaliter aP¥ =1 L g=PY~1=b, so ist

_ Cwp 1 (b Y (E—EN® Y (b — BN
A Y 1_( - ) _I_( : ),
und folglich ,- wenn PVt g—pV—1—3 so wird
- —mpy—1 — (3 FVRN® 3—VENE __ [VEHINT
e amepror = (R (= (5

V5 — 142% . : : . N .
( 3 ) . Somit kommen Ew, Observationen mt memem

General-theoremate, dass a7 V=s_l.qF Y—1—9¢cos. Arc. pla
meistentheils iiberein, nur dass qur+NA/—1.1 9 —{an+g)py--1
nicht gleich ist 297 V—1i_ 9—9PV—1 wenn nicht entweder
@n 4+ q)pl2 oder 2np [2 gleich st mu denotante 1:7 ra-
tionem diametri ad, peripheriarxi. '

. Euler.
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Somuarng Gentinuation sur les mémes sujets. Denx thdorémes d’analyse.

Moscau d. 7 Juni m. st £742.

— — — Ohngeachtet- ich mich in meinem vorigen Briefe
mit der particula vielleicht précautionniret, so “hitte doch
nicht geglanbet, dass die Formul (a -+ b)? — a? — b7 sich
nicht allezeit durch einen von den divisoribus numeri p
sollte dividiren lassen, wenn solches nicht durch das von
Ew. angefithrte exemple deutlich bestitiget wiirde.

So viel ich mich erinnere, hatte ich mir in meinem
letzten Briefe die Formul g=pV—1 | 2—*PY—1_ posito
grV—1 .1 2—PY—1—0, als applicatas einer curvae serpen-
tiformis, deren abscissae x sind, vorgestellet, und welche
den axem so oft durchschneidet, als die Formul =0 wird,
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so dass, wenn die formula ipsa =2 ist, die applicata ma-
xima unten oder oben herauskommt, folglich unzihlige an-
dere applicataé unter sich gleich seyn miissen; michts desto
weniger ist in meiner damaligen Fxpression ein Fehler ein-
geschlichen, den Fw. mit Recht angemerket haben, und leicht
verbessert werden kann, indem es heissen sollen, dass wenn
g ein numerus quicungue und 9PV =1 | 9=PV—1 = () ge-
selzel wird, alsdann posito pro.n integro quecunque, seyn
‘werde -
g(ﬂﬂ—&—q)m/—-l,_‘_gA(sn— f— PV — L 2qp1/—1+2ﬁqm/-—1_

Ev. haben gefunden, dass alle Zahlen, so nicht kmn—m--n
seyn kénnen, in dieser Formul begriffen sind v*-}- v-t+u*, und
ich finde, dass alle ¥mn-—m-—n zu dieser Formul y*+y—a*
gebracht werden kénnen, so dass eine jede gegebene Zahl
gleich ist p* 4 p = ¢*, woselbst p et g numeros integros
anzeigen, oder auch eine von beiden litteris 0 bedeuten
kann; woraus zu sehen ist, dass eine jede Zahl aus einem
duplo numeri triangularis * numero quadrato bestehet.
Weil aber auch eine jede Zahl gleich ist der Formul

u 4ot o4yt 4y —at,

so wird, wenn man setzet u == fz—;l_—z +1, 2= i:_—z —1,
2t g —a? + 2, folglich jedes numeri dati dimidium

e v il w7 i i
2 = 2
id est tribus trigonalibus.

p—Nxr—-(p—a z
9.

wenn sie gleich werden soll kmn—m —n, p weder 5+ 2
noch 5 =1 seyn konne, sondern alle trizonales, letrago-

Dass in der formula polygonalium

nales, hexagonales und heptagonales ausgeschlossen werden,
folget ex iisdem principils.

s
v

A -
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Tch halte es nicht fiir undienlich, dass man auch dieje—
nigen propositiones anmerke, welche schr “probabiles sind,
ohngeachtet es an eciner wirklichen Demonstration fehlet,
denn wenn sie auch mnachmals falsch befunden werden, so

konnen sie doch zu Entdeckung einer neuen Wahrheit Ge-

legenheit - gében. Des Fermatii' Einfall, dass jeder numerus
g2 4+ 1 eine seriem numerorum primorum gebe, kann
zwar, wie Kw, bereits sezeiget haben, nichl bestehen; es
wiire aber schon was Sonderliches, wenn dicse series lauter
numeros unico modo in duo quadrata divisibiles gibe. Auf
solche Weise will ich auch eine conjecture hazardiren: dass
jede Zahl, welche aus-zweyen ‘numeris primis ‘zusanmmnen-
gesetzt ist, ein aggregatum so vieler numerorum primorum
sey, als man will (die unitatem mit dazu gerechnet), bis auf
die congeriem omnium umitatom *}); zum Fxempel

143 2+3
p=1 4112 5— :iiii+2
TRt B B R
145 |
(4243
=<1+ i+143 ef

144414142
T4 141414

*) Nachdem ich dieses wieder duvchgelesen, finde ich, dass sich die con-
jecture in summo rigore demonstriven lissct in casu r--1, si successerit in
casu n, et -} 1 dividi possil in duos numeros primes. Die Demonstration
ist sehr leicht. Es scheinel wenigsiens, dass eine jede Zuhl. die grosser ist
als 1, sin aggregalum iriwm numerorum primorun sey. &
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_ Hierauf folgen ein Paar observationes, so demonstriret
werden konnen:
8i ¢ sit functio ipsius x ejusmodi, ut facta ¥ = ¢ numero
cuicunque, determinari possit « per ¢ et eveliquas constantes
in functione. expressas, poterit etiam determinari valor ip-
sius  in acquatione ¢*" 1= (204 1) (¢ 1)""%

Note marginale d’ Euler: ,
. 027l — (ot o) )77 divisib. perov —v —1
addatar (w —e— 1)1~
g2l (p b 1y (w4-1)”— ! divisib. .per vy — o—1.

Si conmplatur curva cujus abscissa sit , apphcata vero
ﬂ

sit summa seriei -—2—2;1; posita n pro exponente terminoram

hoc est, applicata — =5 +2 2*4—3 70 —{-«4 57 1 etees dico,

si fuerit abscissa —

L =l-!;—, nam sit haec applicata. =y,

1, applicatam fore--—

5 (et y= £ Z;-E: WNote marginale d' Fuler
S
3 . . . . .« . 22
5 velmajor . . . infinitam.

Goldbach.

P. 8. Die beiden anderm formmulas numerorum non qua-
dratorum, deren Ew. Erwihonung thun, habe ich
noch nicht un_tersuchet, ich gfaube aber, dass selbige,
wenn man setzet
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a—he-tk, b=lx+tm, c—=nx4p

sich wohl machten unter nachfolgende Formul ran-

given lassen, allwo f, g, 7, ¢ numeri integri affir-
mativi sind

@f — by &) - b f— 27 0)(2g — 07w+ (26—0%?

— hy® —2f —2g

denn diese kann niemals ein quadratum geben.....

Positis m et p numeris integris affirmativis, haec

p-2-0V (fp —mid-3)

expressio
m

non polest fieri numerus
integer.
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