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Somuaire. Développement ultéricur du théoréme précédent. Substilulion pour la
résolution de 1’équation Riccati Cas ol 27 — 1 est un nombre composs,

quand méine 7 serait premier.

" Peiropoli die 25 Novembris A. 1734.
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difficulter apparet, quid fiat, si litterarum «, §, y, etc. ali-

En integrali hujus formulae da utique
quot fuerint aequales. Denominatores in aliquot integralis
mei terpiinis tum evanescunt, et propterea ipsum integrale
infinitum fieri videtur. Verum si ad signa terminorum isto-
rum attendimus, videbuntur ii se potius destruere, atque in
nihilum abire. Horum autem neutrum recte se habet; nam
termini dli m infinitum  crescentes junctim sumti dabunt
valorem determinatum finitum quem sequenii modo inve-
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stigo. Sit f— e, erit difficultas in duobus integralis ter-
minis istis o : :
(a-ta) (a+8) (af-c) ete. | —’€+ﬂ+@+ﬂ) (B15) B-t-c) ete. lx-Hf
—p—a)f—a)etc.” a (e—=BG—FHE—Pee.”
posita. Ad eorum verum valorem inveniendum pono § —
a—+de, de vero denotat quantitatem infinite parvam, tantum-
dem ergo est ac si posuissem §—a. Brevitatis gratia scribo

P loco (i‘—|—a,) (a4-b)(a-e) ete.
— oc) (& —a) ete. . '
diﬂ’erentiale posito tantum ¢ variabili, sit illud Qde. Manife-

stum est fore @jgf)_—(‘g-)_}(:;)jg;; t? % = P4 Qdw. Est vero etiam

Sumo deinde hujus fractionis

f—a—=da et e —8—=—da et lr+ﬁ_1x+_:-£-da:
= lx—;lj“ il + 5" « His substitutis, duo illi termini abibunt
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de o de & _‘_a(a+x) Ql +a(a—]—- z) - Horum
duo priores termini sese tollunt, et postremus prae reliquis eva-
nescit, ita ut pro valore duorum terminorum quaesito habeamus

:(“_-l:})% Ql —: qui in integrali eorum loco substitui debet.

Est vero, ut posui, P — (a-i:)_(z)—}(“:?fz)t lcﬂﬁ, atque ex hoc erit
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Notandum hic est in casu = ¢ non totam quantitatem esse
transcendentalem, sed partem ejus esse algebraicam, cum
tamen umversaliter ambo termini sint transcendentes. Si jam

ulterius fuerit y — @, eodem modo terminorum infinitorum
valor ponendo y — e« + da determinabitur.
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De formula /(1 — z™)’da non dubito quin omnes inte-
grabilitatis casus a Te, V. (., sint eruti. Sed de reductione



aequationis (1 - m'%)f’da'v = dy ad hanc dz :.(p -+ 1) zd'.u
+ n(1—z)dv:v dubium habeo, cum postf:.rlc:r ‘aequatio
nungiam sit abhsolute integrabilis, siquidem adjectionem con-
stantis non neghgamus Sumamus casum simplicissimium, quo

ad d
p—=1etn—1, erit dz— de';f—l——’: _w; Multiplicetur
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haec per ¢‘”—?%, sen quod idem est, per e *"v (e denotat hic.

numerum, cujus logarithmus hyperbolicus est = 1), prodibit
e~ ydzs — 2e*zvdveT zdv = e dv, quae idtegrata
dat e~*"yz = Const. ._.-;_ e~ seu 2wz | {;dé'”r, quae
algebraica non est, nisi sit ¢ == 0, et propterea ea ad hanc
m—%mw: y 4 b substitutionibus algebraicis reduci nen
potest. Similis est ratio formulae generalis, haec enim nullo
casu est integrabilis ad aequatmnem aigebraxcam, nisi con-
stans addeinds ponatui == 0.

Casus tiuper formulase Riccatianae separabiles co'ns:ide'rau‘s,
sequentemn universalern detexi substitutionem, qua aequatio
ddg == g*dp —dp ad banc formam ady=y*de e~ Tetda

reduci potest. Ponatur p=—{(2n -} 1)x Tt atique
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Haec tantum, valet substitutio si n est nnmerus affirmativus
integer, peeuliavem habeo si est negativas. Quoties in hac o
est nwmerns integer affirmatives, toties haec fractionum serjes
abrampitar, et quid pro ¢ substitui debet, facile deLermmal.m‘

Reciproce etfam aequauonem ady=y*de— :L““H dxin hane
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ad g=g"dp—dp transfnrmo hac substitutione aJ_.(2 parn 1) ”
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Facile hic cognoscitur, si valores harum continuarum fractio-
num inveniri possent si n denotai pumeros fractos, tum
formulam ady = y®dx — 2™ dx universaliter posse construi.
Interpolatm vero ista nititur inventione termini crenerahs pro
serie hujus proprietatis, si terminus 2™ foerit 4, ejus se-
quens B debet terminus (z - 2)m esse —(2m-+1)B+ 4,
vel in numeris hujus seriei: 1, 1, &, 21, 151, 1380, ete.

Perpendi ulterius etiam formulam 27 — 1, quae non
polest esse numerus primus nisi sit # numerns primus, et
eo0s investigavi casus, quibus 2" -—1 non est numerus pri-
mus, gquamvis fuerit n talis. Ixceptiones istae sunt n—11,
n = 23, n— 83, reliqui numeri primi omnes centenario



