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DISSERTATIO
AVCTORE

Leonh. * Euler.
§ 1.

/' Arii in Anpalyfin recepti funt modi quantitates, quae

cendEanSa cuivgmiodi funt loganthmi, arcus circulares, alig-
ruinqye. curnarum: quadrataraer, per feries infinitas exhl—'
beri folent, quac, cum terminis conflent cognitis, valo-

'1as~-1llsuum quantitatim fatis diftinée indicant. Series au- .~
iem iftae duplicis funt generis, ad quorum prius pertinent

illae feries, quarum termini additione fubtrationeve funt
connexi; ad pofterius verc referri poffunt eae, quarim
terinini multiplicatione coniunguntur.  Sic vtrogue mo-~
do area circali, cuius diameter eft — I, exprimi fo-

let "“"‘f:‘fiﬁfe'"h'i"rhirﬁm“é'rea' circuli_sequalis dicitur 1—§—~

f-ii—etc. in infinium; pofteriore vero modo eadem

2.4 4. 86.6.8.8,10. 10

‘area aequatur buic expreffioni P2 tterc. in in-
finitum. Quamm ferierum illze reliquis merito praefe-
runtur, quae mamm\e conuergant , &t pauu(ﬁms fumendis
terminis valorem quantitatis quaefitae proXime praebeant.

§. 2. His duobus ferierum gencri'bus pon immerito

fupcraddendum videtur tertiim, cuius termini continua
: dinie

“alias difficulter affignari queant, commode expri-
“ mendi. anumres {cilicet irrationales et trans--

3 - oL
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Jiuifione inter e conneftuntur, quas feries propterea fra-
Griones continuas appellare cormeniet, Minus guidem viitz-
fum et hoc ferieram gerus duobus reliquis; fed non {o-
jum aeque diftiné&e valorem quantitatis, guam exprimit,
ob oculos ponit, Verui etiam perquam eft aptum ad
valorem illum proxime inueniendum.  Tam parum sutem
hoc ferierum genus etiamnum eft excultam, Vi praster
ynam vel alteramn huius generis feriem iam cognitam , ne-
quidemn methodus habeatus vel hniusmodi ferierum - ve-
ros valores inueniendi vel datas quantitates transcendentes
in tales exprefliones conuertendi. €nm. igitur iam pridem
in his fractionibus continuis examinandis laboragerim, at-
que plura cum ad earum ylum tum inuentionem peytiden=
tia non parui momenti obferuanerim, ea hic expohnere
conftitui, quo aliis viam easdem tradandi planiorem effi-
cerem. Quamuis enim nondum ad completam huius do-
Grinae theoriam pertigerim, tamen haec, quae magno la-
bore elicui, infigoe adiumentum allatura effe confido, ad

iftam dodrinam magis perficiendam.

§. 5. Quo igitur, quid nomine fractionum continua=
qum inteiligam , clarius percipiatur, amplifimum  earum
¢xemplum ante omaia exhibeo: :

a-i-o
e
Y
d-+90
€~
f-tete.
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‘ et quo feribendi modo quilibet ﬁgmﬁcatmncm huxus ex- -
L preflionis facile, . cognoscet. Qﬁanutas {cilicet .haec’ con-
ftat: duobus membrxs nnmero integro a4 et ﬁaéhone cu-~
ins ‘numertator. eft o, denommator verp iterum ex duobus
compoﬁtus eéft ' membris - integro nimirum 2 - et fractione -

~ ¢uius  humerator eft 8, denominator vero yacfom duobus
’ COI‘lﬁﬂth membris 1ntegro “vide, licet ¢ et fraﬁ'lone vt
ante; ficque porro in. 1nﬁn1tum' Duplices hic - occurrunt
_ . -quantitates, quas etiam litteris X latino et graeco alpha— 3
“ . . béto defamtis diftingi; Harom quantitatom eas, quas etiagph
o ‘ graecis_litteris denotam numeratores appellaboy quia fras - -*
* Giondm - fequentinm numneratores reuera conflituunt ; reli-
~ quds vero quantitates latinis litteris expreffas ad dlﬁm&lo- '
_nem omnes denominatores- vocabimus omnes emm prae- }
ter pnmam reuera funt partes: denommatorum. :

g ' § A Prmms, qm, quantum ‘mihi conﬂat hufus—- ~
. . -modi fra&ionem ' continuam protuht . erat VICCCOII'ICS

" Brouncker, qui poft communicatam ' fecum PP alliffi quad--

© yaturam c1rcu11, eandem c;:preﬂionem ita commutanit,, U
‘aﬁ?:ueraret aream c1rcu11 fe habcre ad quadratumi dmmetu

vtlxad :
e L
249

2--25 ,
N
' 2—i—81 '
e e,

-~
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‘ybi numeratorés funt quadrata numeroIUm impafium‘, de~
 pominatofes vero 2. ~Que autemy viz: Brounckerus in.
haric expreffionem - inciderit, non conflat, atque merito
 foret dolendum,, {t eius methodus perdiffeti cum non fit
* dubitandum., quin eadem methodo plura praeclara in hoc
‘genere‘exhibe'ri poffént. W allifius quidem, dum hanc fra-
Qionem- recenfet,, ipfe demonftrationemn ¢ oneinnare eft
conatus, quae autern minus eff genuina, atque penitus ab
auctoris methodo ~diuerfa. effe videtur. M allifius autem
hanc totam inuentionem ‘derinat. ex. fequente. theoremate

quod fit: - .
S SN G0 i AN
- 2(e-1)-9 o{g1)~=0
/0 2(a-r)4-25 ofg—t1)4-25
) _ 2(@-1)etc.. 2(a--1)
- ‘ B -

cuiijs,véri"tatcn} per induétionem fatis confirmat, fed, quod
caput eft; analyfin non - affert, ‘qua - ad Hoc. theorema fie
‘peruentum. ' S S

6. 5. Commode antem atque facile .ex data “huius<
modi fracione continuz valor eius. vero proximus poteft
determinari, quin et ‘limités definire ‘licet, intra quos ve=
rus valor contineatur, v, fi quadratura -quaepiam vel alia .
quantitas tranfeendens hoc modo fuerit expreffa, facili ne«
gotio ea ipfa proxime affignari queat- Oftendam hoc %
generali frationum. contihmarum forma:

. -—

Nsg o 0-3e
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a-{—-u
b+€
c—_ia'y
o d+b‘
e—-}—etc.

fiv qua omnes quantitates ingredientes affirmativas pono,
Apparet antem valorem. vero propisguum obtineri , i
frattio continua alicubi - abrumpatu, atque eo propiorem
yalorem imuentum iri, quo longius fradtio continnetur,
Ita fumendo tantum # habebitur valor minor _Vero,
cum annexa fraio tota. neghgatur. Sumendo ‘autem

¢ + ¥, valor habebitur maior vero, quia in fradtione
denominator 4-cft. fuflo minor. Sin autem - furnatur
¢z+a ’ : l )
) 5+€

¢ habebxtur iterum valor infto mi-
31@1" Ob ﬁa&mnem f, indeque depominatorem Vb — i~

mis magnum. Atque hoc modo fraétionem continuam
fucceffiue abrompendo alternative valores iufto ‘majores et -
ininores prodibunt; vnde quamtumuis prope ad vernm
ﬁaé’tmms contmuae valorem acccdere Licebit.

§ 6 Sequens igitux Iiabebltur expre{ﬁonum ferleS'

: {g’g—}rcx;, ﬂ"l"‘a’ ’ {;——}-—0!.
R SR S ) etc.
. . 6‘ ' -.c .
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guarum, quae fant-ordine impares, vt prima, tertia, qui-
ta, etc. minores funt vero fractionis continuae valore:
pares auteny erunt maiores eodem. Quare cum terminus
tertius maior fit primo, quintus mdior tertio et ita pof-
ro ; termini impares crefcendo tandem verum fractionis con
tinuac wvalorem attingent; termini pares Vero, qui conti~
nuo- decrefcunt , decrefcendo tandem ad vetum fractionis
continuze valorem deftendent. Si autem hae . exprefho-
ncs in fractiones fimplices transmutentur, fequens prodibit
earundem. expreflionnm feries: '

a, ab4a. abc+zxc+€m. _qbcd—{-xcd—f-fad—kf}zab—ﬁﬂi’
sy " ? be4-8 7 bed-Bd—-Y b '
quae fi attentivs infpiciatur, facile colligetur lex, qua it
termini progrediuntur; cuiusque ope fine operofa fractio=
pum illarum compofitarum reductione has fractiones, quo-
usque libuerit, continuare licet.. Nimis quident hae fra-
&iones ftatim flunt profixae; fed in exemplis quibus hae
litterte numeris €FPEHIUALL , PeIquam commode. ha¢c fe~

ries continuatur. ' ' :

§. 7. Lex autem progreffionis harum fraGionumy-exi

fequente fchemate. clare percipietur: = o
a b ¢ d e
é' _115 w b, a'bé-t—acc_q:-ga‘ ." abed pecd-i- ﬁ'a’d—!—'i{uE-ia’a_f),iL'
Y 1Y T T be—+6 > bed--8d Vb "
x &y -8 &

Scilicet his, fractionibus fupra fcri’p‘t}i‘l?fuﬂt? denorminatofes
fraitionis contignae, -infia -vero numperatores  tanguamy
indices; ipfis autem fra&ionibus praefixa eft fractio é, qu'"
pe quae ex ipfa lege mox declaranda .in hunc lecum per-
tinet.
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tinet: Lex iam ;progreffionis in-hoc -confiftit vt cuiusque
fradionis pumerator per indicem fupra foriptum multipli-
catus vna cum- numeratore praccedentis fractionis per
fuum infia feriptum indicem multiplicato pracbeat nume-
ratorem fequentis fractionis: Atque eodem modo cuiusque
fracionis denominator per indicem finm fupra’pofitum
‘multiplicatas vna ¢um .denominatore praecedentis fractio-
nis per indicem funm infra feriptum multiplicato praebeat
denominatoreih fractionis fequentis. I.ex quidem haec
ex ipfa infpectione harum fractionum, fi vlterius continen- -
tur, facile obferuatur; fed eddem etiam ex ipfa frationum )
continuarum natura deduci poteft: quam demonfirationem
autem hic apponere fuperflumm iudice. :

6. 8. Si iftarom fractionum differentiae capiantur,
fubtrahendo quamque 2 piaccedente, fequens orietur feries;

&y et w8y Cate.
-%"",_b"]"‘b'(fba.-;—ﬁ)_'(bC+€)(bc-d+€5§,+Tb)+ e'tc_'

cuins numeratorum progreflio ‘per fe eft manifefta, deno-'
minatotes vero ex binis denominatoribus praecedentibus for-
mantur. . Cum igitur fuperioris feriei vltimus terminys, qui ’
" werum fractionis continuae valorem exhibet, componatur
ex primo, quem Treie®o fumamus @, et omnibus dif-
ferentiis, ‘erit verus fractionis continuae propofitae  va-
lor =: ' :
e bﬁc—;-e) S e Ged6a78) {a?d51§£++b;<acae,
Habemus adeo feriem infinitam primi generis, cuius termi-
ni additione et fubtraitione inter fe coniunguntur, valori
 fraiionis continuae propofitae acqualem; haecque fc:lies
a C - valde

etc. -
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valde conuergit, dtque ad valorem illum proxime inue-
niendum admodum eft apta. Si bini termini coniungan=
tur alrernationis fignornm euitandae caufa, reperietur- ed-
dem fiadtio continua aeqnalis fequenti feriei:

T s ‘ T - wmeve - \
.w_-l—;-(—“_,_a-—k"“.(bcﬁ_e ) (5ode - Edervbe +-5bc-g5)+ €tle

cuigs numeratoram et denomimatorum . lex ex fuperiore
fponte fe. prodit. Vehementer autem haec {eries con-
nergit, atque €ius Ope citiffime wero proxima fumma in-

~ ueniri potett.

%, 9. Quo magis igitur haée Teries vitima invents
conuergit, eo magis etiam ipfa fradio continua conuer~
gere cenfenda eft; quig datus terminorum {eriei numerus

“dato fraGionum numero fractionis tontinuae “yefpondet.

Perfpicuum -ergo -eft fradtionem continuam eo magis con~
uergere, quo wminores fint eius numeratores e, £,/ , etc,
maioresque -denominatores 7, &, ¢, etc. Omnes antem
hos mumeros ¥Am mumeratores quam denominatores inte-
gros ponere licet; nam {i effent fra®i per notam frattio-

“num reductionem in integros transmiutari pofleat, fingu-

laram ilicet fraftionum numeratores et denominatores
per eundem namerum multiplicando, ~ Pofitis ergo om-
nibus numeris tam @, €, 7y, ©C. quAM Z, b, £, ®©LC.
integris fractio continua maXime conuerget, {i omnes nit-
meratores @, §, vy, Etc. aequentur vnitat'; deinde vero
conuergentia eo etit maior, quo maiores faerint denomi-
natores a, b, ¢, 4, etc. . Vnitate fcilicet numeratores
minores effe nequeunt, fi enim alicubi numerator effst
— o ; ibidem fra&io continua abramperetur, foretque
fracio finita. Idem quogue accidit, fr denominatorum ali-
Tom. 1X. o - quis
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quis fiat =oo, ibidem emm pariter . fra&io continuz gb~
rumpetm atque in frac?clonem finitam transibit,

6. 1o, 81 1g1tur fequcns propoﬁm fit’ ﬁaé’ﬁm con..
tmua, cujus ommues numeratores fint vmtates,

5

a1 . : ‘
ez . T
D
. [ etc.
2d eis valorem appropinqusbunt fractiones fequentis fe-
e b ¢ d . - e
9. &. abejet, AbCCA-T abcd-;-cd—q—ad-;-ab_p-:
sy Ty b .7 bc-—}—; 5 bcd—-i—-d-:,—b

quae feries ope vnicae indicum 4, b.c,d, et progref
fionis continuatar. Scilicet cufusque fractionis tamr nu-
merator quam denominator per indicem multlpllcams
et praecedentis factionis numeratore et denominatore re-
fpective” anctus ,  dabit mumeratorem et denominatorent
{equentis fracionis. ~ Valox deinde huius’ fra&mms conti~ .
nuae’ acquabitur ﬁlmmae féquentls I'ene1. ,

' etc.

"vfc% ﬁmmmaze- _h=.u1us , in qemam 1&9. m:ansmutatur

[ ’ ' )
@t~ Feoen), - (Fei i (be de_—l-.- d P z Py );-lv" etC.-
. ’ . cujus
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epins feriel denominatores formantut ,cx.alternis denomi-
natoribus feriel fracionum fuperioris; ideoque facile con=
tinuantut. E RO . "

6. 1. Si in tali fiactione continua, ‘cuius numera-
denominatores fierine numeri
fracti, cxpediet talem fraftipnem continnam in  aliam
transformare,, in qua tam numeratores Quam denomina-
rores fint numeri integri. Ita fi huinsmodi propofita ef=

fet” fradio continua.

tores omnes {unt vnitates ,

atr___
eI
"I')'+I = ,
=
‘ etc.

haec tollendis fractionibus particularibus transrr_mtabjtizp in

fequentern formam:

5+ BC R
FTD__
- d—+-DE
- L _e—}‘—et—c-.
Simi'li _fnodo viciffim quaeuis fi‘aé’eio' continua in s'l'li‘a'rh
tragsmutari poteft, cuius omnes numeratores fint vhita-

_tes, denominatores VEro numeri fra&i, erit fcilicet;

oz | é"i“,
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L ﬁ,,-r__,g 4%_{_“?_ T
- . ac H——
e+v gt

- '.I. ':- ) .-\ - ) ” v 3 -‘.._“' LR . -E:.V.E‘.:_#_;f'
_ d4-e ﬁ"i“ E .

L erE . R

PR

etce LTy
o . a¥s -

guae 'poﬁcrior forma ex priore facile formatur.

§. r1. Cum igitur data fiactione: continua eius va—

lor vel vers ipfe, fi quidem. fractio, abrumpatur, vel:

vero proximus per fraGtionem: ordinariam: exhiberi queats;,

viciffim quoque fractio: ordinaria. in fraGionem. continuam.

transformart poterit. - Qude. transmiutario: quomodo. fit in= ;

fituenda in fradionibus contipuis, quarum:. nUMEratores.
ornnes. fint vnitates ;, denominatores. vero. numerk integri,,
prinum -oftendim.. Qibnis autem fradio finita,, ciius. nu=
merator et denominator funt numerk integri finith in. hu<
susmodi fradtionem: continuam transformatur,, quae alicubi:
abrumpitur ; fractio autem cuius QUMErAtor €t denomina=
torfunt numeri infinite magni, cuinsmodi dantux pre: quanti=
tatibus. irrationalibus. et transcendentibus, in fractiohems ve-~
~ ye continuam et in infinitum excurrentem tranfibit.. Ad:
talem fra@ionem continuam. inueniendam fufficiet deno-

minatores. tantum: affignafle, cum ‘MUMEratores OmMBES: Vi

tites’ effé ponamus. Hi vero inuenientur inter numera-

- ;

' fofern et denominatorem fiactionis propofitae eandem ope-
sationeri inflituendo , quae ad maximum earum COMMIE-
o o : . nem
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wem diniforerm inneftigandumy inftitui folet. Numerator
fcilicet . per denomipatoren dimidatur, et per refidunnm
ipfe denominator , et ita porro femper per refiduum prac-
cedens dinifor. Quoti vero ¢x . hac continnata dinifiene
orti erunt denominatores fraionis continuae quaefiti.

. 12. Sic fi haec propofita it fractio £ in fraétio-

nem continnam {ransmutanda , cuins OMNES NUMEratores ‘
fint vnitates; dinido: A per B, fitque quetus & et refi-
daum C, per hoc refidunm C dinidatur praecedens diui=
for B, fitque quotus b refiduumaue D, per quod C di~
uidatur et ita porro donec ad refiduum — o0, quotumgue-
infinite magnum perueniatu. Operatio autem. haec o=
guenti modo. repraefentatar.

BjAla -

. CIBlap | -

D|C]

D
©

&t v

¢a)
[

[RIES
FlE|e

e

 Hac igitur operatione inueninntus quoti, @5 &, ¢, 4, e, etc.
quibus. cognitis erit . ' ‘

A T
g=2t33 1 .
1T ¥
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fi enim ‘ﬁt.'rcﬁduum G=o, erit e— % aitque; ‘;’-_:_-;&-'
‘ | ‘ s -

=< Hocque modo wsque ad l-in'i-f
_ ) . . | .

i C
‘T i Ty
-t ‘. . . o cok Lo F.
- “¢igm afcendendo fractio continua reperietir —.

6 13. Si iﬁ ‘ﬁ‘a&ione % faerit A< B tum primus

 quotus ¢ erdt =o, refiduumque primum = A, vt
“wm B oper A diuidi depeat. Hoc ergo cafn erit '
A1 L | ‘
B b1 |
' i
e
£+ ete,

Caft autem quo A<D vnicus in fradtione continua pro-
_ dibit ferminus, fi ratio inter A. et B fuerint muoltipla;
duobus autem confiftet fractio continua denominatoribus,
fi ratio A:B pertinnat ad. genus rationum fiperparticu-
larium, plures vero aderunt denominatores, f{i ratio A:B
ad genus fuperpastientinum yeferatur, Reuera antem - fra-
&io continua i infinitum excurret, fi ratio A ad B
_ pon fuerit vt mumeri ad numerum, f&d vel irrationalis
vel transcendens. Ad hLuinsmodi autem expreffiones in
factiones continyas fransmutandas, oportet vt numeris
pationalibus fint expofitae {altem vero proxime, quera-

. ‘ admo-
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admodnm hoc fieri folet per fradtiones decimales., Ta-
les igimr expreffiones fi habeantur, modo pracleripto fra-
&iones continuze formabontur,

§. 14. Cum autem fra@io “vel alia expreffio in huius
modi fra@ionem continuam fuerit coniterfa, tum eius -
expreffionis valor proXimus modo §. 10. expofito pote~
rit aflignari. Vi fi inuenta fuerit haec exprefio.

A T
§:d+&+ I
d-T1

—

e—— Ctc.

atque cx demominatoribus 2, &, ¢, d, etc. formetur fe-
quens fractionum feries -
a. b ¢ d £
‘ ebcdgcdu-adt-abgur
bed 4-d—0b -

et

.’ b 7 HC~-1 7

hae fra&iones proxime gequales erunt expreflioni g, coque

minus diftabune, quo remotiores  fuerint a prima. Ita
autem quaelibet harom fracionum erit comparata, vt alia
per numeros non maiores exhiberi nequeat, quae pro-
pius ad valorem L accederet. Hoc itaque modo fequens
problema commoede foluetur: Datam fraciionen ex ma-
gris ‘mumeris conftanten in fimpliciovems ConUeriere’ quae ad
illam propius accedat, guam jieri poteft nHmEris NOR maio~
gibus. Problema hoc. Walnfins magno ftudio pertradia—
wit, folwionem vero dedit vehementer operofam atque
difficilern. § 1%5.
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§. 15. Ad methodum noftrum ad folutionem huivg
problématis auccommodandam , fit propofita fraltio 1%,
quac fecundum Metium rationem peripheriae ad-diametrum -
“proxime <xprimit; quaeramus igitur fraltiones minoribus
numeris conftarites ab ifta fraltione tam parum difcre~
pantes, quam fieri poteft. Diuvido ergo 355 Pper ¥13
atque. inuenie S

" ynde formo fequentes fradtiones: .

-

3 : "73 _ 16, ._ -
oz s 22, 355
o' 3t 7 113

B fraé’tiones’ ergo 3 et T pro_p"ius ad fraftionem & ‘accedﬁﬁi’# |

quam vllae aliae numeris non maioribus compofitae; erit
qutem altera 2 maior, altera i minor quam propofita,
wti iam fapra in genere annocanimus.  Has fra&ipne§ ‘
principales appeliate liceat, nam praeter has affignari pos-
" «funt aliae minus priuci;?al;s quaefito aeque fatisfacientes ; i~
Jicet vti fractio 3; ex praecedentibus cum indice 7 eft
“formata , ita ‘minus principales eodem modo formabun-
tur, loco “7 minores fQumeros ﬁngulos.{ubﬁituendo. o

' §. 16. Si autem ratio. peripherize ad diametrum .
exaftior accipiatur, divifioque continna vii et praecep-
tum inftituatar, fequens quotorum feries prodibit 3,77, 154
a | o 3,292,
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1,502, 1,3%,T,2,1,3,1, 14 ctC ex. quibus fequenti
modo fra@iones fimpliciores cruentur. S )

5,7, 15, T2 29% Iy
%’ _3£ "’“:]E; &3__2_2_‘; i_i_;, 3:2_?35%5’— principales.
_; ’ }_6?, %5; | ;;o 2392?;% NS _princ’z‘pales,-
1 26, 289 5 103283
1757 o2 3 32876
© g, 267 s 102928
34 85 3 32763
| 10, 243 - ete.
E Ty
.7, 228 R
& 201 ' ;
5T Ga

.ﬂBtCu

Hoc igitur pa&o -duplices frattiones nadi fumus; quarum

alige nimis font magnae, -aliae nimis paruae; nimis ma-

gnae feilicet funt, quae fub indicibus - 35 15, 292, €tC

continentur, reliquae mimis funt paruac. Afque hinc fa=

cile integram tabulam #7allifianam condere licet, quae

omnes compleditur rationes ad veram peripheride ad dia~ .
metrum rationem- propius accedentes, quam fierd poteft

“gumeris non ‘maioribus. . - . S

Tom. IX. N .8 17
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§ 17. Hac eram methodo definjre licebit rationersy
eonflitutionis: annorum bisfextilium, quo anmoruh initia
“perpetuo in eandem tempeﬁatcm incidant, Pendet haec
determinatio a quanmtate Annr tropia, quam juxta accu~
ratiflimas. obferuationes: ponqm 365 5b 49 "8". Exceflus

€ergo fupra 365 dies erit 5.>, 49" 8", ‘qui i aequare-

tuf’ quartac diei parti, tuto femper quartus quisque an—

nus. bisextrlis conflitueretur; fed com ifte exceffis minor

fit ¢ horis, numerus annorum b15fexrt1hum minor debet

. accipi ;. quod cognefcetur’ ex: ratione’ 24 b ad 5. b 49 .,"

8" few ex fradtione &, ex qua- ﬁequitur in intervallo
2600 apnoerum tantum- 5247 ammos bisfextiles conftitui
oportere. Cum mitem, haee periodns nimis. it magna ,,
minores obtincbimiis periodos, fractiones minoribus numeris
‘gonftantes inuefligande-, quae - proxime fractioni 2% fint

gequales. Fn hunc finem: fequentem divifiosiem  inflituse.
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garum fra@tionnmm fecunda # flatim dat rationem calen-
darii Juliani, quo quantus quisque annus ponitur bisfex-
gilis. Pr0p1u5 £rgo {copus:attingeretur, i annis g3 tan-
tum 8 apni bisfextiles collocarentur; ex fradtione tertia.
Cum agtem expediat pro annorwm periodo numerurm
pariter . parem habere, fumamus fractiones minus princi-
pales quartae respondentes, quae habeant numclatores
per 4 diuifibiles; quae erunt.

236, 263, APO. g2, 64 ‘
33 ? 65 '.n‘ 977 TZs 9 6T 9 e’tc-

quarum tertia £ ad computum calendarii eft commodif-

fima. Apparet autem €X ea, nll;emall@ ANNOTrNm 400
tantum o¥ annos bisfextiles condlitul debere; feu tres
annos hec mteruullo, qui in calendario Iuliano bisfexti-
les effent, in communes efle trapsmutandos; id --quod
etiam Conftitutio Gregoriana praecipit.  Ex quo intelligi=
tur minore annorurs interuallo accuratiorem correctionem
adhiberi non poffe. Accuratiffime autem cum folg calen-
dariam conciliabitar, fi interuallo 21600 annorum deaue
Vnus/:mnus, qui fecundum conftitutionem Gregorianag
bisfextilis effe deberet, in comMMURER WANSMELELUL.

§. 18. Quaeramnus iam fractiones, quae ad. V2 tam
prope accedant, vtaliae minoribus numeus conftantes pro-
pius accedere nequeant. Eft vero Va=Ux, 41421356 =
Faniss, quae fraftio, fi dinifione comtinua iuxtz: modum
praefcriptum tractetar, dabit hos quotos, I,2,2,2,2,
2,2, 2, etc. ex quibus fequentes f'ormabuntur ﬁa&loncs
quaeﬁto ﬁtlsﬁcmnj:es , tam principales quam mmus prig-=
ipales
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‘quarum fradionum: 2lternae figno- V' notatae maiores funt -

quim ¥z, reliquae vero fignum A habentes -minores
quarm Y 2. .

§ 19. Notatu d1gna eft -haec proprietas 1pﬁua 'V’z,,'

quod omnes. qriotos praeter primum. habeat aequales bi«
nmarjo, ita vt fit S .
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2
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Simili-modo vero étiam fi V'3 evoluatur, reperinntur quo-
thr,1,2,%,2,1,2,1,2,1 e, ita vt fit
V3=1--= | | : _
‘ ' I-+x _ , 5
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LI~ X ,
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@Quamuis enim non conftet-ex ipfa dinifione ,. ‘vtrum quo-
ti hac lege vlterius: progrediantur, tamen id non folum
probabile videtur, fed etiam: fequenti modo demonfirari
poteft, quo- valores. huiusmodi fractionum continnarum,
in quibus- denominatores. vel funt omnes. aequales vel al-
terni vel terni.etc. a pofteriork inueftigare: docebimus,

§. 19, Sit igitur propofity fequens fractio continua:

g-r quae ponatur —x
b1
b1 o
b--etc..
erit: - |
r—a=E _ =t
b1 !
b~4-1.
b1
b-etce e

hinc erit: _
_ Ar—2qx-bx—t-av—-ab=r1
- atque : :
_ x=a-F4V (1 4-2).
Quure fi fuerit b=—2 et a—1, erit. ,
' XA—1-+F =V
2% ' '
‘ Z-4-E -
Fly 24X .
- 2~ etc.
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i ergo ponatur b=24 em:

24-4-1
241
241+ —I_
2a et
vode ex omnibus numeris , qm vnitate . quadratum  exce~

" dunt expedite per approximationem radix quadrata extra-

hi poteft; vti pofito 4 =2 fequentes fractiones ad Vg

‘proxime inueniendam inferuient.

2y 45 4y 4 4 - TH 4

' 38 161 - 682 2880
17 - 92" 303 1292
20  I23 521 22049
233 987
20 &5 360  I52%
£61 682
IT, 47, 199 843
5 =217 89’ 377’
§. 20. Sl’c nuac pmpoﬁta. fequens fra@tio continpa’
a-j—:

; etc,
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quae ponatur =& atque valof ipfius x reperletur fequenﬁ-,

te  rmodo
S ‘ X
X @D e —_— '
b+1 bt-x
¢—1 o cba-a
b=z
641
b etc.
hine ergo erit ¥—a=grias—asan s foU

bxx—}—bcv-—zaba__aﬁc a*b=y-¢,
Si ergo fuerit ¢—=2a erit .
brx——aab-i-24 stque x=¥ (@45
fimili- modo fi ponatur
rr=g—-1 ‘
| T
G—I—I

erit 2—a— r
bt-1
e-1
d-t-x—a

¥nde:
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o vnde fequuur ' | SR
{be—+1).2 +(bcd—T——b-{—d——c—-ﬁa!bc——zcz)x—-décdvi——z’éc ~—zz£g -
—ad-aa—cd—+ar—1=0, . b

Atque hoc: modo omnes hoiusmodi' fractiones contmuasa -

quaram denominatores vel omnes wel alterni wel terni vel
quaterni etc. funt inter fe acquales, fummare licet. Sem- W
per antem {umma feuvalor .x eft radix ex aequatlone qua-
drata. '

§. 21. Antéquam-ad dlias fraltiones continuas, in qu1-
bus denominatores progreffiones arithmeticas conftituunt,
fammandas progrediamury quantitates guasdam tranfcen—
dentes :enolmamus, quae in fra@tiones continugs .conuerfae.
dent denominatores in progreffione arithmetica progredi-
entes, quo eX this wia euadat planior eiusmodi fractiones
‘continuas fummaidi. Hoc igitar logarithmis alilsque ex~ -
preffionibus transcesdentibus tentans de_prellenm in eivsmodi
fradtiones continuas ndeducx,., 4 mumerus «cuius logarithmus
hyperbolicus eft -vnitas, eiusque poteftates .quaeque- confi-
derentur. Pofito igitur hoc numero ——e, erit e="—==
2, 71828182845904., qUa expreflione in fraé’cxonam
continuam ccnuerﬁ erit
e—a2-1 , | .

I--I . x o :
B
I-+x ‘ .

411

R S at 3 T

BN £ :

kR

-
o
E
a
-
&
=%
=
s




DE FRACTIONIBV'S CONTINVIS. o

“«ujus denominatores terni ‘conftituunt progreflionem asifh-
meticam 2, 4, 6,8 etc. weliqui funt wnitates. Quae Tex.
etfi ex fola obferuanone eft deprehenfa., tamen plobablle
videtur eam in infinitum valere, ‘quod quidem infra certo
confirmabitur. Simili modo fi Ve—1, 6487212707
-in frac’honem continuam monuertatm kent

"Ve I—-l—-’
+'—+—;

z

enius progreffionis lex fimilis eft praccedentis. Similiaque
obfernare licet in aliis fractionibus contmms, m quas po=
teﬂates ipfius ¢ transmutantur,

6. 22. Simili modo confideraui radicem cubicam ex.
numero e cuius logarithmus hyperbolicus ¢ft 1, inuenique

k .
Z.e:-i::o, 1978062128 =
X ’
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’ ' etc.
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-in cuivs f'raé’tloms contmuae _denoninatoribus praeter pri-
_ mum progreffio arithmetica obferuatur. . Simile accidit, f

‘poteﬂates exPonentium integrorum 1pﬁus & conﬁderentur et’
- in fractiones coritinuas transformentur. Su: conﬁdcyms ‘
\ quadramm reperi -

-

ey
ey ~=3, 19+52804951‘" :
Sy

. : Fag 1 ' . E
. : i oete. 1
‘Deinde etiam ex ipfo numero ¢, ex quo formata fra&io - -

continua” interruptam  habuit progreffionem arithmeticam
denominatorum,  obferuaui paucis .mutandis huiusmodi
fractionem continuam ab interruptione hberam formara .
‘poffe. Prodiit enim’ ! |

i é—l—l_z_ : - .
£—1 - IR X T S . .
" CEOA1 '
- 1441
x&-—i—-x ,
22—-}-1
26—[——etc

in qua revuiam meﬁ pmgrcﬁ"xe amhmetma dlﬁ'ewnt;a b
progrediens . o : o

C §. 23.
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§. 23. Cum igitur obferuaflem tantam corivenientiam
inter fradtiones continuas, in quibus denominatoges mo-
do interruptam modo non interruptam conftituant pro-
greflionem Arithmeticum’; in sam incidj cogitationem
num forte fractio continua, in qua interrupta fic denomi-
natorum progreflio, in aliam non interruptam. transformar;
poffit.  Confideraui igitur progreffionem quamcunque #, -
b,¢,d,¢, etc, interque binos contiguos vbique hos duos
numeros #z, # interpolavi, vt prodiret fequens fradio
continua ‘ o |

'C_Z'-]-I

M-I .

I
b+
75 X
e !
¢~z
W~x

d_Egzc.' -

hancque inveni aequalem fequenti fiactioni continuge, in
qua denominatores fine interruptione progrediantur,

I ((mn-]—:}::-f—n
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—
- ~’.D*amon[’crat10, hunius, convuenjentiae im: hoa conﬁﬂm, quod
© .. fra@jones, ordinariae, quibus ad valorem. viriusque accedi~
tur ,..mtcn fe; conueniant :; prout: tentanti, patcblt

5

$ z+ 51 quantltates mterpolatae mw P 111ueitantur
ordme, fractio. continum poﬂenor discrimen, tantum i

S ano termino- patietur: ex: _quo- fequens fatis. elegans theo-e ‘ :
. rema, conficitus, - qro. erit. - Lo Ty

@t 1. o 'm(¢+I . ==
ﬂ-—}—I m~+—x ‘ ' g

' é—l—x - b+ "§

@4r. :1—1—1 *3

pr ﬁz—}-n %

¢ etc. . a ¢ etc. ) k

chunque ergo numeri Toco 2 y by ¢y d, ete. fubﬂ1tuantur

“differentia inter. duas, fraGtiones continuas, fcmper erit co~ -
— T . ‘}f
gnita. atque; Cﬂnﬂfﬂl}m 1'c1hcet = e - =

T T E e L e

-6 25. Ex eadem iiaue’ntm_ acqualitate: inter fraGig=.
nes: continuas, fuperiores,, i-nterruptam fcilicet: ét non inter-
ruptam,, {équens; confequitur aequahtas\ dinidendo: vnitatem : L=~'
Ee}: vtramaque: et: addendo, vtrmque eandem, quantltatem A
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A--x .' -“A-’{-‘(n;nfl"_?)'l‘_;n_]_ R
a1 . . (mn+x)3+mq~n-!-(;n+l)c+m+n -
m—+r RIS o ctc..
o A1 L
" el
——1.
ne-r
¢ etc..

Hiius: ergo: qequatloms ope quamms ﬁfufhonem continuany o
mteuupmm habentem progreflionem  denominatorum  bi- .
nis quantitatibus # et 7 conuertere' licebit' in: aliam, in

qua denominatores fine: interruptione: progrediantur. Si
ergo: vt in fractionibus. fuperioribus: habuimus: ponatur
=n=r, lequens prodlblt aequano,

Amr ._.__,A——}w P _
g1 | 2@—E— T
1% PY Py
I+E o 26—]—'—’«—1— T
bt-x : . o etc,
- T elC,.

Cum igitur ex '5.\ 2T, fit:
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erit ponendo A—1, a=2, & =4, vt fequitur -

B =t T 1

51 .
, : I0~~1I .
T . | 1841
- o 22 etc.

- hincque erit vnitatem per vtrumque dividendo o

21 o
. - ; : I-—l—z ’ ) - ‘ N _ .
5T

=R ;

C ageer

. 3841
- 221
| \ 20— et -,
- Simili modo ex eodem paragrapho reperietwr . ¢
o N — = T ] ‘
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Haeque ﬁqé’tzoncs contmuae nunc muentac tancoperc con,.:"
uergunt, vt facili negotio valores ipforum e et Ve quaz-

tumuts prope reperiri queant.

§. 26. Viciffim -vero etiam hmc f’ra&;o continga in
.qua denominatores ordine non interrupto pr_ogredmntur,

transmatari poterit-in aham, in qua denominatores inter=
rapti fint duobus conﬂanubus numeris s et #: ity 1nuem

- fore
a+x __,zz—n—i—mﬂ+: /
&—-}—1 R/ PR !
e+x R S _
; ' " b—m—n
A AL
e-etC, -1
' n41
e e
mn..;_;""""I

etc,

Vel tollendo frattiones in his denommatonbus . fi opus

vifom fuerit, erit

g1 - :{Z—n—i-—mn—%—x
-1 ' m+r

c—1 PR
detc. o i:—m——n+pm—{—:'
' ﬂ—[—mﬂ-—{—:
"m'ﬂ+mn+x
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ferga mnatm: ’m’“”'ﬂi._._it 9, habébitur

At-Xips, TEARLA2 e »
b—{—-I L T--1
E:-_i‘ﬁf_____ e

VoA et . éﬁ-.l.—?-_; ,
' o B 7
e A ; N .
tooi-x -
TI--T L
' 1-—[—1
—rz’-I-}-«E

: etc.
§. 2‘7 Quemadmodum hic ﬁ:at'tmnes contmuas, qua- .
tum denominatores ita intefrupto -ordine progrediuntur,
vt inter binos quosque contiguos duae. interpofitae  fint
quanhtates conftantes, confideravimus, ita eadem reductio
extendi poteft ad quatuor wel fex vel o&o etc: quanti-
tates conftantes interpolatas. Numerus autem impar quan-
titatum conftantum interpolari neqmt Sic fi inter quan-
. titatum #,%,¢,d, erc. binas qmsque contiguas interpo=
lentur lme quatuor m,n,D,q, ponaturque breujtatis gra-
ia 772npg~—}-ﬂm-+—mg+pg—l-«ar"‘? etmnp—-{—npq+
At p——j—ﬂ—Q efit

A1 L= (Pﬁﬂ—ﬂf}ﬁ"l—ﬂ-i‘{?
' w1 X
=L PEQ-- 1
I = - Pc——l—Q——}— I
| | g ‘ - | Pd+Q+etc.
. b

m etc. . - Atque
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-

Atque fi fuerit m=n==p=—=g==1, habebitur

a1 "“(5@’-—!—3—}- 1
1z © §bt64 1
I--I 56—46-— 1
41 . ’ . 5A--6--etc.)
N bl ,
B L of
_ I+t1I
d 1 etc,

Bx quibus noua fiadionum gontinvarym conuerfio nasci-
gur. ' ‘

/

4

6 28. Cum autem in p1aecedent1“bus, vbi numerum -
£ cuius logarithmus eft == 1, giusque poteftates in fractio~
nes continpas conueltl, plogrq{ﬁonem fm}:hmencam deno-
. minatorum taptum obferuauerlm, neque praeter probiabi-
litatermn de hwius progreffionis continuatione in infinitum
guicquam affirmare walderim ; 4n id ponﬁimum incubui,
vt in huins progreffionis neceﬁitf{tem inquiresem , gamque
firmiter demonftrarem. Hocque etiam  feliciter fum con-

fecutus ex peClﬂIaﬂ modo, quo integrationemn huivs ae~

quationis & dy -} yzdx*‘x"“"'"dx reduxi. ad integratio-
nem hmus adq—-gdp=—dp Poﬁto enim p.__(ﬂn——i— 1y

X 2""*“ inneni effle

Tom, .IX . R | - -
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g: }fi 1 ’
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xz‘ﬂ-—i—q.y

‘Vnde cum ¢ pér P dari quéat' ﬁ_tqua‘ p= 2?2—1—-1) .

R f‘ormau poteft aequauo ﬂmta. inter x et y, quas.

) . '

mtegra.hs erit. aequatmms czdyo—I—y dx—x*"*'dx, quo-
ties'n eft numcrus 1ntegcr afﬁlmatmus. S

. {5. 29, Si ergo m ponatmf nurmerus infinitus expref=
v fio inuenta erit fraCtio continua in infinitun excurrens .,

cnjus ‘denominatores confiituent progreffionem arithmeti-
cim. Quarnobrem habebitur fequens aequatio

—8 1.3
7 -+
36
fr - .
i hi ' . . ."r
P un A 5 . B T
41 '
" |
] - etc.
atque
L ) .
. . . - .
. L J}.i'l
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atque ¢ feu valor hmus fr a&mmb continnae ex ifla equa-
tione equ+q dp=dp deﬁmctur Erit vero 1_‘,1_4_;)
¢ jitd— pC. quac conflans ex €o deber deter~

1—a

minari, qued pofito p==0 ﬁat g=-e>. Quamobrem erit
. . - 2P
- . S S
g /it g, atque I e vnde fiet g= —_

B q.—

ea"‘"I’

| qui eft valor fra@‘cioniﬁ continuae inuentae. Deinde vero

2P
Lum- ﬁt £@ "—1-}—
2P
“"“"I—}—z

‘.‘_._E:.i.—r
e
s
—+x
P
?z—"i-_i—-“etc-,

'~ §. go. Si'pomatur G =s, fen @ =2ps erit

-ii--

~ —1--2
2511

651 - .

i ————

/ _ Ios——l—x
IA}-J‘—-{— etc.
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'Atque eX priore 1nuenta aequauone er1t

e——l—-I

l

J—PI
10;—1:_5 - 1
I+J—I~I = .
. I8seetc. 7

-

- St denommatores huiung interpolentur bmls vmtatﬁbus ha=

Bebuur

..._--2-5""'I+2 _'. ‘ PR

. itE
- 31—1—]—1:
o ' | 1+1
I-—i—-:l.F-
5.5'.— ‘+I

Ex qua or1tur f’equens~ fra&xo continua!
8;:1'-[—1
5—1+x
FE
I—'f—'x_".
‘._‘3.5—1«—1:5‘ : _
W | I-—{—]ﬁ l‘ .
| . D
T ' . : I etc..
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Ex his vero formulis fluunt omnes fupra inuentae, qui'—.
bus poteftates quasdam ipfius ¢ per fracioncs continuas
expreflimus; €X .quo neceflitas ploglefﬁonls ante ta ntam

obfernatae intelligitur..
§. gx. lam ergo nadli fumus factionem continnan ,

‘cujus denominatores progreffionem arithmeticam  copfli-
" tuunt,’ cuiusque valorem exhibere licuit. Cum antem

haec plogreﬁio fit fpecies tanturh arithmeticae , generalent
contemplatus fam plogre{ﬁonem arithmeticam atque fra~
&ionem costinuam, cuitis denomipatores eam progwﬁ' oner -
conflituant , fequenti modo ad fammam rewocaii. Sit {ci-
licet fequens “fraffio continua , cuius valorem, quﬁm quae-
ro, pono. ._..r,‘F ita vt fit ‘

: .ﬁ::d»—]« T

(1-—+—n)cz—|— 1: ,
(I+2n)cz-+— T |
- (F+amat_ 1
(r+4n)a+ p

CtC.

ex qud quo valorény ipfius s ertamy, ab approximatione
ad eum ordior. Erit itaque’ per methvdumy fupra tradi-
tam | S

as {r-n)ay (14-n)2ay ‘ (1-f-zn)a
.o e {r-nlattr Gefnm) (rmandaf - (o pom)e
o ¥ Ty, {r+n)a 7 G iz nye

qu"le fraliones continuo magis ad valorem vernm ipfius
s accedunt ; atque fradfio infinitefima verum ipfius &
valorem -dabit. : , '

R 3 §. 52,
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. S.32. Si hae fractiones. viterins: contmuaentur facile
-oblervabitar lex, qua formatae funt; ex eaque conclude-

tar fra@tionem mﬁmtej‘ imam poft numeratoris et denomij-

natoris dxmﬁouem per - pummn denominatosis terminums
forﬂ ' '

3. 2. r(:-—}—n)n’asm'_-: 2.3, 1(:-{-—71)(1-—!—2?1 nigs +Etc‘

I

I + :p-ﬂ—m)m"’l— Ao 2 [1og=it} (1-—}-‘71}?12 a"_l_

cui adeo s aequatur. Pofite ergo 2— #,m ent S= bt

Cor ‘
I—+_ 1.1 —l—x z1 {-—g—-?z)_'! 1. 2.7 ;(;+n)(1,}__2nj+'5tc.
m""l"'r(x-l-rij""l

qui valor quo obtmeqmr, ponatur

.. &3 ' S
N_g__x-»}—.,l'-i-—,‘?,(;_p.n)”’f‘ ;z;s(1+n)(:+zﬂ) ~-ete.
. L ‘
gt i +z{;+u)+ ” ;(;-E—n}(x-i-wn) -+ 2.2 () (1 Jegr) (135}
-+ etc..

ita. vt futorom fiv J*_.Wn,v. Ex mfpc&;one autem  ha.

rom . duarom  feri¢rum intelligitur fore J¢— udz;  atque

fimili modo depwhende{ur effe udz—i-—ﬂd'u——m’z. Po~ A

nawy f==ou, quo fit s_.._m.;, erit q;a’u—l-udvhua’z*'
atque udz~t-nzdu=uvdz; ex . quibus fegmtur 2

=
dz—dw_— 'vdz-—dz

» = az -, hincque f'equens AEQUALIO Inter z ef'g -

tantam - conf{’cens nza’w—-wdz—;—-qﬁa’z“ﬂzdz quag

fubﬁ:jtuto m—z“ g etx=y", abibit in hanc
; dg-—i-g dr —"m"“’ dr
M . . B Ex

T.2.3 1-—1—?1)(1-{-1?1)(:-—!——35!,)?23116. :
etca -

1.2.31{1 -l-n)(:-+-znl+ 2.2, 3(:-}-7;J[1+2n)(1+m)+em )
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EX qua aequatione, fi ¢ determinetur per # ~ponaturque

— —
2

F=n" g > , erit valor quaefitus s==afg.

§ 33- Affignatio ergo vaforis fraGionis continuae -
propofitae, quem pofui s, €xXiftente - ‘

;9:::¢z=-f,~. I ,
(x—+ma-+ 1
- ‘ (T42mad- 1 L
{f--gWa—+ 1
fi—-4%)a etc.

pcrduﬁa» eff ad refolutionem ;laui'us'ﬁeqtlaiionis dg—+ ¢

dr—=ny*~*dy; ita autem hujus aequationis integrale ac~-
cipi debet, vt facto gz=ev flat sz— v, vel pofito a—o
fit s—=1. Vnde fequens pro introducenda comf@tante in

integrando. regula mnafcitur, ve cafi quo non eft 7S 2

fiat g=cv pofito 7#z=co. Ponimus autem 7 effe nume-
rum affirmativum, ~quo fractio continua oriatur, qualem
Iuétenus confiderauimus denominatores aﬁirmafiﬂqs Traben~
tem. ' : '

§. 34. Conftat autemr aequationem inuentam g~
gqdr =nr"*dr congruere cam aequatione olim a Com.
Riccati propofita;, iisque propterea tantum cafibus-efle in-
tegrabilem , quibus # et pumerus huius formae e de-

notante m integrum, eumque affirmativum, quo pro &

obtineamns . numeros -affirmativos.’ Qb Hos- igitur cafus
fequentis. fractionis continuae: :

&

~
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a4 x
[amd=z) a4 ;. " - .
m-—l—-: —’I— : : ™ b
(zm—i—s)a ' .
2TMd=1 + T

{2Md—rie
gm i .—l—— ctc.

araior femper per expreffionem finitam exhiberi potmt.
Quod quidem per fe facile con[’ra,t nam - fac’to ,ﬁz:_o;,,
habemus hanc ﬁaé’monﬁm Contl;uuam -

a- I | . .

ga+ 1 - "
a4 1 - Lo

7cr—+-1 .
9zz+ ete,

“cuius valorem fam fupxa inuenimus. Ad haic véro re-

dua tpoteft” illa generalis pofito cmm g=(2mr1 )ﬁ
habebltnr .

(em+t1)b-— 1 . T
(emg)b+-x
v (2ﬂz—+—5)£v+ I '
' . ELCy.

quae in ifta fam cogmta toties contmetul, quones m fl.lﬁ-r
it dumerys integer affirmativus. |

§. 5. Apparet igitur per hanc 3pfam fra&mnum
continuarum refolutionem integrationem aequationis cjig»}-«
q dr =nr™—dp deduci ad integrationem hujus® aequatio~'

- nis dg-tg* drv"_..zdf", ﬁquzdem n fierit :: = deno-

“

. tanta

- L
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tagte 7 numerum integrum affitmativum.  Quam ipfim
redu@ionem iam fupra §. 28 eodem thodo, quo ex hoc
- fonte perfici-poteft, expofui.  Quo autem intelligatur ,
quomodo hac ratiope verus huiusmodi fradtionum con-
tinnarum walor. reperiatur, confiderabo cafum z=2 feu
M=o, quo. orietur |

s=ma-b- 1 '
3 2 1

5a+ 1.

C a1

R

Etc.

‘Repefietur vero s £x hac aequatione dy-i~¢°dr=24dr,

quae debito imodo integrata dat y——7; lg:"%f;’ exX qua-
. (erT¥24-2)V 2 B ' I
odibit g=— . Eff vero r—e———
prodibit ¢—= pri T _ —~33

atque sz=gry==i;, vnde proueniet valor ipfus 5 ==
i.. . . . . R
g a . I . 3 - . - -
- mkd , protfus vt iam fupra invenimus (§. 28.).
€9 — 1 | ' '




